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全 国 硕士 研究 生 招 生 考试 数学 试卷 分 为 数学 一 .数学 二 .数学 三 ,其 中 数 
学 一 数学 三 需要 复习 高 等 数学 .线性 代数 .概率 统计 ,数学 二 需要 复习 高 等 数 
学 和 线性 代数 。 各 试卷 题 型 及 分 值 分 布 一 致 , 题 型 分 选择 题 .填空 题 . 解 答题 
(包括 计算 题 .证 明 题 ,应 用 题 等 ) ,选择 题 10 题 ,分 值 50 分 ,填空 题 6 题 ,分 值 
30 分 ,解答 题 70 分 。 由 于 考研 数学 复习 内 容量 大 面 广 ,需要 考查 考生 对 基本 
概念 的 理解 ,基本 公式 及 基本 原理 的 掌握 ,同时 需要 考生 具有 很 强 的 计算 能 
力 综合 分 析 能 力 、 逻 辑 推理 能 力 、 空 间 想象 能 力 及 实际 应 用 能 力 。 要 牢固 掌 
握 基 础 知识 并 用 所 学 知识 融会 贯通 地 解决 问题 ,就 需要 进行 系统 的 练习 。 那 
么 拥有 一 本 通过 分 层 递 进 的 习题 训练 达到 基础 知识 的 掌握 和 解 题 能 力 的 提 
高 ,并 能 帮助 考生 最 终 取 得 优异 成 绩 的 习题 册 就 成 为 广大 考研 学 子 的 迫切 

本 书 是 作者 在 长 达 二 十 多 年 的 考研 数学 授课 阅卷 及 对 新 大 纲 深 入 研究 
的 基础 上 ,根据 考研 数学 命题 趋势 及 命题 的 重点 ,难点 和 考生 的 弱点 ,从 广大 
考生 的 实际 出 发 精心 编写 而 成 。 

本 书 分 基础 篇 .提高 篇 和 精 选 试题 ,包括 高 等 数学 和 线性 代数 。 基 础 篇 是 
针对 基础 复习 阶段 而 设计 的 ,注重 对 基本 概念 的 理解 ,基本 原理 和 基本 方法 的 
掌握 ,为 复习 打下 坚实 的 基础 ;提高 篇 和 精 选 试题 适用 于 复习 的 强化 和 提高 阶 
段 ,注重 基本 概念 的 深化 .原理 的 拓展 ,同时 训练 计算 能 力 综合 分 析 能 力 、 证 
明 问 题 的 能 力 \ 利 用 数学 知识 解决 实际 问题 的 能 力 。 本 书 设计 问题 的 难度 和 
综合 性 比 考试 的 要 求 略 高 ,从 这 些 年 的 使 用 情况 看 ,达到 了 非常 好 的 效果 。 

本 书 针对 数学 二 的 考生 编写 ,其 主要 特点 有 : 

1. 每 部 分 的 题目 都 是 严格 依据 最 新 考纲 的 规定 ,无论 是 题 型 还 是 知识 点 
都 是 依据 考试 的 要 求 设 计 。 基 础 篇 每 部 分 融合 了 基本 概念 、 基 本 原理 、 基 本 方 
法 的 考查 点 ,知识 覆盖 面 广 , 题 型 丰富 ,新颖 。 通 过 基础 篇 的 系统 练习 ,考生 扎 
实 掌握 基础 知识 ,对 考纲 和 考试 有 清晰 的 认识 ,为 强化 复习 打下 扎实 的 基础 。 

2. 强化 复习 是 数学 取得 高 分 非常 关键 的 阶段 ,不 仅 强 化 课程 非常 关键 , 习 
题 的 设计 也 是 非常 重要 的 一 环 。 本 书 提高 篇 的 题目 和 精 选 试题 侧重 对 考生 的 
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复杂 计算 能 力 、 逻 辑 推理 能 力 .综合 分 析 能 力 和 实际 应 用 能 力 的 训练 。 
3. 本 书 题目 从 题 型 的 难度 和 综合 性 等 方面 都 体现 了 整个 数学 的 认 知 过 程 ， 
各 部 分 解答 力求 通俗 易 懂 , 方 法 独到 ,从 最 近 这 些 年 的 使 用 情况 看 基本 达到 了 考 


试 对 知识 点 ` 题 型 和 题目 难 易 度 考查 的 要 求 。 


数学 复习 不 同 于 其 他 科目 的 复习 ,大 家 复习 时 一 定 要 早 动手 . 重 基 础 、 循 


序 渐进 。 基 础 阶段 一 定 要 先 建立 整个 数学 的 知识 
础 练习 (基础 知识 考查 所 占 分 值 比重 较 大 , 切 不 可 


匡 架 和 体系 ,然后 做 一 些 基 
好 高 八 远 ) ;强化 阶段 是 数 


学 复习 脱胎 换 骨 的 阶段 ,通过 进一步 训练 综合 题 型 来 提高 自己 的 各 种 数学 能 


力 和 应 试 技巧 以 及 对 考试 的 适应 能 力 , 这 是 贯穿 本 
本 书 从 初次 出 版 到 现在 的 若干 年 中 ,受到 全 国 
支持 ,在 此 表示 由 衷 的 感谢 。 


书 的 设计 理念 。 


广大 学 子 的 厚 受 和 同仁 的 


限于 本 人 能 力 , 书 中 不 足 之 处 难免 ,感谢 全 国 广大 学 子 和 同仁 的 不 音 
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第 一 部 分 " 高 等 数学 


_ 一 Sa 


(人 〇 函数 、 极限 、 连续 ) 池 


入 门 练习 


全 涯 瑚 史 答 案 见 解答 册 002 页 ) 

沦 久 下 列 命题 正确 的 是 ( 入 
(A) 若 lima， limb， 都 不 存在 ， 则 lim(a。 土 册 , ) 一 定 不 存在 
(B) 若 lima， ,limp， 都 不 存在 ， 则 lima， 0 一 定 不 存在 


微 信 公众 号 : djky60 
(顶尖 考研 祝 您 上 岸 ) 


eg 若 {a } 都 无 界 , 则 {ae,0。} 无 界 
(D) es b} 都 为 无 穷 大 , 则 {a,b,} 为 无 穷 大 
_ ER 四 
疗 妈 设 c= 关 一 Im(1 十 z) ,8 , 则 当 并 一 0 时 ( 站 
ee 
(A)a 是 8 的 高 阶 无 穷 小 (B)e 是 8 的 低 阶 无 穷 小 


CC)e 是 8 的 同 阶 而 非 等 价 的 无 穷 小 CD)e 是 8 的 等 价 无 穷 小 
;六 limsinV47 十 允 一 (人 包 


(CA)0 (CB)1 鸣 生 (D) 不 存在 

2 4 lim 译 七 工 束 灶 Jan 了 二 5 0,co), 则 ( 业 
证 

(CA)a 二 (CB)a 一 00 一 六 

(Ce 一 1 一 也 (D)a 一 一 1 一 了 
;im 人 上 顶 瑟 元 (天 0,co), 则 ( ) 

(A)a=1.0= 一 工 (B)a 一 16 一 工 

1 
(oa 一 一 14= 一 开 CD)e 一 一 1 一 下 


;im 二 一 woz 一 为 一 0, 则 涩 


人 间 (B)a 一 2,0 一 1 
(C)a 一 2,0 一 一 2 (D)a 王 一 2,0 一 2 
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二 :考研 数学 接力 题 典 1800- 数学 二 ”全 


一 浊 in CI 


;人 2 若 im 一 一 2. 则 ( 站 
上 dt 
D 6 十 太 
(A)a = 王 1,0 一 2 (B)a 王 1,0 一 4 
(C)a 一 1,0 王 6 (D)a =1,0 一 16 
站 二 蝶 。 本 
并 妈 jz) =10， zz 一 0, 且 Fz) 在 zz=0 处 连续 , 则 ( 
全 一 汪 十 2z)， 0 
充 
(A)a = 三 一 1,0 一 2 (B)a 三 一 1, 王 一 2 
(C)a 三 1,0 王 一 2 (D)a = 王 1,0 一 2 
2 一 ?证 
一 
ay -| 则 ( ) 
1， 工 一 ]1， 
(A)Az) 在 zz 一 1 处 连续 (B)Z 三 1 为 FCz) 的 可 去 间断 点 
(COz 一 1 为 /7Cz) 的 跳跃 间断 点 (CD)z 一 1 为 jz) 的 第 二 类 间断 点 
;向 设 /= 加 三 由 则 /cz) 有 ( 


(A) 疝 和 和 交 册 ,一 个 第 二 类 间断 点 

(B) 两 个 可 去 间断 点 ,一 个 第 二 类 间断 点 

〈C) 一 个 可 去 间断 点 ,一 个 跳跃 间断 点 ,一 个 第 二 类 间断 点 
(D) 三 个 第 二 类 间断 点 


(人 舍 杰 天 肌 答 案 见 解答 册 004 页 ) 


语序 二 3 过 去 
人 ?ln(1 十 2z) 


;加 7lim (ee 一 e7)(V1 二 


x+0 一 2 


导 7lim 一 ln(1 十 z) 
Ti 


:人 ( 计 ) E 


;各 人 (天 亏 ) 一 

。 5 十 3z 十 2 
lim 外 co 中 2 一 ,6 一 
im CE (天 0,co) , 则 宛 一 人 


ln(3z2 十 2z 十 2) 
lim 一 一 
作 Ji nz 十 5 二 1) 


2 lim(Va 二 2Va 一 一 Vi ) 一 
人 下 2 
;全 = 
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数 。 示 上 


2 加 设 im(2 二 ) 一 lim(cos 工 十 并 ) 一 , 则 c 一 
池 吧 当 z 一 0 时 ,V1+az 一 1 一 1 一 cos'z, 则 wa 一 
;? 设 /(z) =lim vz" 十 zz>0), 则 /z) 一 
村 区 | 有 二 也 和 ， 
生体 诈 i 天 十 5 二 怀 且 人 和) 一 

arctan si 呈 二 过 记 
好 多 设 /z)=11， 并 一 0, 在 z=0 处 连续 , 则 a 一 二 7 

四 _ 2 
1 忆 - 学 xz 之 0 
工 arCSIn 2 工 
工 

52 设 /xz) 2 一 一 。arctan - , 则 zx=0 为 FGz) 的 间断 点 . 


: 国 ;7 计算 下 列 极限 . 


天 全 二 二 = C2)lim In(e 十 sm 2z) 一 1 
后 区 0 示 
因 Sin x 
(3)lim -一 宇 一 ， (blime 一 一。 
xz“0 ftanm 并 工 -0 工 * 
5 二 
《放送 一 
一 0 Z arcsin 2 工 
; 知 多 计算 下 列 极限 . 
ee 过 
(1)lim(cos 工 十 Z)70r7 (2)1im(e 十 em zi 一 1)*， 
1 
人 。 farcsin 工 \ 于 
G)im 人 il) ， Ci 全 ) 
装 吕 计算 下 列 极限 . 
(1) lim Z“ 十 4z 十 1 一 Vz 一 2z 十 3)， (2) lim (zarctan 用 二 节 z) 
全 
(3)lim( 二 一 - 二 | 
;向 多 求 极限 limz”“. 
;大 冯 求 下 列 极限 ， 


2 2 2 下 
os 上 3X5 十 六 十 (到 二 DC 十 1 


271im RE 中 二 


各 9 设 Zi Dr00a 一 ln 十 ae)Ka 125 六 
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过 :考研 数学 接力 题 典 1800 -数学 二 “” 自 


1) 证明 :lima, 存在 ,并 求 此 极限 ; 


(2) 求 lim 2 一“ 
no Qn 


站 多 设 0 二 ai 二 ra 一 sinav(2 一 1,2,…). 
(1) 证 明 :lima, 存在 ,并 求 此 极限 ; 
we 人 一 汗 
人 求 im( 二 上 
角 如 设 a =1,a 一 VI 二 an * 证 明 :lima。 存在 ,并 求 此 极限 . 
并 史 设 FGz) 在 [0,2] 上 连续 , 且 0) 十 2fG) 十 37(2) = 6, 证 明 : 存 在 cE [0,2], 使 得 /ec) = 1. 


;加 7 求 画 数 1(z) 一 们 二 二 ，e 的 间断 点 ,并 进行 分 类 ， 


园 8 求 F(z) =e" 6) 在 (0,2x) 内 的 间断 点 ,并 进行 分 类 . 


让 答案 见解 答 册 009 页 ) 


向 妇 /c= 人 | 三 全 网 AU 人 记 
(A)0 (B)1 
， 云 1， 10， |z| 迄 1， 
加 人 全 攻 s 
稻 色 本 数 FGz) 王 |zsinzle ,一 co 二 工 王 二 co 是 ( 7 
(CA) 有 界 函 数 (B) 单调 函数 
(C) 周期 函数 (D) 偶 函 数 
和 国 只 当 z 一 0 时 ,下 列 无 穷 小 中 ,哪个 是 比 其 他 三 个 更 高 阶 的 无 穷 小 ( 。 )， 
(A)z? (B)1 一 cos 工 
三溪 一 1 (D)z 一 tan 工 
向 史 当 zz 一 0 时 ,下 列 无 穷 小 中 , 阶 数 最 高 的 是 ( ). 
(A)ln(1 十 z2) 一 并 (B) V1I 十 zz 十 cos 工 一 2 
(| na Teod (D)e 一 1 一 宅 


装 汉 设 当 z 一 0 时 ,(z 一 sinz)ln(1+Tz) 是 比 e 一 1 高 阶 的 无 穷 小 ,而 ee 一 :是 比 工 | 一 cosod 
工 J0 
高 阶 的 无 穷 小 , 则 ?7 为 ( 
(A)1 (B)2 (C)3 (D)4 
千 ? 设 im 1 一 cs 2 红 -ozoco), 则 ( 


r~0 Zarctan 工 
(A)a 一 1,0 王 1 (B)a 王 1,0 王 一 


(C)a 王 1,0 一 4 (D)a 王 1.,0 一 一 4 
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人 全) 一、 本 


VEcos 357 一 Vcos 3 


lim - 6( 天 0,co), 则 (  ). 
1 1 
(A)a =2,0 一 二 (B)a 一 一 2,2 一 一 也 
1 1 
《Ca 一 2 一 一 王 CD)e 一 一 225 一 六 
;: 先 8 设 /(z) 连续 ,是 im 2 土生) 半 于 一 2 则 im 2 大 2 一 (  )， 
工 -0 并 工 一 ! 
(CA)2 (B) 一 2 (CC)4 (D) 一 4 
,页 - 有 汪 | 本 
名 到 IT 一 
(A)0 (B) 二 (C)1 (D)co 
全 和 
刘 0 极限 lim 二 sin 二 人 鸡 6 
2 二 1 
(A) 等 于 1 (B) 为 co 微 信 公众 号 : djky 
《C) 不 存在 但 不 是 co (D) 等 于 0 


(机 考 大 机 您 上 骨 


;向 当 z 一 1 时 ,Jrz) = 三 二 Le 的 极限 为 ( 。 )， 

(CA)2 (B)0 (C)ce (D) 不 存在 但 不 是 = 
:22 设 /(z) 一 阶 连续 可 导 , 且 /0) 一 0, 太 (0) =1, 则 lim[l + fc)Jm 一 ( 人 

(A)en (B)e (C)es (D)es 
:2 设 1(z) = lim 一 一 , 则 一 0 是 7(z) 的 (  ). 

于 

(CA) 连续 点 (B) 第 一 类 间断 点 

(C) 第 二 类 间断 点 (D) 不 能 判断 连续 性 的 点 
2 秽 设 /(z) 是 不 恒 为 零 的 奇 丽 数 , 且 六 (0) 存在 ,着 ECz) 一心 守则 ( 。 )， 

(A)g(z) 在 二 0 处 无 极限 (B)z 王 0 为 g(z) 的 可 去 间断 点 

(C)z 一 0 为 g(zr) 的 跳跃 间断 点 (D)z 一 0 为 g(z) 的 第 二 类 间断 点 
;各 设 /cz) 一 Im 计划 1) ) 

(A) 无 间断 点 (B) 有 间断 点 工 一 1 

CC) 有 间断 点 工 一 一 1 (CD) 有 间断 点 工 一 0 

|reod 

, 优 ? f(z) 在 [一 1,1] 上 连续 , 则 工 一 0 是 函数 gz) 一 一 的 (  ). 

(A) 可 去 间断 点 (B) 跳跃 间断 点 

(C) 连续 点 (D) 第 二 类 间断 点 
顶 鹤 是 中 答案 见解 答 册 011 页 ) 
鲜 ? 设 ftz)=sinz,f[p(z]-1- , 则 p(Cz) 一 ,定义 域 为 

设 a > 0, 且 1 本 1, 则 庆 二 
人 2 " (8 一 cos 工 ) Va “ 
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二 :考研 数学 接力 题 典 , 1800 数学 二 自 


1 十 0 一 认 Tiaecs 
2 im 5 


冯 


tan(Csin 工 ) 一 工 


42 lim 本 


0 


这 2 
FESID 学 一 IE 


;im 本 


622 若 lim 2 (cosz 一 )=5, 则 co= ,= 
rz-0 ex 一 人 


让 
22lim(z” 二 Gog 5) 一 
-0 


2 


;im(sim 三 二 cos 二 ) 三 


ES 1 
232 limz 人 (arctan 寺 1T 一 arctan 工 二 | 


RS 1 一 

和 四 | zi|- 
了 顶 kes -2 十 1 

和 7 

朴 : 吕 一 


。 SA Et 7 
im2 一 MT = 
1 一 1 


刀 
二 了 
2 当 z 一 0 时 ,(1 十 ar? 一 1 一 (1 十 z) 吕 2 一 1, 则 wa 一 
说 入 当 zz 一 (0 时 ,z 一 sinz。cosz。cos27z ~azr, 则 wa 一 必 一 
252 当 z 一 0 时 ,ln cos az ~ 一 2z4(a 过 0), 则 wa 王 这 三 


站 re =od 
262 设 /z) 连续 , 且 0) 一 0, 太 (0) 一 2, 则 lim - 
人 村 
arcsin 2 十 ee 一 外 SR 
好 2 若 /(z)= In(I 十 2z57 ”在 zx=0 处 连续 , 则 ac= _  ， 
Qy 工 一 0 
ee 
办 8 设 /(z)=|(cosz)”” ， 工 夭 0, 在 zx=0 处 连续 , 则 “= 
Qy 工 一 0 
[+em 汪 1 
: 国 ? 设 /(z) 连续 可 导 ,A(0) =0 且 (0) =0, 若 F(z) 一 工 人 
A4A， 并 一 0 
处 连续 , 则 A = 
; 现 设 1(z) 连续 , 且 im 加 笠 二 2 革 人 一人, 则 iim 一 全 
(全 答题 答案 见解 答 册 015 页 ) 
.和 国 2 求 下 列 极限 ， 
alim 芭 二 下 一 WII 二 驱 ， (2)lim tan 27z。[sin 类 三 sin(Csin Z)] 
-=0 T 一 0 画 
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数 = 极 限 


Ca)lim 表 生 二 二 和 全 _ 
xz-0 工 
RE 
ln(1 十 工 ) 


xn 十 2z) 


2 
艺 C08 一 后 有 元 


通 一 
x-~0 arcsin zln(1 十 2z) 


<9ylim tan(Sin 2 
xz 一 0 交 " 


2 和 求 极限 lim 
; 航 史 计算 下 列 极限 . 


3 


2 
(1)lim(1 一 sin 2 过) 一 so 。 
-0 


In 十 Siaz) 一 (2 十 二) 


有 


人 

1 Sin T 工 
(6)lim 名 

一 0 区 

COS 二 有 | 

站 er 

r 一 0 种 攻 性， 
cio5fiam 1 一 cos 区 罗 2zcos 3z 

0 亚 


本 djky6 
顶尖 研 癌 您 上 岸 ) 


C2)lim(cos 二 ) 


Clim (于 二 二 Clim(e 十 cos 二 
;国史 计算 下 列 极限 . 
工 ? ln(3z2? 十 2z 十 1) 
1 (2)lim 一 之 一. 
和 0 于 
2z2 十 工 ai 下 光 让 一 
Clim 一 (4 lim 一 一 
”xz 一 2xzcos 一 4z 十 1 
本 
1+ 二) 
(5) lim 
; 固 52 计算 下 列 极限 . 
(1)limzs 局 一 nfl + 二 )] 《的 下 天 二 二 2 
了 -cc 党 普 六 0” 
8 E 、，_i 
C3) limz (aretan arctan 证 | 站 
;2 计算 下 列 极限 . 
(1) lim (2zarctan 工 一 TZ). Clim( 一 


(3) lim (Var 一 站 二 8 于 革 


1 
Clim 人 (二 2 arcsinzr )， 
; 乓 7 计算 下 列 极限 . 
_， 1 tan 2 
(1) lim 二) 


工 一 0 


《的 ii 击 二 


一 0 
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万 :考研 数学 接力 题 典 1800. 数学 = 


;和 2 求 lim 人 (tan 于 | 


ie 


;2 求 im 人 (< 
如 07 求 lim (人 aretan 十 ) 机 
Im [ 于 人] 


SID 并 


一 元 ] 二 6 


2 了 2 设 lim 


加 
“0 arctan 工 


[ ( 公 一 1 一 切 ? 生 
22 求 lim 二 


Z (并 一 arctan 工 ) 


= 并 ,未 linrgss< 
rz-0 并 > 


， 有 本 人 
;本 求 im 人 (生生 一 | (ai 之 0 一 1,2，vs7)。 


旭 多 设 /(z) 连续 ,limLACz) 十 6 二 汪 明 三 (0) 存在 , 求 广 (0). 


了 2 


; 鲍 ? 设 /(z) 二 阶 连 续 可 导 ,/(0) 一 tlim 刀 荆 一 0, 求 lim 下 
刘 52 设 曲线 y 一 立 " RD 
2 计算 下 列 极限 . 

到 22 并 ) 


(1)1i : | 
加 人 (元 十 于 十 半 十 1 7 十 22 十 半 十 2 1 


om 1 ) (0 | 到 (0 | 亏 ) 


,吉村 -人 2 工 
有 一 Dr 一 SlR 一 
了 2 


oil| 2 上 
mc 了 


一 和 计 郊 
ee 一 1)d': 
92 设 lim(z *sin 3z 十 az 十 0) 一 0, 求 <,0. 

2207 设 lim (Vz 十 az 十 0 十 cz 十 d) 王 0, 求 aocyd. 
净 吧 设 o > 0,an 一 In(1 十 av) ,证 明 :lima。 存在 ,并 求 此 极限 . 
22 设 0 二 a 去 2, 又 ai 一 VasC2 一 as) ,证 明 :lima, 存在 . 
29 设 =V6 十 V6 十 … 十 V6 ,证 明 :{a,} 收敛 ,并 求 lima ,- 
让 一 = 
(2 重 ) 
, 求 7Cz) 的 间断 点 并 判断 其 类 型 . 


22 确定 常数 ,ce ,使 得 lim 此 一 c, 其 中 * 为 非 零 常 数 . 


并 ? 设 /xz)= 


旭 久 设 /Cz) = -aretan 工 , 求 JCz) 的 间断 点 ,并 分 类 . 
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; 现 设 1G) 一下 世 |sn r, 求 /(z) 的 间断 点 并 判断 其 类 型 
浸 久 设 /xz) 三 这 arctan 喜 汪 1 , 求 AGz) 的 间断 点 并 判断 其 类 型 


(二 0) 的 连续 性 ， 


;2827 讨论 函数 Fz) = lim 多 十 


沪 避 导数 与 微分 ) 交 


网 入 门 练习 


伐 抬 请 中 答案 见解 答 册 023 页 ) 


二 .得 数 与 微 仿 人 


汪 史 设 /(z) 在 zx =v 处 连续 ,p(z)=|z 一 az), 若 gp(z) 在 工 =4 处 可 导 , 则 ( 六 


(A)J(a)=0  (B)A(e) 尖 0 (C) Ca) =0 (D)j'Ca) 天 0 
曙 吧 设 1Cz) 以 2 为 周期 且 六 (1) 站, 则 lim 区 二 加) 一 一 各 ). 
(CA)r (B)2x (CC)3r CD)4r 
必 mJO -上 EG 全 ， 5 和 出炉 
0， 工 一 0， 
(A)7z) 在 zx=0 处 连续 可 导 (B)Fz) 在 z=0 处 可 导 , 但 导数 不 连续 


(CC) 7FCz) 在 =0 处 不 可 导 但 连续 (D)F(z) 在 zx=0 处 不 连续 


上 一 ln(1 十 Z) 
各 多 设 g(z) 为 有 界 函数 ,/z) 一 监 


天 (元 )， 工 委 0， 


(A) zxz) 在 过 =0 处 可 导 
(B) zy) 在 过 =0 连 续 , 但 不 可 导 
CC)limy(z) 一 0, 但 Fz) 在 工 =0 处 不 连续 
CD)limA(z) 不 存在 

;国史 下列 函 数 中 ,在 一 0 处 可 导 的 是 (  )， 


CA7Gz) = 区 1 (B)Cz) 一 Vcos 
光 
( 画 Jaiesaariag 芋 《了 D) zz 一 Cos |z| 
导 V 
zz 十 27z 十 a， 并 <0， 
Di Co) 一 | 在 荆 一 0 处 可 导 , 则 ( 
本 
(A)a =1,0=1 (B)a 一 1 一 2 
(C)a =0 必 =1 (D)a 一 0,0 一 2 


1 
六 SR 一 1 克 0 
痪 


ar 


元 放 ' 妆 0 
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0 


在 工 一 0 处 可 导 , 但 六 (z) 在 zx=0 处 不 连续 , 则 ( 95 


011 
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: 考 研 数学 接力 题 典 .1800 - 数学 二 和 提 


(A) 一 1< <0 ( 盆 答 天 让 过世 
《G)1 和 5 和 雪 2 (D)2 委 <<3 


;大 下 列 畦 论 正确 的 是 ( 。 )， 
(A) 着 lim 万 全 一 了 一 全 存在 , 则 /(z) 在 一 0 处 可 导 


(B) 荐 im 玫 全 一 一生 存在 , 则 /Cz) 在 x 一 0 处 连续 ,但 不 一 定 可 导 


| 本 
(C) 若 /(z) 在 x 一 0 处 连续 , 且 lim 人 Qi 存在 , 则 F(z) 在 工 一 0 处 可 导 


(D) 若 fCz) 在 一 0 处 连续 , 目 lim 人 In 十 红 困 一 3 存在 , 则 /(z) 在 x 一 0 处 可 导 


( 售 灾 天 由 答案 见解 答 册 025 页 ) 
; 设 /(z) 连续 可 导 , 且 im 帮 王 十 -2, 则 im 7 十 2 区 一 7 一 开 ) 


各 凡 设 FGz)=( 时 一 De 一 2)…(e 一 10), 则 广 (0) 一 


;和 2 设 /z)=limz:0 一 0” 则 /z)= . 
;和 设 /(z) 是 以 2 为 周期 的 可 导 函 数 , 且 lim 刀 一 十 各) 二 2 一 一 2, 则 曲线 y 一 7(z) 在 点 
(一 3, 太 (一 3)) 处 的 切线 为 


; 国 8 设 /(z) 在 z =1 处 可 导 且 /1) =0,//(1) =, 则 lim cos 工 ) 
r-0 1n(1 十 式 ) 


;5 汉 设 ， 一 zz , 则 dy 一 ， 
和 昌 多 设 >=>y(z) 由 eo 十 sinzy 一 4z 十 y 确定 , 则 (0) 一 
起 凡 设 e” =zy 十 1, 则 y (0) 王 下 


ln(1 十 cz)， 工 二 0， 
总 % 设 /(z) 一 “(0) 存在 , 则 “一 汤 运 ， 
装 放 /Ce 人 和， 过 且 /o) 存 在 则 。 5 
ln cos 工 元 
一 0 扫 0， 
re-| 5 2 一 在 z=0 处 可 导 , 则 w 一 
ln(e 十 ar) 十， 并 志 0 
0 一 
(报答 题 答案 见解 答 册 027 页 ) 
向 史 计算 下 列 函 数 的 导数 . 
(1)y 一 ln2?arctan 工 . 畏 首 人 至 
(3)y 一 工 sn2r (4 )y 东 
六 十 1 


多 (1) 设 >=y(Cz) 由 ee 一 z2 十 y2- 1 确定 , 求 5， 
你 


(2) 设 y 一 y(z) 由 sinzy 十 y 一 3z 一 1 确定 , 求 y(0). 
(3) 设 y>=>y(z) 由 e2” 一 sin 2z 十 ys 确定 , 求 (0). 
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三 汪 后 数 与 微 纺 + 
加 2z 十 翅 过 05 
拓 Fay=oa3 .n+i 二 的 具 /( 乓 存在, 生 m 多 
惫 凡 设 >=Iln(2z 十 1), 求 y 包 (元 2) 
Wo 
砚 % 设 /(z) = 一 Ts 一, 求 7 了 (0). 
并 一 arctan t， 公 ， 二 >， 
; 1 一 y(Cz 
逆 ? GD 设 西数 ， 一 >?(z) 由 | 二 0 而 定 , 求 呈 
(2) 设 丽 数 ， 一 y(Cz) 南下 ' 确 定 , 求 型 ， 2 
y 一 sin 2/ dz dr 
侈 基础 练习 
( 晤 有 天 史 答 案 见 解答 册 028 页 ) 
;7 设 /(z) 是 以 ? 为 周期 的 可 导 函 数 , 目 lim 姑 衬 一 了 一 2 全 一 2 3, 则 
， (2 一 3z) 十 F( 一 z) 
lim 7 一 (人 ). 
1 1 ss 当 2 
CA) 7 全 = 生 (CC) 训 5 (5 一 元 
;加 只 设 函 数 fz) 在 |z| 雪 8 内 有 定义 且 |JCz)| 委 z, 则 7z) 在 z=0 处 ( 入 
(CA) 不 连续 (CB) 连续 但 不 可 微 
(CC) 可 微 且 广 (0) =0 (D) 可 微 但 广 (0) 和 0 
;发 认 设 /Cz) 在 z =a 处 导 函 数 连 续 , 则 | /Cz) | 在 zx=u 处 (  ). 
(A) 不 一 定 连续 (B) 连续 ,但 不 一 定 可 导 
(C) 可 导 (D) 导 函 数 连续 


沿 吕 下 列 结论 正确 的 是 ( ). 
(A) 若 FCz),g(z) 在 工 =& 处 不 可 导 , 则 FCz)g(z) 在 工 =a 处 一 定 不 可 导 
(B) 若 Jz),g(z) 在 工 一 ua 处 不 可 导 , 则 FLg(z)] 在 z=a 处 一 定 不 可 导 
(C) 若 FGz),g(z) 在 工 一 au 处 不 可 导 , 则 Fz) 十 g(Cz) 在 工 =a 处 一 定 不 可 导 
(D) 若 fGz) 在 z=a 处 可 导 且 Fa) 和 关 0, 则 1|z) | 在 z 王 & 处 一 定 可 导 


;2 设 /(z) 在 =。 处 连续 , 则 lim 姓 s 二 全 二 人 2 一 存在 是 /(z) 在 一 4 处 可 导 


的 ( 同 
(A) 充分 条 件 (B) 必要 条 件 
(C) 充 要 条 件 (D) 既 非 充分 又 非 必 要 条 件 
;只 设 /(z) 连续 , 则 lim 大 sos 写 一 2 存在 是 /(z) 在 一 1 处 可 导 的 ( 。 )， 
] 工 
(CA) 充分 条 件 (B) 必要 条 件 
(C) 充 要 条 件 (D) 既 非 充 分 又 非 必 要 条 件 
渴 久 设 y(Cz) 连续 ,Fz)=| 工 一 a 19CGz), 则 jz) 在 工 =a 处 可 导 的 充 要 条 件 是 ( ) . 
(A)p(a) =1 ，(B)p(a) = 一 1 (C)p(a) =0 (D)p'(a) 一 0 


四 

苑 -而 拓 一 5 
; 国 妈 设 函 数 /(z) = 人工 

2 ， 元 委 0， 


则 在 工 王 0 处 FCz)( 站 
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(A) 不 连续 (B) 连续 但 不 可 导 
(CC) 可 导 但 导数 不 连续 (D) 导数 连续 
; 设 y=y(z) 由 ze de 一 0 确定 , 则 >(0) 一 六 
1 
(A)2e? (B)2e (C)e 一 1 (D)e 一 1 
旭 史 若 /一 z) 一 一 AGz), 且 在 (0, 十 ce) 内 广 (z) 之 0,PCz) >>0, 则 在 (一 ce,0) 内 ( 和 
(A)FP zz) 去 0P(z) 云 0 (BJCz7 二 OPtz7 三 0 
(C) PCz) 二 0Cz) < 一 0 (D) jz 之 0 天 (zz) 二 0 


浊 了 多 设 AGz) 在 [0, 十 co) 上 连续 ,在 (0, 十 ce) 内 可 导 , 则 ( 
CA) 若 lim/z) = 一 0, 则 lim 六 (zz) 一 0 
(B) 着 jim 太 (z) 一 0， LT ) 一 0 
几 着 Ti 人 = 上 ea) 则 lim 广 (z) 一 十 co 
(D) 着 lim 大 (z) 一 有 三 0, 则 Tim J(z) 一 十 co 


贪 杰 故 由 答案 见解 答 册 030 页 ) 
We 一 1, 则 im 7 二 全 一 大 十 引 ) 
,的 设 ftz) 连续 ， 目 lim 妃 宇 一 1 - 交 则 lim 2 人 一 太 
1 
下 要 1 KGcosz) 一 Fer ) 
息 多 设 FCz) 连续 , 且 /1) 王 0, (1) 全 则 lim CT 


: 国 ? 设 "= 则 dy 一 ， 
国 2 设 =y(z) 由 Vz 干 玫 +iny=1 上 +2zy 确定 , 则 9 | 全 
| 工 一 0 


各 充 设 y>=y(z) 由 ef 十 coszy 一 sin 3z 十 2 而 定 , 则 和 一 
7 工 一 0 


; 鲍 2 设 /(z) 是 以 2 为 周期 的 连续 函数 ， 日 im 帮 写 二 一 3, 则 曲线 工 :y 一 A(z) 在 点 
(一 3,8( 一 3)) 处 的 切线 方程 为 
2 一 70) 
和 史 设 /1(z) 在 一 0 处 二 阶 可 导 , 则 lim 一 一 -一 = 
[eaou 
国 品 设 /z) 连续 , 且 F0) =0, 太 (0) = 和, 则 lim 一 - 
re 束 


沁 ? 设 pz)=| (一 D7od ,其 中 了 连续 , 则 gtz) 一 . 

: 国 2 设 /(z) 连续 , 则 所 | [LA 十 z) 十 /4 一 z)]dt 一 

徊 ? 设 y=/(z) 连续 , 且 Jz)=2z 二 1+oz 一 2), 则 dy | ,= 

:2 设 Ju) 可 导 ,y=Az) 在 zo= 一 1 取得 增 量 Az=0.05 时 ,函数 增 量 Ay 的 线性 部 分 为 


慌 : 
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0.15, 则 疡 (1) = 
压 2 设 F(z) =ln(1 一 z2)， 网 rooo)- 
肘 设 /(z) -元 世 二 骨 7 (0) 一 


: 略 2 设 1(z) =Iin(2z: 一 z 一 1D), 则 7 (z) 一 
未 三 下 时 | 玫 翅 


:71 则 这 
刘 罗 设 yy 一 cos ty ee 
一 ln(1 十 轨 ， dy 
, 则 空 一 
旭 82 设 函 数 > 一 y(Cz) 由 | 三 ， 十 1 确定 则 示 


答案 见解 答 册 033 页 
访 1 有 sin2(2z 十 1) 
二 多 (1) 设 六 林 下 放 


(2) 设 y》 一 zz , 求 》 


1-z2 
cuanL 


(3) 设 y=2 mr” , 求 y. 
国 2 设 "=ln(2 十 3 ), 求 dy |.-， 
2z 一 
先 ? 设 =/ 


设 /Cz) 一 limaG 十 避 六 , 著 aFresi 林 外 
; 鸭 pCD 设 ，=y() 由 方程 十 6zy 十 z2 一 1 一 CR 


, 求 y 


微 信 公 
人 级 


) , 且 产 (到 = 王 n Zz 求 站. 


本 1 
(2) 由 方程 sin zy 十 In(y 一 xz) 一 :确定 函数 y 一 >(z) ,求证 
(3) 设 y 二 刀 ) 是 由 ee 一 z 十 y 一 2=0 确定 的 隐 函 数 , 求 0O)， 


求 9 
CD 设 | ed 站 eVIT 干 在 由 一 em ,3 求 ， 


yy 一 放 本 :| 
G) 设 ed 一 | soscz 一 od 确定 y 为 z 的 函数 , 求 空 ， 
1 0 多 
二 人 代 w 
并 认 (1) 求 到 ， 二 (2 一 区 


(2) 设 F(z) 连续 , 且 g(Cz) =| zy 一 上)dt, 求 gz). 
0 


迹 

-一 一 ， 天 0， 
,区 ? 设 /Cz) -41 二 二 “讨论 二 数 /(z) 在 一 0 处 的 可 导 性 

5 ee 

2 直人 

二 可 0 [3 

肘 放 /一 Fa 0 0 处 处 可 导 , 确 定常 数 <,b ,并 求 Ps 
; 国 只 设 对 一 切 的 zx, 有 jz 二 1)=27(z), 且 当 zE [0,1] 时 /xz) 一 zz 一 1) ,讨论 函数 /(z) 


在 工 =0 处 的 可 导 性 . 


玖 世 2， 元 区 丰 
设 F(z) 二 阶 可 导 , 且 F0) =0, 令 gz) = 工 
汉 6005， 志 三 人 
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他 ;考研 数学 接力 题 典 1800 忆 数学 二 自 


(1) 求 gz); (2) 讨论 gz) 在 =0 处 的 连续 性 . 


ja 十 3z7 十 2 人 


沁 史 求 常数 ,0 使 得 FCz) 一 3 玉 


[at 人 1 


ee 


划 久 设 /Gz) 连续 , 且 对 任意 的 z,y E (一 ceo, 十 co) 及 (z 


7j(07=15 求 jz) 


232 设 /(z) 在 (一 co ,十 ceo) 上 连续 ,六 (0) 一 1, 且 对 任意 的 z,y E (一 ce，] 


jz 十 y) 一 FCz)Fy), 求 FrCz). 


十 30( 并 十 1)?， 


旭 42 设 78Cz) 在 La,0] 上 有 定义 ,M 0 且 对 任意 的 zy E [a,0], 有 
|7z) 一 Fo)| 委 MIz 一 ?| 


(1) 证 明 : 当 上 > 之 0 时 , 太 z) 在 [Le,5] 上 连续 ; 


(2) 证 明 : 当 & > 之 1 时 ,pz)= 常 数 . 


驴 全 中 值 定 理 与 一 元 函数 微分 学 的 应 用 ),* 


多 入 门 练习 
( 黎 择 题 由 答案 见解 答 册 037 页 ) 
调 史 设 /(z) 为 连续 函数 , 且 lim 


0 


太 (z) 一 
人 一 
(CA)z=0 为 Fz) 的 极 小 值 点 
(C)z 三 0 不 是 FCz) 的 极 值 点 
闻 2 设 /0) =0, 又 im 了 
(CA)z 一 1 为/Cz) 的 极 大 值 点 
(CC)z 王 1 不 是 /zz) 的 极 值 点 


2322 设 /(z) 连续 二 阶 可 导 , 且 lim 


(A)z=0 为 /7z) 的 极 大 值 点 
(CC) 并 一 0 不 是 FCz) 的 极 值 点 


一 2, 则 ( 


站 一 
尖 


并 澡 设 广 (1) = 六 (1) =0,F%(1) =3, 则 ( 沁 
(A)z=1 为 FCz) 的 极 小 值 点 
(B)z 一 1 为 PCz) 的 极 大 值 点 
〈C)Z=1 不 是 AGz) 的 极 值 点 ,(1, 太 1)) 也 不 是 曲线 > = PCz) 的 拐点 


(D)(1,FCI)) 为 > 一 太 xz) 的 拐点 


部 史 设 六 (ae) 二 0, 则 存在 8 > 0, 使 得 ( ) 


CA)lim7(z) 三 六 亿 

(CB)ACz) 在 (oa 一 9,a 十 6) 内 单调 递减 
(C) 当 z ECa 一 0a) 时 , 太 z) > 之 Fo) 
(D) 当 z E (ea 十 9) 时 , 太 z) 之 Fa) 


1016 


2 >, 则 ( 


(CB)z 一 0 为 FCz) 的 极 大 值 点 
CD)(0,2) 为 >= 太 z) 的 拐点 


) . 


(B)z 一 1 为 ACz) 的 极 小 值 点 


骆 


CD)(C1,AGD)) 为 y 一 六 z) 的 拐点 


一 2, 则 ( 


(B)z 一 0 为 Az) 的 极 小 值 点 
(D)(0,1) 为 ?= 大 z) 的 拐点 


沉 
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区 区 0， 
FE 一 0 处 可 导 . 
we 在 > 处 可 导 
二 y) 王 FFz) 十 大 yy) :+ 
F co) 有 


2zy， 
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国 .三 、 中 值 定理 与 一 元 函数 微分 学 的 应 用 忆 


售 


车 凡 设 函数 > 一 >(Cz) 由 曙 一 关 十 > 十 疡 一 2 一 0 确定 , 则 ( 直 
(A)y =y(z) 的 极 大 值 点 为 工 =1, 极 大 值 为 y=1 
(B)y 一 y(Cz) 的 极 小 值 点 为 工 王 1, 极 小 值 为 y=1 
(C)y =y(z) 的 极 大 值 点 为 一 一 1, 极 大 值 为 > 一 1 
(D)y =y(z) 的 极 小 值 点 为 工 王 一 1, 极 小 值 为 >=1 


人 
2 im (ia 一 sin 一 )=: 由 


下 寺 于 

《CA51 (B) 一 1 《EE 涪 (D) 一 2 
ISO ) 

(A) 工 (B) 元 KJ 大 (D) 了 

已 e 3e 

和 拉 光 设 六 z) > 0, 且 0) =0, 则 一 /一 1D),AG) 70) 的 大 小 次 序 为 (  ). 

(A) 一 F( 一 1) < JFG) < Fo) (B) 一 /一 1) < 广 (0) < 1) 

(C)F(1) < 一 大 一 1) < Fo) (D)7FC1) 志 太 (0) 去 一 大 一 1 
贪 要 国史 答案 见解 答 册 038 页 ) 


将 吧 函数 1(z) = 阅 一 3z 十 4 在 [1,2] 上 满足 罗 尔 定理 的 条 件 , 则 中 值 $ 一 
;2 设 /(z) 可 导 , 且 lim jz)=2, 则 lim[Lfz+D 一 rz 一 D]= 


生 史 设 /(z)=ln(1+z), 当 工 之 0 时 ,由 拉 格 朗 日 中 值 定理 有 J(z) 一 广 (bz)z(0<0 过 1)， 


则 lim0 三 
一 0 


)2 


,; 国 2 曙 线 ， 一 。 一 ”的 凸 区 间 为 ,拐点 为 

; 固 2 使 得 z: 二 aer 在 (0, 二 co) 内 恒 成 立 的 e 的 最 小 值 为 
;的 数列 (后 } 的 最 大 项 为 

2 SR 一 ze ”的 最 大 值 为 


:7 ， =- 于 十 吕 十? 的 斜 渐 近 线 为 


蒋 ?8y=Hz)=v4z 一 民 十 5 一 2z 的 水 平 渐 近 线 为 , 斜 渐 近 线 为 


; 生 7 由 线 工 :人 (ae > 0) 在 (一 到 对 应 点 处 的 曲率 为 


yy 一 4a(1 一 cost) 


(全 芝 天 由 答案 见解 答 册 040 页 ) 
将 多 设 /z) 在 [0,2?] 上 连续 ,在 (0,2) 内 可 导 , 且 jj0) 一 1, 8) 十 272) 一 3, 证 明 : 存 在 
<E (0,2) ,使 得 广 (E) 一 0. 


; 哎 妈 设 /(z) 二 阶 可 导 ， lm 一) 


二 妈 设 7z) 在 [ae,b] 上 连续 ,在 (ca ,2) 内 可 导 (a 二 0) ,证 明 : 存 在 5E (a,p) ,使 得 
JC0) 一 Fa) 一 < (CS)ln 全 
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一 0 且 JG) 王 1 证明: 存在 SEE (0,1), 使 得 六 (5) 一 


0. 


017) 


更 多 考研 考证 类 日 更 网 盘 群 峻 记 类 资料 请 关注 微 信 公众 号 【 乘 龙 考研 】 或 者 添加 学 长 微 信 Learn52013 
志 : 考 研 数学 接力 题 典 1800 数学 = @ 
2 如 设 AGz) 在 [ae,p] 上 连续 ,在 (a,2) 内 可 导 , 且 Fa)= 大 0) 一 0 证明: 存在 SEE (c ,0)， 
使 得 
(6) 一 2F(6) 一 0. 
;可 妈 设 fGz) 在 [0,1] 上 连续 ,在 (0,1) 内 可 导 , 且 j1) 王 0, 证 明 : 存 在 $SE (0,1) ,使 得 
6 太 (6) 十 FE) 一 0. 
2 如 设 FGz) 在 [0,2] 上 可 导 且 | 广 (z) | 委 M, 又 JGz) 在 (0,2) 内 至 少 有 一 个 零点 ,证 明 : 
| F0) | 十 | 7C2) | 入 2M. 


arcsin 工 一 arctan 工 


人 
人 求 极限 四 “ICT 二 22) 
;8 如 求 下 列 极限 : 
中 
e “一 1 十 志 - 
Ki 一 人 
*t~0 ftan 交 一 并 z 一 0 这 


;图 史 证 明 : 当 0 一 xz 入 1 时 ,ln(1 十 z) 之 二 
:2 证 明 : 当 z 二 0 时 ,二 二 < 一 ln(GL 十 z) 一 >z， 
如 久 证 明 :e 过 1 十 z. 


222 讨论 方程 n = 三 一 1 的 根 的 个 数 . 


2 和 2 当 z > 0 时 ,方程 如 + 训 一 1 有 且 仅 有 一 个 根 , 求 上 的 取 值 范围 . 


2z: 十 3z 十 1 、 
2 多 求 y* 一 一 e” 的 渐 近 线 . 


区 基础 练习 
作 择 题 答案 见解 答 册 043 页 ) 
让 如 设 /(z) 一 arcsinz, 对 天 0 有 Ja) 一 六 (abg)a, 则 limng 一 (0  ). 
1 ,他 1 SS 
(A) 二 (本 要 (9) 可 0 
;@@ 设 广 (z)<Fz), 且 大 0)=1, 则 (  ). 
CO7C-D<< 二 ,GD < (BJC-D > 过,AG) >。 
(OfC-D> 二 ,GD) < CD)7CD < 二 ,AD >。 
装 史 设 /(z) 连续 ,日 im 六 2 二 1- 2?, 则 (  )， 
(A)Fz) 在 工 =0 处 不 可 导 (B)7FCz) 在 =0 处 可 导 且 F(0) 和 0 
(CC)FCz) 在 z=0 处 取 极 小 值 (CD)7FCz) 在 zz=0 处 取 极 大 值 
Po in 将 _。， 剖 
j 吕 史 设 /0) 0 , 且 lim 而 十 末 2, 则 ( 吉 
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国 三 、 中 值 定理 与 一 元 函数 微分 学 的 应 用 宇 二 


(A)7(0) 不 是 ACz) 的 极 值 (B)F(0) 是 PFCz) 的 极 小 值 
(CC)F(0) 是 FGz) 的 极 大 值 (D)(0, 太 0)) 是 曲线 > 一 太 zxz) 的 拐点 
; 因 2 设 /(z) 二 阶 连 续 可 导 , 是 lim 万 S 一 2, 则 ( 。 ). 
ze 2 


(A)z=1 为 jz) 的 极 大 值 点 
(B)z 一 1 为 Jrz) 的 极 小 值 点 
(C)(1, 太 1)) 是 曲线 > 三 CCz) 的 拐点 
(D)z =1 不 是 FGz) 的 极 值 点 ,(1, 太 1)) 也 不 是 曲线 > = 太 z) 的 拐点 
; 国 2 设 /(z) 二 阶 连 续 可 导 , 矿 (0) 一 0, 且 lim ee 1, 则 (  ). 
(A)z 一 0 为 /xz) 的 极 大 值 点 
(B)z 一 0 为 AGz) 的 极 小 值 点 
(CC)(C0,7FC0)) 为 曲线 > 一 FCz) 的 拐点 
(D)z 三 0 不 是 AGz) 的 极 值 点 ,(0,F0)) 也 不 是 曲线 > = Fz) 的 拐点 
: 国 2 设 函 数 /(z) 二 阶 可 导 , 且 六 (z) > 0,7z) > 0,Ay=Fz 十 Ar) 一 帮 z) ,其 中 
Arz 二 0, 则 ( 办 
(A)Ay 二 dy 二 0 (B)Ay<dy< 二 0 
(C)dy >Ay 二 0 (D)dy<Ay< 志 0 
和 拷 汉 当 ze [0,1] 时 , 广 z) 二 0, 则 产 (0), 广 (1) ,7GD) 一 FO) 前 
(A)F(0) > FL) 一 Fo) > 大 (1) 《 通 和 天 《0 二 大作 雪 7 克 站 


GO 关公 过 二 天 0 (D) F(0) < FG1) 一 FF0) 天 (1) 
国内 设 /(z) 在 (一 co, 十 co) 内 二 阶 可 导 , 广 (z) 到 0, 且 lim /2 一 1, 则 Fz) 在 (一 ce,0) 
内 (  ). 
(A) 单调 递增 且 大 于 零 (B) 单调 递增 且 小 于 零 
(C) 单调 递减 且 大 于 零 (D) 单调 递减 且 小 于 有 零 
,条 ?7 设 曲线 ， =z 十 az 十 0 与 曲线 2y =zy 一 1 在 点 (1, 一 1) 处 的 切线 相同 , 则 ( 。 ). 
CDOT (B)a 一 一 1,0 一 一 1 
(C)a 一 2,0 一 1 (D)a = 一 2.0 一 一 1 
汪 吧 设 六 xz) 一 广 (zo)=0,7(zo) >0, 则 下 列 正确 的 是 ( ). 
CA) PCzo) 是 疡 (z) 的 极 大 值 (B)7FCzo) 是 FCz) 的 极 大 值 
(CC)FCzo) 是 FCz) 的 极 小 值 (D)(Czu, 太 CCz)) 是 曲线 > 一 太 z) 的 拐点 
;Bi2 设 FGz) 一 z 十 az 十 6 在 过 = 王 1 处 有 极 小 值 一 2, 则 ( 国 
(A)a 王 1,0 一 2 (B)a 王 一 1,8 王 一 2 
(C)a 一 0,0 一 一 3 (D)a 一 0,0 王 3 


迁 久 设 J(z),g(z)(a 天 工 二 站) 为 大 于 零 的 可 导 函 数 , 且 F(z)g(Cz) 一 FGz)g'Cz) 雪 0, 则 
当 & < 工 二 0 时 ,有 ( 疾 


(A)F(z)g() 二 CO)5(Z) 《BT 这 电站) 人 
《ER OOB《O (D)FCz)gGCz) 二 Ga)g(Ca) 
做 生 刘 答 案 见 解答 册 045 页 ) 


;2 设 lim/ cz) =A, 则 lim[LAz+D 一 fz 一 D] 一 
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法 只 设 /Gz)=In(1 十 z) ,对 a>0,1a)= 广 (abg)a, 则 liml 一 

2 如 使 得 不 等 式 3z 十 Az 三 20(z 过 0) 恒 成 立 的 A 的 最 小 值 为 
;2 1(z)= 盖 一 3z 十 有 两 个 不 同 的 零点 , 则 A= _ . 

鲍 曲线 ， | cd 的 水 平 渐 近 线 为 . 

乳 %》 下 尖 本 1 的 斜 渐 近 线 为 2 


亦 


:2 曲线 人 ”在 4 一 于 处 的 明 素 为 


?一 cos 


( 仇 答 题 由 答案 见解 答 册 047 页 ) 

凋 久 设 /z)E C[0,2], 在 (0,2) 内 可 导 , 且 0)= 1,7G)= 2,FC2) 1, 证 明 : 存 在 SEE (0,2)， 
使 得 / (65) 一 0， 

灌 品 设 FGz)E C[0,3], 在 (0,3) 内 可 导 , 且 Fo) 十 2F(01) =27(2) 十 FC3) 证明 :存在 
<E (0,3) ,使 得 六 (6) 一 0. 

33 罗 设 /z) 在 [0,1] 上 二 阶 可 导 ,连接 端点 A(0,A7(0))、 BGA ) 的 线段 交 曲 线 y 一 xz) 
于 点 CGc,jc))(0<c 过 1) 证明 ,存在 SeE (0,1), 使 得 (6) 一 0. 


;2 设 1G) 二 阶 可 时 , 目 im 帮 富 二 一 0, 又 /2) = 1 证 明 :存在 E (L2), 使 得 6) 一 0 


古 加 设 ACz) 二 阶 可 导 , 且 lim 三 守 =1, 又 /1) 王 1 ,证明 :存在 6E (0,1) ,使 得 . 普 () 一 0， 


26 史 证 明 方 程 e = 一 z 十 az 十 不 可 能 有 三 个 不 同 的 根 . 
启 玉 设 /Gz)E C[0,1I], 在 (0,1) 内 可 导 , 且 /1) =0, 证 明 :存在 SE (0,1) ,使 得 
三 (6) 一 一 Fe)cot 6 
822 设 FCz),g(Cz) 在 Le,O] 上 连续 ,在 (e ,2) 内 可 导 , 且 ja) 王 7GO) 一 0, 证明: 存在 seE (ap)， 
使 得 /(6) 十 27(e)g (6) 一 0. 
;各 区 设 FCz) EC[a,o ,在 (ee) 内 可 导 (e 过 0), 且 Fa)= 太 CO) 一 0 证明 :存在 seE (ap)， 
使 得 (6) 十 267 (6) 一 0. 
02 设 /Gz) E C[a,bo], 在 (ae) 内 可 导 (a > 0) ,证 明 : 存 在 ssE (a,) ,使 得 
1 十 0 
1 十 又 “ 
凋 史 设 0<a ,证明 :存在 6E (oa,p) ,使 得 ae 一 0e: 一 (Ca 一 5)(1 一 )et. 
光 设 /(z)eE C[1,2], 在 (1,2) 内 可 导 , 且 1) =0, 证 明 : 存 在 6E (1,2)，, 使 得 
47(2) 一 缚 GE) 十 后 六 (6)， 
如 2 设 A(Gz) 在 [1,2] 上 连续 ,在 (1,2) 内 可 导 , 证 明 :存在 6E (1,2) ,使 得 
6 太 (6) 一 6) 一 2) 一 27(1). 
和 入 设 Faz),g(Gz) 在 [ao 上 连续 ,在 (ce,0) 内 可 导 , 且 gz) 天 0. 证 明 :存在 seE (oa,p) ,使 得 
克 一 包 66) (6 
8(6) 一 8(CO) 8 (6 
如 22 设 /z) 在 [0,1] 上 连续 ,在 (0,1) 内 可 导 , 且 /7(0) = /1) ,证 明 : 存 在 上 ,7yE (0,1) ,使 得 


0) 一 Fa) 一 (1 十 6 (Ce)ln 
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大 (6) 十 太 (7) 一 0. 
旭 68 设 /Cz) 在 [a ,0 上 连续 ,在 (a ,0) 内 二 阶 可 导 ,FCa)=FCO), 且 zxz) 在 [Le ,0] 上 不 恒 为 
常数 .证 明 : 存 在 上 .7 E (ap) ,使 得 广 () 盖 0, 太 7) 到 0. 
洗 玉 设 F(z) 在 [a ,0] 上 连续 ,在 (ae ,0) 内 可 导 (a > 0). 证 明 :存在 6.7E (0) ,使 得 
7 = 了 
jB2 设 /(z) 在 [1,2] 上 连续 ,在 (1,2) 内 可 导 , 且 广 (z) 和 0, 证 明 :存在 5,7,5E (1,2), 使 得 
克 全 全 
太 CE) 人 
2 设 六 (z) > 0, 且 /0) =0, 对 0 二 wa < 雪 0, 证 明 :FGa) 十 FG0) 二 Ce 十 0)， 
52 设 F(z) 在 [0,2] 上 可 导 , 且 |. 广 Cz)| 受 M, 又 JGz) 在 (0,2) 内 至 少 有 一 个 零点 ,证 明 ， 
| 80o) | 十 | 7FC2)1 委 2M， 
池 吧 设 /(z) 在 [ae ,0 上 二 阶 可 导 ,| Pz)| 入 M, 又 JFGz) 在 (oO) 内 能 取 到 最 小 值 ,证 明 ， 
| .PCa)| 十 7) 和 MG 一 a)， 


;22 设 /zxz) 在 [0,1] 上 二 阶 连 续 可 导 且 (0) 一) ,又 | 户 z)| 委 M, 证 明 :| 广 (z) | 委 芯 . 


;本 ? 设 /(z) 在 [ae ,0] 上 二 阶 可 导 且 天 (z) >>0, 证 明 :7(Gz) 在 (ea 0) 内 为 凹 丽 数 ， 


下 十 开 工 
日 凡人 
22 多 证 明 : 当 工 二 168 二 


j2 贸 证明 : 当 工 二 0 时 ,z 二 (1 十 z)ln (1 十 工 ). 


工 


j262 证明 : 当 工 二 0 时 ， aretanz 十 工 > 玛 


- 和 = 二 DG 十 z) 
证 日 
沦 久 证 明 : 当 0< 雪 1 时 ， 


证 明 , 对,er2 一 
;2282 证 明 : 当 0 二 工艺 1 时 ,e > 


28 证 明 : 当 和 < 妇 了 和 一 亚 时 ,二 < 过 


1 
立 十 二 


;人 2 证明: 当 z 二 有 + 二 )> 
;全 8 设 PQ 为 地 物 线 y 一 亏 的 站 , 且 PQ 在 此 抛物 线 过 点 忆 的 法 线 上 , 求 PQ 长 度 的 最 小 值 


,@2 求 函数 ， 一 (z 一 Deir 的 单调 区 间 与 极 值 , 并 求 该 曲线 的 渐 近 线 . 
;名 ? 求 /(z) = | 1z 一 :dx 在 [0,1] 上 的 最 大 值 与 最 小 值 
: 弄 ? 讨论 方程 nx = 三 一 2 的 根 的 个 数 ， 
; 吏 ? 设 0 一 a 二 1, 证 明 : 方 程 arctan xz 一 az 在 (0, 十 2) 内 有 且 仅 有 一 个 实 根 . 
; 思 ? 讨论 方程 ke 一 一 2 的 根 的 个 数 . 

:2@2 求 明 线 y 一 /CD) = 开 二 二 2 的 渐 近 线 . 
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;全 ? 求 曲线 ， 一 (2z 一 TD)er 的 斜 渐 近 线 ， 


信人 加 ) 不 定 积分 ) 汪 


侠 入 门 练习 
(全 要 天 机 答案 见解 葵 内 054 页 ) 


二 和 0)|z .2 dz= (2)| 本 -dz 一 
平 避 
(3)|z2V2 十 z dz 一 
1 
7 1 1 十 工 有 让 
;Dj 二 juan 人 : 一 过)dz 三 (| sdz= ， 
是 (| :一 dz= 天 一 最 - = 
克 工 十 Vz 
G3)| 一 三 
一 工 
,7 51) dz cc Inz) dz 
ee lnzm 二 区 
| 和 
(zln 并 ) 
| 要 「 edz 
国 7 (1)| er dz = 友 | 二 = 一 
0 2 4 十 e 
(3)| -一 一 dz = 
Ve 一 ] 
】 小 过 攻 
机 多 (1) | 一 dz 一 人 : 了 d 元 
.1+i” -一 (32 十 3)5 
(3) 2 . 
人 
意 久 (1)|sin*zcos zdz = 困 | .sa 一 工 一 
、 人 (sin 工 十 cos 工 ) 
《3) 全 de = (4)|tan zzdz 一 
S 这 已 
(5)|tan zsec xzdz 一 
「  ， 『 ， 
72 (jze “dz 一 5 (2)|z2:ln zxdz 一 
《3)|zarctan zdz 一 
条 和 (1)|arcsin zdz 一 (2) 玫 z。arctan Zdz 一 
嘿 奖 


地 7| ecos 并 dz 一 让 
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(全 要 和 格 淋 几 解 蕉 证 056 页 ) 
2 计算 下 列 不 定 积分 : 
dz 
全 | 有 有 
严 十 工 
G)| 人 
; 谨 罗 计算 下 列 不 定 积 分 . 
D| arctanVz 
(1 十 z) 
;国治 计算 下 列 不 定 积分 . 


d> 
| 和 
站 
人 | 人 
: 国 ? 计算 下 列 不 定 积分 , 


2 
G)| 


一 


Q 过 。 


dz 
(3) | 一 -一 . 
二 二 
,国内 计算 下 列 不 定 积 
42: 十 3z 十 3 
| 人 于 


元 一 1 
(3) 3 


:和议 是 = 为 PCz) 的 一 个 原 函数 , 求 | /2z 一 Ddz， 


二 师 | 
| 一 = ， 
区 JrTaec 一 


(2) 


J 


(2) 


(2) 


二 


(4) 


4】 


dz， 
天 十 二 


了 十 2 
Z2 十 2z 十 3 


上 光 


f「 arcsin V 工 d 


PE 
VZ(1 一 工 ) 


2 
coOS 工 d 


1 十 cos zz 


有 任何 网 盘 群 类 资料 需求 都 可 添加 学 长 微 信 Learn52013 ” 祝 您 考研 上 岸 


微 信 公 众 号 ， 
(顶尖 考研 祝 您 上 岸 


023 


更 多 考 研 才 类 日 更 由 盘 群 ( 续 记 关 资 料 请 关注 微 信 公 众 号 【 乘 龙 考研 】 或 者 添加 学 长 微 信 Learn52013 
刀 ; 考 研 数学 接力 题 典 ,1800.， 数学 二 ， 昌 


fr 
二 2 | 一 一 dz 一 5 
避 」 7 下 去 
,加 和 2 人 全 刘 训 
全 z|- 4d 民  - 
“2 一 
2 十 ] 
一 一 一 一 dx 一 
| 
节 取 ez dz 一 
旭 2 吧 | ztanzdz 一 
Sin 27 
刘 贸 jzln(1 十 z)dz 一 ， 
( 健 共 是 丰 答案 见解 答 册 060 页 ) 
章 罗 计算 下 列 不 定 积分 ， 
0 一 宇 一 (2) 空 作 于 
VZ(1 一 47) Vz sin2 VZ 
armgei 办 f > rn 
G3)| arcsin VZ 二 (4) arctanVz | ， 
VZkL 一 2 曙 全 
2 和 2 如 计算 下 列 不 定 积 
CD) dd (2) 「 (z 十 1)arcsin 工 | 
， 和 
(1 十 z") V2arctan zz 十 3 V1 一 2 
(| 一 二 Be 一 
,1 一 Z2 1 一 民 (3 十 sin zcosZ) 
| ( 抽 | 一 一 囊 
(zz 一 nz) ”人 一 动 内 过 下 
; 喇 史 计算 下 列 不 定 积分 . 
12x 十 9 芝 十 有 
(1) | 一 一 一 一 4x， (2) | 一 一 一 一 dz. 
J 2z 一 37z 一 9 到 宁 2 十 8 、 
「 「 十 1 
《3 一 一 一 (4 7 
Cz5 十 3) 省 尖 吉 T 册 
;着 罗 计算 下 列 不 定 积 
(1) 妨 河 | 旺 二 友 ， 
“ V 旺 十 4 0 
FF 
3 
) er 十 es 十 
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,三 凡 计算 下 列 不 定 积分 . 
d| 一 宪 一 >D (| 关 - 一 dv. 
ZVz 一 1 工 
G3)| 王 _， (| 2 
十 庆 1 到 V(z 十 ]1) 
大 史 计算 下 列 不 定 积分 . 
| 1 
| 一 一 dr， ?| 一 二 一 dz 
1 十 sim 5 
Si 十 cos: 
捕 | 下 守 eos . (4 
1 十 sin 工 号 | 二 Cos 
2222 计算 下 列 不 定 积分 . 
GD|zarcsin (2)|aresinszdr. 
G)| | (4 )| 人 
”QOS 痪 性 
G)| (6)| ztan sec'dz。 
wz 十 1 
, 刀 计算 下 列 不 定 积分 . 
GD)| Me 一 Tv 2)| 代 交 5 
民 十 1 
(3)|aretanVE dz CD|ma 十 Vz )dz. 
仿 合 ) 定 积分 及 应 用 ) 池 
辐 入 门 练习 
四 答案 见解 答 册 065 页 ) 
1 一 ( ) 
和 隔世 可 7 5 
开 有 开 
(A) 下 〈B) 本 9 订 (D)r 
一 
惫 如 设 FCz) 连续 , 且 /0) =0, 太 (0) 一 2, 则 lim 5 《 ) 
这 
(A)3 《一 攻 KG) 有 2 《 了 四》 一 过 
生 [各 
二 你 古 | dt 一 ( ) 
CADzer 霜 ) 一 元 6 《一 这 一 
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2 42 下 列 反常 积分 收敛 的 是 ( 2 
民 dz | ln 十 vz) 4 


加 | -和 D)| dz 
0 兴 [ 闲 三 元 | 0 


25 妈 下 列 反常 积分 收敛 的 是 ( 关 


(A) 


芝 也 
到 次 Bi 攻 


CA)| ES CD da 
"wz GZz 一 1) " 1 十 zw 


「= 一 业 
(C) E <D)| 些 - 


一 党 2 


全 pzd| 一 上 -~ 


-于 工 一 Sin 工 
f1 
(2)| 〈(z2?zsin zz 十 z2V1 一 z )dz 一 
一 
, 国 z (GD VI 一 sm2dz= 
0 


CG|- (z 十 |z|)sin zdz 一 


六 nm 
韦 2 0 下 
门 可 
小 元 二 


LS 0 
2 Di 认 十 2 本) 


(lim》>) 二 e" 一 . 


; 品 设 /Cz) 连续 , 则 卫 | rz 一 的 d= 
0 


[re 一 引 则 
202 设 /(z) 连续 且 /0) 一 0, 太 (0) 一 3, 则 lim 
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e 业 一 式 


浊 久 im 一 一 一 一 


东 “0 tan 工 一 Sin 工 


2 吏 | aeunvadr 一 


;2 设 工 :于 十 交 一 1 则 二 绕 z 轴 和 > 轴 旋 转 一 周 的 几何 体 体积 分 别 为 了 ,一 
V, 一 
( 肯 答 题 答案 见解 答 册 069 页 ) 


人 | 


时 7 计算 | (sin'z 十 芝 cos 工 )dz， 


微 信 公众 号 : d jky60 
(顶尖 考研 祝 您 上 岸 


2 (1) 设 FGz) 在 [一 c,e] 上 连续 ,证 明 ,| 了 (xd =| [LPGz) 十 太一 z)]dz; 


1 
:计算 | (zz 十 sinsz) V]1 一 zzdz。 


(2) 计 算 | 和 
是 (1) 设 /zxz) 在 [0,1] II 工 ) dz = 下 7Gsin 工 )d7， 
(2) 设 F(z) 在 [0,1] 上 连续 ,证 明 :| =rcin z)dz = 节 | re z)dz。 
(3) 计算 | cx 二 | mr Ta， 
6 娘 设 了 二 =| 本 dt , 求 | :yz )dz. 
;2 设 /(z) 在 [ae ,站 上 连续 ,证 明 :| fdz)dz=| re + 一 z)dz: 
; 国 设 f(z) 在 [a ,bo] 上 连续 ,证 明 :| reopd 一 亿 一 2 )| re 直人 sa 
判断 广义 积分 一 -一 天 的 敛 散 性 , 若 收敛 求 其 值 . 
由 1 
,计算 下 列 广义 积分 


本 
GD se dz。 (2)| Te 
0 0 


:2 求 糊 贺 工 :到 十 世 一 1 所 围 成 的 面积 . 


Q 0 


;入 7 设 曲线 上 L:y = V 于 二 二 与 轴 转 成 区 域 了 . 
(1) 求 区 域 D 的 面积 
(2) 求 区 域 D 绕 z 轴 旋 转 一 周 而 成 的 几何 体 的 体积 ; 
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(3) 求 区 域 D 绕 二 一 2 旋转 一 周 所 得 的 几何 体 的 体积 . 


基础 练习 


(多 汉 天 克 答 案 见 解答 册 072 页 ) 


1 1 
六 久 设 7 | ma 上 并 )dz ,了 上 1 二 过 dz 天 =| ma HtanZz)dz, 则 (  ). 


(入 灯 妥 了 过 下 5 有 
(BC 浊 过 下 过 J 《及 下 委 天 妥 攻 
姜 多 设 M = seos'zdz,N =| (sinsz 十 cosizrz)dz, 忆 =-| (zzsinsz 一 cos'z)dzr， 
到 工 到 时 
则 有 ( 妇 
(AI)N 二 了 < M (BEB 汉 人 有 旦 六 六 
《EN 云朵 云 矶 中 和 尖 这 从 过 这 


[< 
SS FCz) 一 | dze[o,2), 则 (  )， 


这 
,全 22 设 7 )=| 
ee 


气 ， 人 
(CA)F(Cz) 一 、 
革 于 这 = 1 雪 元 过 2 
3 后 于 SS 
3 
可 ， < 
(B)F(Cz) 一 
一 百 二 52 全， 1<z 和 2 
3 
你 妆 到 和 
(CCJ)FCz) 一 
元 区 
人 让 
3 
一 下 过 了 过 1， 
(D)F(z) = ， 
2z 一 本， 过 到 过 之 


和 史 设 /(z) 连续 , 且 p(z)=| Acz 一 0d 则 gc 一 ( 
xz 一 In 工 


多头 庆 守 一 站 (二 一 如 《本 站 一 如) 一 Ga 


《Go 二 人 一 如 CT 一品) 到 二 一 避 % 上 上 冯 放 让 
认 攻 


;国史 设 了 连续 且 1 = 六 工 /(u: 十 民 )dz, 则 IC(  ). 

(A) 与 wu 都 有 关 (B) 与 wu 都 无 关 

(C) 与 有 关 , 与 v 无 关 (D) 与 x 无关, 与 六 有关 
2 622 设 AGz) 为 连续 本 数 , 则 下 列 为 偶 函 数 的 是 ( 入 
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CA read (B)| [LAF 一 上 GD)]d 
(| ro 一 AGOoad 0 
沁 史 下 列 广义 积分 发 散 的 是 (  ). 
1 P 
(A) 间 d (CB) 1 本 
< 1 工 一 
(全 | 证 的 
2 多 
;名 另 下列 反 常 积分 收敛 的 是 ( 
CA)| 二 dz (| 一 坚 - 
0 VD 工 人 十 1 
站 并 十 1 [+ 寺 
《CC -一 一 一 一 dx 人 
"。 Vz(Cz 十 2) 


; 轿 只 设 在 区 间 [a, 疏 上 ,jz)>0,7z)<0,7z)>0, 令 S= | reodz,s:= CO 一 a)， 


一 
S, 一 7) 十 /OO)], 则 ). 
(A)S, 一 S,， 一 $， 三 过 昂 运 过 
(C)S, 一 S, 一 S， 人 


说 0 曲线 y = 一 zz 一 1)(2 一 z) 与 工 轴 所 围 成 的 图 形 面积 可 表示 为 人 站 


2 


(A) 一 | zc -DG 一 az)dz 


上 2 
<B)| 六 一 雪 雪 一 到) 间 志 | zc 工作 一 
0 1 


和 和 
《cy | ze 1 一 2 寺 | zc Ji 一 
0 1 


CD)| 痪 《二 一 和 二 


:国史 双 纽 线 (z 十 y 六 一 z 一 y 所 围 成 的 区 域 面 积 可 表示 为 ( 外 


CA cos 20d0 (B)4| cos 20d0 
CO VE68 35d0 CD) 了 | (cos 20)2d0 


222 设 /(z),g(z) 在 区 间 [a ,0] 上 连续 , 且 g(z) < 7z) 二 思 , 则 由 曲线 > 一 SCz) 3 一 7z) 
及 直线 工 = wz 一 所 围 成 的 平面 区 域 绕 直线 y = 2 旋转 一 周 所 得 旋转 体 体积 为 ( 六 
CA)zx| [am 一 Fz) 二 g(z)][FGz) 一 gCz)]dz 


人 

CB)x| [2 一 Fz) 一 g(Cz)]LFGz) 一 gz)]dz 
访 

CO)z| [一 Fz) 二 gz)]LFGz) 一 gz)]dz 
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(D)x| [22 一 jz) 一 g(Cz)]LFGz) 一 gg(Cz)]dz 


旭 32 在 曲线 > 一 (z 一 1 上 的 点 (2,1) 处 作曲 线 的 法 线 , 由 该 法 线 .z 轴 及 该 曲线 所 围 成 的 区 域 
为 DCy 之 0), 则 区 域 D 绕 z 轴 旋 转 一 周 所 成 的 几何 体 的 体积 为 (  ). 
工 2 、、8r 13r 
(A) 霹 三 《C) (相亲 
如 入 和 矩 形 闸 门 宽 < 米 ,高 六 米 , 垂 直 放 在 水 中 ,上 边 与 水 面相 齐 ,闸门 压力 为 (  )， 


广 
CAyog| ad (Bog| c 疡 dd 
0 0 


太 
0 


太 
(Oog| 了 ad CD)2pg| ad 


( 舍 室 题 答案 见解 答 册 074 页 ) 


| Isszd 一 | I 二 :dx 
齐 史 im 一 人 


tan 2 .| 2 
2 222 1im 人 一 


0 arcsini zt 一 亏 


1 
reeou 
;和 国 如 设 FGz) 连续 , 且 jd) 王 0, 太 1) 一 r 则 lim 一 四 
Z 一 1 


了 立 


;2 设 /ze) 连续 , 则 上 | [re+z) 一 1 一 ad 一 


司 plim 和 7 和 


= 人 十 定 7 
In 2 

| ve 一 1dz= 
Jo 


沽 让 一 此 = 


0 Sin 立 十 cos 工 


站 


22 | 


arctan 工 


6 下 8 于 


,32 四 睛 芭 _ 


Fecos 工 


2 全 1 
2 旭 02 设 F 六 xz) 二 | ee d, 则 | 一 。 
:全 2 设 Fz) =| 一 de 则 | roodz 一 
加 22 设 区 域 局 由 >=V2z 一 z 与 工 轴 围 成 , 则 忆 绕 zx 一 3 旋转 所 得 旋转 体 的 体积 为 
32 设 区 域 避 由 >= V1 一 袜 与 工 轴 围 成 , 则 局 绕 y= 1 旋转 一 周 而 成 的 旋转 体 的 体积 为 . 


六 入 楼 高 100 米 , 一 钢丝 绳 从 楼 顶 放 到 楼 底 , 每 米 受 力 20 牛 , 从 楼 底 将 绳子 拉 到 楼 顶 , 则 拉力 
做 功 为 
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( 仇 答 题 由 答案 见解 答 册 077 页 ) 


:全 2 求 下 列 极限 : 
.2 本 cos 王 十 si 这 
2 (2)lim >， 
ea， 也 moo i 二 1 
;2 计算 下 列 定 积分 


六 (sinVz 十 cos: Vz )dz. (| VS Sadr， 
0 
ln 2 
G)| V27r 一 zdzr. co| Vee 一 1dz. 
0 


2 和 
和 天 - is)d 


f『1 
多 (1 十 z) VL 十 z 荆 
和) 求 | < VI 一 dz 
“0 


上 
惫 吧 求 | (zl+z)e1ldz. 
二 
cos 工 


:pi 计 攻 | ， 民生 十 zsin z) dz. 


十 sa 


1 
= Sin 2z 

一 一 一 07Z 
.0 1 十 esnz 

。 全 轴 
肖 02 求 | 3z*arcsin 工 dz. 
地 着 


ee 

ZV1 十 好 十 3 
】 

2 求 |， ME 让 二 


六 


3 
一 一 一 dx 
二 元 十 双 2 十 1 
1 了 
他 z 求 | (2+sin rz) V1 一 z dz. 
本 


息 
光 
虽 


2 多 求 | [InGz +VI 二 5) 十 sin'z]cos'zdz， 
:7 求 | 大 击 寺 划一 避 宫 元 人 
算 | 著 <- 
和 计算 | Tae 上 
2 开 求 | (3z 十 1)max{(2,z?*)dz. 
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元 Sin2 运 ， 并 过 0， 

9 设 FGz) 一 Sin 工 求 | 了 (zz 一 T)dz。 
一 一 一 ) 辽 委 0， 
1 十 8 二 


准 吧 设 FGz)=z 一 站 十 zsinz, 且 当 zE[Lo,r) 时 ,7FCz) =z, 求 | Tez)dz. 


cos 5 站 天 (有 》 
"1 十 sinzt ”Jo 1 二 72(z) 


1 
222 设 y arctan( 工 一 1) ,yy(0) 0, 求 | year 


加 到 设 /z) 


2 设 Fz) 于 Ed , 求 | Tez)eos 2 
, 国 ? 设 /(z) =simz 十 『 codz, 求 | Jadr， 
如 5852 设 F(z) E C[ 一 rm 可 , 且 太 xz) 一 二 二 | reesin 元 dZ, 求 F(z7 
2262 计算 | mcz 十 Vz 十 工 )dz: 
准 久 设 PCz) = (人 一 四 2FGt)di, 求 oz), 其 中 zz) 为 连续 函数 ， 


; 现 ? 设 /(z) 连续 , 且 F(z) = | cz 一 20)7(z)de. 证明 


(1) 若 FGz) 是 偶 郴 数 , 则 FFCz) 为 偶 函 数 ; 
(2) 若 /Cz) 单调 不 增 , 则 下 (z) 单调 不 减 . 


[re -epd 
j292 设 A(z) 连续 , 且 FC0) 一 0, 太 (0) 4, 求 im 2 ; 


; 乒 ? 求 丽 数 /(z) -| (2 一 0)er de 的 最 大 值 与 最 小 人 
有 dz 的 化 散人 性 

;2 判断 反常 各 了 =- 是 否 收敛, 若 收 剑 求 其 值 . 
:人 ee 

天。 二 六 二 

2 计算 | aretan 工 dx， 


2862 设 /(z) E C[a,0] 且 Jrz)>>0, 证 明 :存在 sSE (a,0) ,使 得 [ae ,6 上 以 FE) 为 高 的 矩 
形 面积 等 于 [$,0] 上 以 y = 7(z) 为 曲 边 的 曲 边 梯形 的 面积 . 


娩 罗 证 明 小 sin"zcos"Zzdz 一 2 sin" 工 dz 
; 凶 ? 设 /(z) 在 [0,1] 上 连续 ,证 明 :| (sin z)dz 一 | (cos z)dz ,并 求 
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时 了 
I=| 0 
?本 从 上 一 且 - 


;加 ? 设 F(z) 连续 且 关 于 工 = 工 对 称 ,a 二 工 志 0. 证 明 ， 
| read 一 ?| 7e )dz + reopdr 
;各 设 /1 =100)=0| Peiz=11er) scre 
GD 求 | =rGe7cadr 


(2) 证 明 ,| ecodz| 区 工 


; 国 ? 设 /(z) 连续 ,证 明 :| | code]d =| ro 一 二 上 


五 定 积分 及 应 用 号 全 


;各 ? 设 1tz) 在 [0,1] 上 连续 可 导 , 且 /0) = 0, 证 明 :| 挛 (z)dz 太 了 | 六 ceodr. 


285? 设 /(z) 在 [0,1] 上 可 导 ， 7 = 直 2z2 太 (z)dz. 证 明 :存在 E (0,1) ,使 得 


27(6) 十 6 (6) 一 0. 
;大 ? 设 1(z),g(z) 在 [a,b] 上 连续 ,证 明 :存在 5E (4 ,2) ,使 得 


e 
Fe)| 区 ( 工 )d =sce| 人 


人 2. 设 fFGz) 在 [0,xz] 上 连续 ,在 (0,x) 内 可 导 , 且 | /zyeos 工 d7 =| reesin 地 时 三 0. 证 


明 : 存 在 SEE (0,r) ,使 得 广 (5) 一 0. 


好 色 设 /Gz) 在 [0,2] 上 二 阶 可 导 且 玫 ( 声 ) 次 0, 证 明 :| /zydz 冯 肥 大 


2 求 曲 线 y 一 cosz (一 王 坟 xz 福王) 与 轴 围 成 的 区 域 分 别 绕 z 轴 、y 轴 旋 转 一 周 形成 的 


几何 体 体积 . 


:857 求 由 曲线 y Z2 一 2z,y 一 0, 工 一 1, 工 3 所 围 成 区 域 的 面积 S ,并 求 该 区 域 绕 y 轴 旋 转 


一 周 所 得 旋转 体 的 体积 V 
;大 ? 设 L:y=e (Cz 二 0). 


(1) 求 由 y ez 轴 ,y 轴 及 =a(a 二 0) 所 围 成 平面 区 域 绕 zx 轴 旋 转 一 周 所 得 的 旋转 


体 的 体积 VCa ); 
(9 设 WGe) 一 到 lim V(e ), 求 <. 


;大 ? 设 =/z) 为 [0,1] 上 的 非 负 连 续 函 数 ， 


(1) 证 明 : 存 在 cE (0,1) ,使 得 在 区 间 [0,c] 上 以 /cy) 为 高 的 矩形 面积 等 于 区 间 [c ,1] 上 


以 y=Fz) 为 曲 边 的 曲 边 梯 形 的 面积 ; 
(2) 设 F(z) 在 (0,1) 内 可 导 , 且 广 (z) > 一 


2 ,证 明 ;() 中 的 “ 
:国史 求 圆 zx: 十 光一 2y 内 位 于 抛物 线 一 zz 上 方 部 分 的 面积 
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2 设 提 线 工人 站 人 (0<，<2x) 与 z 轴 转 成 的 区 域 为 
y 王 2(1 一 cos it) 

(1) 求 区 域 忆 的 面积 ; 

(2) 求 区 域 绕 y 轴 旋 转 而 成 的 几何 体 的 体积 . 
;名 ? 凶 物 线 % 一 2z 把 加 十 y: 一 8 分 成 两 个 部 分 , 求 左右 两 个 部 分 的 面积 之 比 ， 
; 蝇 ? 设 Ci,C; 是 任意 两 条 过 原点 的 沿线 , 血 线 C 介 于 CC: 之 间 , 如 

果 过 C 上 任意 一 点 尸 引 平行 于 zx 轴 和 y 轴 的 直线 ,得 两 块 阴影 如 

图 所 示 区 域 , 记 为 A ,有 它们 有 相等 的 面积 , 设 C 的 方程 是 


y =z5,C， 的 方程 是 y 一 卫 z:, 求 曲线 C。 的 方程 


552 设 曲线 y = 十 工 一 z ,其 中 二 0. 当 zz 之 0 时 ,该 曲线 在 zx 轴 
下 方 与 y 轴 江 轴 所 围 成 图 形 的 面积 和 在 z 轴 上 方 与 z 轴 所 围 成 
图 形 的 面积 相等 , 求 w. 

2562 册 线 > = 一 DCz 一 2) 和 z 轴 围 成 平面 图 形 , 求 此 平面 图 形 绕 y 轴 旋 转 一 周 所 成 的 旋 
转 体 的 体积 . 

522 设 平面 图 形 口 由 zx 十 y% 入 27 与 y > z 围 成 , 求 图 形 D 绕 直 线 过 一 2 旋转 一 周 所 成 的 旋 
转 体 的 体积 . 

2582 求 曲线 > 一 3 一 |z 一 1 与 z 轴 围 成 的 封闭 图 形 绕 直线 y = 3 旋转 一 周 所 得 的 旋转 体 的 体积 . 

2592 求 由 曲线 > 一 4 一 z 与 zx 轴 围 成 的 部 分 绕 直 线 z = 3 旋转 一 周 所 成 的 几何 体 的 体积 . 

2602 过 | 线 ? 一 z (7 关 0) 上 某 点 处 作 切 线 ,使 该 间 线 ,切线 与 并 轴 所 围 成 的 面积 为 万 , 求 切 点 
坐标 、 切 线 方程 ,并 求 此 图 形 绕 z 轴 旋 转 一 周 所 成 几何 体 的 体积 . 

辣 ? 明 莽 大 + -100<<。<< 人 与 v 轴 、y 轴 所 转 成 的 图 素 绕 ， 办 旋转 _ 周 所 得 立 
体 体积 为 Wi (ae ) , 绕 > 轴 旋 转 一 周 所 得 立体 体积 为 Vs(a) , 问 a 为 何 值 时 ,Vi Ce) 二 VCa) 
最 大 ,并 求 最 大 值 . 

22 设 一 抛物 线 y 一 az 十 bz 十 c 过 点 (0,0) 与 (1,2), 且 a <0, 确 定 w ,bc ,使 得 抛物 线 与 
轴 所 围 图 形 的 面积 最 小 . 

:632 设 直线 > = Az 与 曲线 y = Vz 所 围 平面 图 形 为 Di ,它们 与 直线 过 一 1 围 成 平面 图 形 为 也 :. 
(1) 求 &, 使 得 D, 与 P, 分 别 绕 z 轴 旋 转 一 周 所 成 的 旋转 体 体积 Vi 与 w, 之 和 最 小 ,并 求 最 小 值 ， 
52) 求 (1) 中 条 件 成 立时 的 So :wm. 

2692 设 曲线 y = 一代 一 1 ,过 原点 作曲 线 的 切线 , 求 此 曲线 .切线 及 轴 所 围 成 的 平面 图 形 绕 > 
轴 旋 转 一 周 所 成 的 旋转 体 的 表面 积 . 

好 852 求 摆 线 工 一 / 一 Sin lyy 王 1 一 cost(0 委 上 委 2x) 的 长 度 . 

2682 一 半径 为 尺 的 球 沉 和 人 水 中 ,球面 顶部 正好 与 水 面相 切 , 球 的 密度 为 1, 求 将 球 从 水 中 取出 
所 做 的 功 . 

26Z2 半径 为 2 的 球体 盛 满 水 , 求 将 水 从 球 顶 部 全 部 抽出 所 做 的 功 . 
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、 多 元 函数 微分 学 -全 
人 (GS 多 元 函数 微分 学 ) 汶 
(人 售 要 是 由 答案 见解 答 册 089 页 ) 
;Di 人 一 人 V1 一 zy _ 
《2)limkcos zw ero 一 
一 Dx 9Dx 
姜 凡 (1) 设 > lnvVz“ 十 光 , 则 > 忒 二 y 取 一 
碟 和， 下 
(2) 设 = 三 arctan 芝 十 2 , 则 2 + 一 
1 一 zy” ar ay 
间 Dx dx 
和 设 ==zy/Gz: +y) ,其 中 了 连续 可 导 , 则 交 一 六 一 
; 设 == /2ssin0), 其 中 /二 阶 连 续 可 储 导 , 则 5 二 
9:x 
装 吕 设 =>=7z 十 yzy), 其 中 了 二 阶 连 续 可 偏 导 , 则 元 
sn dx 
人 训 设 ==pCz,y) 及 > 十 = 一 9p(z 十 zx), 其 中 9 连续 可 导 , 则 区 一 
息 吧 设 zz 二 ee =》 确定 = 一 =(z,y)， 风 5 计 - 
竟 久 设 z= RE 2xz, 太 (zz,0)= 2coszfoy) 一 电 十 1], 则 zy) 一 
23 
、 ， Fzy) 一 27z 十 
本 汪 和 遇 ，E 页 匠 作 -0 天 咱 | 
旭 02 设 = 一 272 一 光 十 2 在 区 域 D:z: 十 4 光 委 4 上 的 最 小 值 和 最 大 值 为 
机 了 色 设 z 十 ?十 = 十 ee 一 0 确定 函数 = 一 =(z,y), 则 dz |oo 一 
( 依 答 题 中 答案 见解 答 册 091 页 
媳 久 设 >= 太 和 ,e7) ,其 中 /二 阶 连 续 可 依 导 , 求 9 
并 多 设 z=1e sin yzy)， 其 中 了 二 阶 连 续 可 偏 导 , 求 卫 2 
Dr Du 9 
将 汉 设 = zzy,zy'z), 其 中 了 连续 可 仿 导 , 求 5 人 是 
曾 加 设 == /zy) 在 点 (1,1) 处 可 微 ,/(1,1) = 1 六 (1.1) 一 af2(1,1) 一 0 又 
4 一 J[z ,7(zvz)], 求 
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人 ;考研 数学 接力 题 典 ,18005 数学 二 “外 
2 z=| -< di， 隶 训 
十 唉 一 2z 


一 y(z),z 一 z(z) 网 ” 
6 勾 设 一 >y(z 工 ) 由 TIEE 


确定 , 求 至 . 
dd 
2 设 = 一 =(z,y) 是 由 下 (z 十 宇 ,y 十 三 ) 一 0 所 确定 的 二 元 函数 ,其 中 下 连续 可 偏 导 , 求 
昌 z 9 
去 莹 可 ay 
18? 求 二 元 函数 z 一 (zy) 一 5 一 3z2 一 9z 十 区 2y 十 2 的 极 值 . 
29 如 设 ==z,y) 满足 :dz 一 2zdz 一 4ydy 且 050 三 到 
(1) 求 FCzyy); 
(2) 求 fFCzyy) 在 区 域 了 =({(zyy) | xz 十 4 生 4}) 上 的 最 小 值 和 最 大 值 . 


;和 设 = = =C) 清 足下 一 下 一 他 十 9) , 令 也 一 nz 十 z 十 y ,将 等 式 化 为 由 关于 xy 的 方程 
基础 练习 

( 伐 拓 是 风 答 案 见解 答 册 093 页 ) 

渔 如 设 > 一 /zy) 连续 可 偏 导 , 且 荆 沪 0, 关 二 0, 若 zi <z 之 风 则 (  )， 
(CA 《了 天 Ge za 
Ge 《四 7) 六 (不 订 


江 吧 设 /zy)=Vz 十 交 , 则 ( 污 
(A)7FCzyy) 在 (0,0) 处 对 xz 对 >y 都 不 可 偏 导 
(CB)FCz,y) 在 (0,0) 处 对 z 对 y 都 可 偏 导 
CC)7FCzyy) 在 (0,0) 处 对 zx 可 偏 导 ,对 y 不 可 偏 导 
CD)AFCz,y) 在 (0,0) 处 对 不 可 偏 导 ,对 y 可 偏 导 
疙 多 设 /Czoyo), 太 (zzoyyo) 都 存在 , 则 (  ). 


(A)FCzyy) 在 (zu,ys) 处 连续 (CB) lim FPCzyy) 存在 
(C)FCz,y) 在 (zu,ys) 处 可 微 CD)lim /zyo) 存在 
交 6 二 9 一 
,y) 连续 一 一 一 一 ”一 2,j 

2 设 /7Gz 2) 人 2 Sin 元 工 十 sin2 TY 6 则 和 

(A)F(C1,1) 为 极 天 值 (CB)7 太 1,1) 为 极 小 值 

(CC) FL1,1) 不 是 极 值 CD)7C1,1) 是 否 为 极 值 不 确定 
822 设 AGz,y) 在 点 (0,0) 的 某 去 心 邻 域 内 连续 , 且 交 络 区 夺 半生 二 和 0 人 人 一 3, 则 琐 数 

一 SIn y 

8Czyy) 在 点 (0,0) 处 ( 半 

(A) 取 极 大 值 (CB) 取 极 小 值 

〈C) 不 取 极 值 (CD) 无 法 确定 是 否 有 极 值 
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要 碍 篇 ) 六 :多 元 图 数 微分 学 六 


这 了 
人 下 ， (3 0055 
0， (zy) 一 (0,0)， 
(A)AFzyy) 在 (0,0) 处 连续 ,但 不 可 偏 导 
(B)7FCz,y) 在 (0,0) 处 不 连续 ,但 可 偏 导 
(CC) Fz,y) 在 (0,0) 处 连续 且 可 偏 导 , 但 不 可 微 


(D) 太 zy) 在 (0,0) 处 可 微 


则 ( 几 


， (zy) 关 《0,0)， 


| 。 Wet 和 
妃 训 设 Crzy) 一 | Vz2 十 六 则 画 数 FGz,y) 在 (0,0) 


05 (zyy) 一 (0,0)， 
处 ( 站 
(A) 不 连续 (B) 连续 ,但 不 可 偏 导 
(C) 可 偏 导 , 但 不 可 微 (D) 可 微 


;2 设 F(z ,yz) 连续 可 侧 导 ,FF 天 0, 且 FL,1, 一 2) 一 0, 则 在 点 (1,1, 一 2) 邻 域内 ,由 
下 (zyy，z) 一 0 人 帮 
(A) 既 可 确定 xz 为 yz 的 二 元 函数 ,也 可 确定 》 为 zx,x 的 二 元 函数 
(B) 既 可 确定 工 为 y,z 的 二 元 函数 ,也 可 确定 = 为 ,> 的 二 元 函数 
(CC) 既 可 确定 y 为 二 ,z 的 二 元 函数 ， 也 可 确定 = 为 zx,y 的 二 元 函数 
(D) 可 确定 二 为 y,z 的 二 元 函数 、y 为 ,z ee x 为 zx,y 的 二 元 函数 


国史 设 v= /zxz 十 y,zz) 有 二 阶 连 续 的 偏 导数 ， , 则 二 和 三 水 六 
CA) 十 jn 间 : 婉 十 zj 十 2 Wi 
(C) /4 十 工 1f 十 zz (CD)zzj2s 

是 8 ==1Gzy)=e(z1 好 十 2y) 的 极 值 点 和 极 值 分 别 为 ( 


(CA) 极 大 值 点 为 (于 ,一 1) , 极 大 值 为 一 号 


《B) 极 大 值 点 为 (二 ,一 1) , 极 大 值 为 


(C) 极 小 值 点 为 (二 ,一 1) , 极 小 值 为 一 号 
(D) 无 极 值 点 和 极 值 
; 国 只 设 可 微 函 数 /zy) 在 点 (zw,yo) 处 取 乱 熏 极 小 值 , 则 下 列 结论 正确 的 是 ( 几 
(A)F(Gzoyy) 在 y 一 yo 处 导数 为 零 (CB)FCzoyy) 在 yy 一 yo 处 导数 大 于 零 
(C) FCzuyy) 在 一 y。 处 导数 小 于 零 〈D)ACzo,y) 在 ?一 处 导数 不 存在 


季 22 设 = wzsy) 在 包含 有 界 闭 区 域 卫 的 区 域内 具有 二 阶 连 续 偏 导数 ,在 忆 内 有 5 2 二 


2 


(A)z = 一 xzyy) 的 最 大 值 和 最 小 值 在 卫 内 取 到 
《B)w 一 VCZzyyD) 的 最 大 值 和 最 小 值 在 的 边界 上 取 到 
(Cix =vw(zyy) 的 最 大 值 在 D 的 边界 上 取 到 ,最 小 值 在 D 内 取 到 
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(D)x =x(Gzy) 的 最 小 值 在 刀 的 边界 上 取 到 ,最 大 值 在 D 内 取 到 
(后 空 是 中 答案 见解 答 册 095 页 ) 


n 了 
;2limdl 一 zy)Eeaf5 一 


32z 


你 
多 设 = 一 In(z? Fa , 则 2 吉村 
。 


2 要 v 
旭 如 设 z=zm 7 十 e 二 5 
ay 


并 玉 设 函数 ACzy) 可 导 , 且 Fl, 一 1) 1, 7 (1 一 1) 一 2, (1 一 1) 一 3, 又 F(z) 一 
了 [zz2 zs)， 则 开 ( 一 17 三 
;本 如 已 知 工 一 ze 确定 函数 = 一 =(zy), 则 dz 一 ， 


(e,0) 


2 如 设 本 一 z 十 多 十 = 确定 函数 = 一 =(z,y), 则 dz = 


:2 设 ==/(z,y) 是 由 er NE de| = 

2 党 由 方程 zyz 十 Vz 十 交 十 z 一 V2 确定 的 隐 范 数 = 一 =(z,y) 在 点 (1,0, 一 1) 处 的 微分 
为 dz 一 

站 罗 设 FCzyz) 一 eryz2? ,其 中 = 一 z(zyy) 是 由 工 十 y 十 = 十 zyz 一 0 确定 的 隐 函 数 ， 
则 六 (0,1, 一 1)== 


泗 ? 设 = 一 衬 /Czy) 十 yg(z 十 2) ,其 中 万 有 人 风 = 


汪 ? 设 ==/ (二 十 , 衬 ) , 是 /usa) 具有 一 阶 连续 的 偏 导数 ， 则 j 


一 


前 史 设 = 一 A(z 十 yy 十 zz 十 式 ), 其 中 / 连续 可 偏 导 , 则 2 下 
9 并 


2 设 /z,o) 可 微 , 旧 帮 ( 一 1,3)= 一 2 Fi 一 1,3)=1, 令 =。 太 (2z 3 , 芋 ) , 则 
寺 


dz| 一 
( 稳 答 题 答 案 见 解答 册 098 页 ) 
刘 罗 设 7(z ,= 一 ?18g(z,3), 其 中 g(zvy) 连续 是 g(0,0) 天 0 研究 zsy) 在 (0.0) 
处 的 连续 性 、 可 偏 导 性 及 可 微 性 . 
2 设 == 一 yc 一 六 ), 其 中 三 可 导 , 证 明 ， 二 荆 二 上 至 一 所 
oz ya9y y》 
;2 设 =<=zr 辣 ) 二 冯 ( 三 ) ,其 中 eg 二 阶 可 导 ,证 明 :z 2 > 下 = 
小 9 
和 设 < 1Gr 二 ya 十 y 其 中 了 二 阶 和 连续 可 依 导 , 求 2 二 2 
Dy2 
2 设 = 一 ALzg(y) 一 y], 其 中 三 二 阶 连 续 可 偏 导 ,e 二 阶 可 导 , 求 5 
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多 元 函数 微分 学 过 


盖 见 设 = 王 /Ce sin (tan (), 求 训 


;9 设 ==| 7Gse)dy 有 一 阶 连 续 的 偏 导 数 , 求 二 0 


; 羽 妈 设 Fe) 二 阶 可 导 ,g(u) 二 阶 连 续 可 人 篇 导 , 且 = 一 /27z 一 >) 十 g(CzZ2)， 求 二 计 


惫 名 设 >= 太 ersin yz 十 2), 且 xu) 二 阶 连续 可 偏 导 ， , 求 二 部 


好 02 设 = 下 (zz 十 yzyz) ,其 中 xu 记 ) 二 阶 连 续 可 信 导 , 求 光 


.国史 设 函 数 > 一 =(z,y) 由 方程 袜 十 y 十 < 一 zy(x2z) 所 确定 ,其 中 三 是 可 微 函 数 , 计 算 


z 祷 十 》 严 并 化 成 最 简 形 式 . 


9x ,至 及 


地 2? 设 <=z(z,y) 由 立 一 yz 十 ye > 0 确定 , 求 元 及 dz， 
本 
2 设 z=/[z y 十 g(z 一 yy 一 z)], 其 中 8g 5 
, 国 ? 设 xx= /=), 其 中 = 是 由 zx= 一 > 十 zg(z) 确定 的 zy 的 函数 ,其 中 fx) 与 p(=) 为 可 微 
函数 . 证 明 : 了 2 一 (<) 了， 
人 


2 设 zy = zz) 十 yg(z), 且 zz) 十 yg'(z) 天 0, 其 中 == (Cry) 是 zy 的 函数 ,证 明 ， 


绑 同 有 
基 一 高 色 订 元 一 [y jz 门 了 条 
如 5692 设 w= /zyz) 有 连续 的 人 入 导 数 ,y = y(z),z 一 <(z) 分 别 由 方程 ep 一 y 一 0 与 站 一 zz 一 0 
网 
确定 ,了 去 
; 贸 ? 设 >=y(z),z=z(z) 是 由 方程 = 一 Z7z 十 2) 和 下 zyyz) 一 0 所 确定 的 函数 ,其 中 上 
dz 
和 下 分 别 具 有 一 阶 连 续 导 数 和 一 阶 和 连续 储 导 数 , 求 习 , 生 
旭 89 设 > 一 帮 (zt)， 其 中 : 是 由 G(Cz,yvt) =0 确定 的 zy Ce 六 (Ga 一 


阶 连 续 可 偏 导 , 求 吧 。 


昌 央 后 zx az 
;名 设 F(e 十 二 ,十 三) 一 0 且 己 可 向, 证 明 := 和 十 亲 贡 有 ZD2， 
昌 v 2x 2v 四 
7 刘 -。 一 - 池 和 吧 1 , 上 且 具 帮 介 连 , 车 恋 
国 ? 设 >= =(z,y) 满足 5 二 人 ai 十 3 5 0, 且 具 有 二 阶 连续 偏 导数 , 若 变换 
Je CO， , 求 常数 ,六 . 
履 三 工 十 0 


竟 欠 设 Fr 十 yz 一 2?) 六 一 扩 , 求 Cu)， 并 求 了 
讼 到 设 元 三 jz 条 大 十 9 一 2 一 xz 一 y% 一 zy 确定 , 求 dz. 
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2232 求 二 元 函数 JCzyy)= 一 zx(2 十 y%) 十 ylny 的 极 值 . 

混和 镶 求 函数 FGzy) 一 (十 2z 十 y)er 的 极 值 . 

净 琉 设 函 数 >= 放 zy) 满足 :F(0,y) 王 罗 ，P(z0) 一 cos 27， 又 (zy) 一 ze 十 zy, 求 
0 


;2 求 5= 习 十 六 十 地 在 


二 立 二 1 上 的 最 小 值 , 


+ 电 重 积分 ) 


(人 卵 择 是 答案 见解 答 册 103 页 ) 
Taee Hoe” 
调 见 设 D= ({((z,y)|1z: 十 风 入 4,z0， y 志 0}), 且 wa >020>0 则 I 一 | 一 一 一 dz 一 (人 ) 
Pb e 十 巴 
名 二 友和 南 各 十 友 。 (办 到 半 冯 ， (D)(a 十 bx 
二 3 2 
2 设 D=({Czy)1 osz+y 和 lz>0y>0TI= 人 ea+z+y)dzdy， 
=| (er 一 1)dzdy , 开 =| (人 十 y)dzdy, 则 (  ). 
D 了 
肯 江 委 关 志 了 本 并 过 专区 (加 下 过 六 过 六 区 坟 去 < 了 
三 csc8 
;| do| rzcos bF(r)dr 一 ( 交 
1 1 1 演 
CA)| zdz| CCzyy)dy CB)| xdz| 了 丰 (zs9)dy 
上 工 新 和 
CO| zdz| FCVz 十 只 )dy CD)| zdz| FJCVz 十 凤 )dy 
6 E 
2 设 忆 是 由 A(rr)、.B( 一 rr)、C( 一 r, 一 x) 三 点 构成 的 三 角形 区 域 , 则 
ee 十 sin Zecos y)dzdy 一 ( 类 
了 
(A) 一 r (B)x (C) (D)0 
由 (研一 工 一 ydzdy 
国史 设 /Cux) 连续 , 且 0) =0,7(0) =1, 则 lim 22< 本 和 
工 工 2r 
(A) 可 (B) 部 (CC) 本 (CD)r 


( 食 裤 题 答案 见解 答 册 104 量 
0 lim 忆 和 


ES 瑟瑟 十 关 : 
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[学 长 微 信 .Learn520; 
七 5 重 积 维 je 全 


Clim > 二 sin 丈 ~- 


mi =1 


多 设 了 =(Czy) -1<z 芝 10<y 二 1, 则 [es HHyln(Gz 十 Vz 十 1)]dzdy 
也 


;8 设 D=to)1os<zs10<y 坟 1) 则 | VE=yTdzdy= 
了 


并 多 设 D=(Czy) 十 时 二 是 则 e+)*dzdy 一 
也 


; 吕 设 区 域 了 =({((zy) | 一 xz 入 z 委 rr0 和 过 到 | 过 | 阁 则 | simz -zyydzdy= 
了 


多 设 D=((zy) 二 友 2z), 则 | cc: 十 zy)dzdy= 
也 


加 


;7 改变 积 分 次 序 | tx| rc)dy = . 公众 号 : djky60 


pe 前 
:| | 综 人 ss -  ， 研 祝 你 上 岩 


七 只 设 Fu) 连续 ,F00) 一 0,P(0) =1, 且 =((z) 1z 十 交 委 三) 人 >0)， 


| 十 y” )dzdy 
则 limn 二 -一 一 
to 二 代入 去 一 二 


2102 设 区 域 也 7 一 V2z 过 与 z 轴 图 成 ,fr 一 za 一 | /epdrdy 则 7 一 x 
也 


(依从 题 忠 答 案 见 解答 册 106 页 ) 
;计算 | zy*drdy ,其 中 区 域 避 由 y=z,z 十 y=1 及 xz 轴 围 成 . 
万 


站 
台 . 
吕 
二 


言 娩 设 区 域 D 由 y 一 z 与 y 一 并 所 围 成 ， 求 | 


己 


光 
意 多 求 |maxtzy,ljdzdy ,其 中 也 ={((zy) 10 委 二 委 2,0 委 yy 之 2)， 


;2 设 D=(Gy)10<xz<10<y<Vi 一 二 ) 求 由 = 一 >ldzdy， 
忆 


症 加 设 区 域 D = 一 {((zy) | 0<z 芝 10 过 y 扩 由, 求 | vB 到 | dzdy. 
D 


2 加 设 万 由 xz: 十 y% 一 2z, 计 算 工 =| (z2 十 cos zsin y)dzdy. 
了 


和 沁 罗 设 区 域 也 ={(Cz,y) |z2 十 y% 委 1) ,计算 了 =‖ 一?dzdy 
万 


也 
:8 加 求 dz| dy 
:92 计算 | - 二 


dzdy, 其 中 也 ={Gzyy) |z 十 y1z: 十 交 委 1). 
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员 jz 十 只)dzdy 
区 7 设 函数 /Cu ) 连续 , 且 (0) 一 0,7(0) 一 2, 求 lim 定 2< 


tor 《arcsin 夺 一 上 z)ln(1 十 2t) 


( 找 择 题 由 答案 见解 答 册 108 页 ) 
和 设 Diz 二 于 过 16, 则 | 2 十 一 41dzdy=( 和 


(CA)40r (B)80rx (C)20r (D)60x 
枢 罗 设 区 域 了 =((zy) (zs 十 y 和 2 委 40z2 一 %2))}, 则 工 = 一 4y)dzdy 一 ( 因 


万 


CAOx 十 训 (B)x 十 二 (C)x 十 2 CD)x 十 半 
了 
:| dy| yln(1 二 zs)dz=(  ). 
CA)3aln 3 一 他 (B)3In 3 十 二 (Caln 3 十 二 CD)3m 3 一 于 
中 JJGt 一 VZz 十 办 )dzdy 
: 轩 寻 设 1(z) 连续 , 且 /0) =0,7(0) =4, 则 lim ts 和 
人 0 [「” 盏 4 
好 
0 AL 
(A) 地 (B)x (C) 的 CD)2x 


加 多 设 卫 是 zOy 平面 上 以 (1,1),( 一 1,1),( 一 1, 一 1) 为 顶点 的 三 角形 区 域 ,D, 为 区 域 D 位 
于 第 一 象限 的 部 分 , 则 | (zy 十 cos zsin y)dco 一 ( 关 
忆 
CA)2| os Zsin ydzdy (B)2| zydzady 
D 六 


oo 训 e+om Zsin y)dzdy (D)0 


:| | ce， y)dy 一 (  )， 


开 人 dz 


1 了 vVZ 全 
CA dy| 和 (zyDIdz +| dy 
和 宇 


CG)| dy| re ,y)dz 
0 0 


1 1-y V5 M 2 一 ? 
cG)| dy 了 (Zayydz +| dy| JCzy)dz 
0 | 0 


CD) [ye yy ) d 


竟 久 设 关 十 风 委 2ay(e 二 0) , 则 | yez :y)dzdy 在 极 坐标 下 的 累 次 积分 为 ( 肖 
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2acos 昌 
CA) -| (rcos 0,rsin 0)7dr 


2usin0 
CB)| | Crcos 0,rsin 0)dr 
[过 2acos 日 
CC .dg| Jrcos 0,rsin 0)7dr 
权 2asin9 
(D) | Jrcos Orsin 0)7dr 
-得 “d 


;大 7 极 坐 标 下 的 提 次 积分 | dg| ”reos Do7zsiaDDz 四 = ). 


f 人 一 oj | 用 副 
(A) ,dz _ ez 2y)dy (B) dz ayCz, 3y)d? 
f V 2z 一 z2 电 V 2z-z 
(C) dz| zyy)dy CD)| dz| 大 Czyy)dy 
0 9 0 0 
;全 史 设 区 域 了 负 去 三 0 了 王 05 天 十 广 到 HHy 一 1 围 成 , 若 


=|rnc 十 y)】dzdy,T， =|c 十 y) dzdy ,Ts = 十 y)dzdy, 则 ( 天 
D 也 D 


(AD) 厂 之 1 二 T (B)Ts 之 Ta 之 厂 
《G) 且 去 玉 去 1 (D)T < 二 JTJ 去 


答案 见解 答 册 110 页 ) 
PS 总 8 i im 


i=1 7=1 


;入 2 设 积分 区 域 D 为 闷 十 4 六 委 旦 ,又 及 zy) 为 连续 函数 且 /0,0) 一 和， 
redzdy 


则 lim 二 一 一 一 一 
0 e(' 一 cost 


有 | 中 羡 5- 一 一 


;7 改变 积分 次 序 :| | ”dzo)dz=- 


;8 设 (zy) 连续 , 且 Jz,y) 一 zy 十 | /zsy)dr, 其 中 局 由 > 0,y 一 zz 及 工 一 1 围 成 ， 
DD 


则 zyy) 一 
电 风 设 /(z) > 0 且 连 续 ， 积分 区 域 避 为 < 十 史 志 1 与 z 十 史 委 4 所 围 成 的 第 一 象限 的 部 


分 ,对 任意 的 w 之 0. 全 0 有 | 中 十 A ddy 一 
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; 设 D-(Go) + 二 R 则 (三 + 寺 Jjdzdy= . 


(报答 题 答案 见解 答 册 111 页 ) 


四 V 2az 一 zz 

:生疏 变 积分 次 序 | dz| 太志 关头 
外 如 改变 积分 次 次 序 「 do zi)adz + do (zy)dz。 
; 移 2 改变 积分 次 序 | dz| Arzy)dy(a 二 0). 

了 1 3 
;改变 积分 次 序 并 计算 | 由 | cd | usan. 
症 多 计 算 | dz|- 局 Sin 革 必 二 | dz sn 玉 4: 
;2 把 二 重 积分 | /cz ,ydzdy 写成 极 坐 标 下 的 崇 次 积分 的 形式 ( 先 ~ 后 0), 其 中 了 由 直线 

刀 


Zz 十 一 1,z=1,y 王 1 围 成 . 
; 净 和 2 抽 | /ez ydzdy 写成 极 坐 标 系 下 的 昧 次 积分 ,其 巾 = (zsy) 0<<z 去 10 二 y 二 sh 
了 


砌 如 设 F(z) 连续 , 帮 0) =1, 令 下 () = 】 VC 十 y)dzdy( 三 0), 求 EC0)， 


Louochoaaa 区 志 井 - 轴 和 > 轴 围 成 ,其 中 > 0.4 > 0 


; 现 设 口 是 由 点 0(0,0),4(1,2) 及 互 (2,1) 为 顶点 构成 的 三 角形 区 域 ,计算 | =dzdy。 


也 


(z2 十 y2) 
22 求 了 sin 
-| Vz 十 光 


光 设 D=((z,y)1Cz 一 ID 十 (一 1 之 2), 求 了 =|c: 一 27r)dzrdy， 


dzdy ,其 中 忆 =((zy) |z: 十 只 秋 1z 志 0,y 二 0)， 


如 32 求 了 =| | cos(z 十 y) | dzdy, 其 中 也 = es= 和 了 ,0<y 入 六 。 
记 


旭 4 和 2 计算 二 重 积 jc 十 y)dzdy, 其 中 Di:zz 十 多 过 z 十 y 十 1， 


这 未 习 
;计算 | 一 
证 二 二 
3 一 一 工 所 疙 成 的 区 域 . 


2162 计 算 了 一 | az 中 刀 由 z 一 一 2,y 一 2,z 轴 及 曲线 zx 王 一 V2y 一 y% 围 成 , 


dzdy(a > 0) ,其 中 忆 是 由 曲线 y= 一 ac 十 wa ”和 直线 


刘 吧 计算 | 十 y)dzdy ,其 中 Diay 委 半 十 史 过 26y(e 之 0)， 
也 


; 驮 ?计算 | yz + ydo ,其 中 忆 是 由 习 一 呈 一 1 及， 一 0,y 二 1 围 成 的 平面 区 域 
卫 
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西天 JANE 微分 方程 宝 填 


;大 ? 计算 | (azy 十 y?)dc, 其 中 忆 由 y=z:y 王 42 及 y=1 围 成 . 


| 
;27 设 A(z， i= 1 求 | zyvy)dzdy， 
2202 关 2 0， 其 他 ， 时 记 yy)dzdy 


其 中 而 = 三 人 zag 王 | 本 和 妥 了 于 3 和 妥 克 如 去 亏 拓 ， 
; 现 东 | 十 光 dzdy, 其 中 Diz: 十 史 扫 于 ， 
条 


2a V 2azr 一 zf 
;型 ? 求 | dz| (十 y) 六 dy， 


2237 求 (z 一 2y)dzdy， 


当 久 计算 ||sin zzcos yzdzdy, 其 中 Diz?: 十 光 和 oz 过 0 过 0)， 


;252 计算 ee {(zyy) | 2 十 多 委 1z 它 0 之 0)， 
“D 

2282 计算 | (2 十 只) dzdy ,其 中 = ,3y) | 蕊 十 多 委 4z0 委 yy 委 工 )， 
四 


(本 和 答案 见解 答 册 116 页 ) 

莉 吕 设 =2z 一 es=27 十 e 为 yy 十 az)y 一 0Cz) 的 两 个 特 解 , 则 人 ), 
(A)a(z) 一 1,0(z) 一 27 (B)a(z) 一 一 1,0(z) 一 2z 
(C)a(z) 一 一 1,0(z) 一 2 一 2x (D)a(z) 一 一 1,0(z) 一 2 十 27 

史 设 miCz)paCz) 为 % 二 az)y 一 0(z) 的 两 个 不 同 的 特 解 , 则 其 通 解 为 ( 和》 
(CA)CipiCz) 十 Cops(z) (B)CpiCz) 十 ps(z) 
(C)Cpi(z) 0 沁 罗 全 


;国史 方程 光一 y = 和 十 ( 代 十 1)e 的 特 解 形式 为 ( 几 


(A)azrer 十 (Az 十 B)e” (B)aex 十 (Az 十 B)e 
(C)aee 十 (Azs 十 Bz)e (D)azer 十 (Azs 十 Bz)er 

; 届 汉 微分 方程 光一 2y 一 ze 十 3z 十 1 的 特 解 形 式 为 (  )， 
(A)z(az 十 be 十 z(Az 十 吾 ) (B)(Coz 十 b)e2 十 zz(Az 十 也 ) 
(C)z(aozr 十 0)ez 十 (Az 十 了 B) (D)(az 十 b)e 天 十 Az 十 也 

( 售 本 天 昂 答案 见解 答 册 117 页 ) 


油 罗 曲线 > 一 AGz) 上 点 PCzyy) 处 切线 的 斜率 等 于 该 点 坐标 之 积 的 两 倍 , 且 该 曲线 过 点 (0,2)， 
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则 jz)= .， 


2 加 设 函 数 y = 一 y(Cz) 满足 Ay = zAz 十 0CAz)， 旦 (0 王 2, 则 yz) 一 
亦 
232 (1 十 y)dz 一 2zydy 一 0(Cz 二 0) 满足 y(1) =0 的 特 解 为 5 


相关 


2 方 大 汉 = 二 二 的 通 解 为 


1 、 
22 设 wy 为 们 十 PCz)y 一 QCz) 的 两 个 特 解 , 刀 ,ad 为 常数 ,是 py 一 qy， 为 旦 十 PCz)y 一 


0 的 解 ,py; 十 gys 为 旦 十 PCz)y 一 Qtz) 的 解 , 则 也 一 人 


;2 设 连续 函数 /(z) 满足 :/Cz) 一 | 7 -Oddi=e 则 cz)=- 
; 罗 如 微 分 方程 光一 一 (2z 十 1l)er 十 4z 一 1 的 通 解 为 

2 设 y% 一 2 十 3e7 为 多 十 罗 yy 十 gy 一 0 的 特 解 , 则 该 微分 方程 为 
72 设 间 = 十 2zer 为 十 py 十 gy =0 的 一 个 特 解 , 则 该 微分 方程 为 


旭 02 方 程 灾 一 > 一 > 的 满足 y(0) = 一 In 2,y (0) = 一 了 的 特 解 为 5 


(人 答题 9 答案 见解 答 册 118 页 ) 

:22 求 微分 方程 y' 一 2zy =e” 满足 初始 条 件 y(0) = 1 的 特 解 ， 

22 史 设 位 于 第 一 象限 的 曲线 y = .Az) 上 任意 一 点 PCz,y) 的 切线 在 z 轴 上 的 截 距 等 于 j 
法 线 在 y 轴 上 截 距 的 相反 数 , 且 曲 线 经 过 点 (1,0) , 求 该 曲线 . 

;名 吧 求 下 列 微分 方程 的 通 解 ; 


开 
亚 


最 一 总 Ja 0 z 
全 放下 国王 人 


(3)zdy 一 (> 十 Vz 十 % )dz 一 0(Cz 之 0)， 
:加 求 微分 方程 光 十 y 一 2y 一 (2z 十 1)er 一 2 的 通 解 . 


; 交 罗 设 /(z) 二 阶 连 续 可 导 , 且 Cz) 一 外 zfGz 一 Du 一 ee 求 Fa)， 


2@2 求 微分 方程 多 十 一 1 满足 y(0) = y/ (0) 一 0 的 特 解 ， 
欧 基础 练习 
Ca 120 页 ) 

划 驶 设 wz),ys(Cz) 为 一 阶 非 齐 次 线性 微分 方程 y 十 加 zy 一 qCz) 的 两 个 特 解 , 且 &yi(Cz) 十 


ys(z) 为 y 十 DCz)y 一 0 的 特 解 ,&yi(z) 一 20ys(z) 为 十 pz)y 一 gz) 的 特 解 , 则 
六 


1 4 
A) 六 一 去 多 一 二 OOE 
CA 了 了 (B)A 了 ， 5 
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: 八 硬 微 分 方程 竺 二 


二 并 1 
《CR 一 一 本 多 一 一 可 (D 六 一 一 王 4 一 亏 
名 罗 以 y = 一 (2 十 3z)e” 为 特 解 的 二 阶 常 系数 齐 次 线性 微分 方程 为 汪 
(A) 光 一 y 一 2y =0 (B) 光 十 y 一 2y 一 0 
(C) 光 一 2y 十 y 一 0 (D) 光 十 2y“ 十 y 一 0 
;加 风 设 三 阶 常 系数 齐 次 线性 微分 方程 有 特 解 一 e ,ys 一 27ze 23 一 3e , 则 该 微分 方程 为 
〈《 >》 
(A) 光 一 光一 十 y 一 0 (B) 交 十 光一 y 一 y 一 0 
(C) 光 十 2 光一 多 一 2y 一 0 (D) 光 一 2 光一 多 十 2y 一 0 
洁 和 多 微分 方程 兴 一 4y 一 e 十 工 的 特 解 形式 为 ( 5 
(A)ae2 十 bz 十 c (B)azzeez 十 bz 十 c 
(C)azez 十 bz 十 cr (D)aze2 十 bz 十 c 
;长 汉 微分 方程 光一 多 一 6y 一代 十 1)e 2 的 特 解 形 式 为 (  )， 
(A)(az 十 0)e (B)az2ze 和 
(C)(az2 十 bz)e 2 (D)z?(az 十 0)e 
;器 吕 微分 方程 一 4y 一 工 十 2 的 通 解 为 ( 志 ， 
(A)(C 十 Ciz)e2 一 了 到 (B)(CC, 十 Ciz)e 一 工 z 过 
《C7Cie 2 十 Coee 一 卫 < 《 瑟 )C 各 站 C 曙 一 了 zx -也 
竟 贸 设 y% = 时 十 (zz 十 2)e 为 兴 十 ay 十 py = 一 cer 的 特 解 , 则 ( 泌 
(A)a = 一 2,0 一 1,c 王 一 1 (B)a 一 3,0 王 2,c 王 一] 
(C)a 一 一 3,0 一 2,c 一 一 1 (D)a 王 一 3,0 一 2,c 一 1 


; 圈 罗 设 "=y(z) 为 微分 方程 2zydz 十 (z 一 1)dy 一 0 满足 初始 条 件 >(0) =1 的 特 解 , 则 


Goaz=: 
0 


(A) 一 In3 (B)ln 3 CC) 一 本 mn3 (D) 了 mn3 


(全 要 题 由 答案 见解 答 册 121 页 ) 
装 世 zy 一 27 = 一 zlnz 的 满足 初始 条 件 >(e) =e 的 特 解 为 


; 氏 汉 微分 方程 zy 十 2y 一 ef 的 满足 y(1) 一 0 的 特 解 为 


:发 凡 微分 方程 y 十 ytan 工 一 cos z 的 通 解 为 5 
， il 
微分 方程 j 二 的 通 解 为 


:8 曙 微 分 方程 zy 一 y[lnCzy) 一 1 一 0 的 通 解 为 
:6 罗 微分 方程 yzdz 十 (z: 一 zy)dy 一 0 的 通 解 为 ， 
加 吧 微分 方程 zy 一 Vz 一 六 十 yCz 二 0) 的 通 解 为 
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女 考研 数学 接力 题 典 1800. 数学 = 


; 罗 连续 函数 /(z) 满足 /z) = 引 7 一 0d 十 2, 则 /CD) 一 

:联网 设 连 续 本 数 /(z) 满足 F(z) =|7 人 jd 二 e, 则 /z) = 

;大 ? 设 /Cz) 可 导 , 且 | [7tz) Tz/tzo]d =1 则 /ez)= 

季风 以 轨 =ze 十 es 一 ze 十 ex，ys 一 ze 十 时 一 es 为 特 解 的 二 阶 常 系数 非 齐 次 线性 
微分 方程 为 

旭 22 设 y=y(z) 为 y 十 2y 十 &y=0 满 足 初 始 条 件 y(0) =a,y' (0) =0 的 特 解 ,0 一 A 一 1， 
则 | yi(z)dz 一 

旭 玉 设 >=y(z) 过 原点 ,在 原点 处 的 切线 平行 于 直线 y=27z 十 1, 又 > 一 y(z) 满足 微分 方程 
光一 6y 十 9y 一 ez , 则 >y(z) 一 

2; 鲍 ? 设 微分 方程 光一 3y' 十 ay = 一 5er 的 特 解 形 式 为 Aze- , 则 其 通 解 为 ， 

旭 52 以 y=Cie“ 十 Cser 十 cosz 为 通 解 的 二 阶 常 系数 非 齐 次 线性 微分 方程 为 

家 62 设 /Gz) 在 [0, 十 ce) 上 连续 ,其 原 函 数 为 下 (z) ,满足 F(0) =0 且 Fz) 十 2F(z) 一 2, 求 
上 ZrzTdz 一 

祝 玉 微分 方程 (2z 十 3) 光 一 4y' 的 通 解 为 

如 82 微分 方程 yy =1 十 yy 满足 初始 条 件 >(0) =1,y'(0) =0 的 特 解 为 


( 傅 答 题 中 答案 见解 答 册 124 页 ) 


;了 求 微分 方程 吧 一 1 十 z 十 y 十 zy 的 通 解 . 

并 史 求 微分 方程 xy' 一 yin 羡 的 通 解 , 

;加 史 求 微分 方程 (> 一 z?)dz 一 2zdy 一 0 的 通 解 , 

; 怖 史 求 微分 方程 ydz 十 (2zy 十 y%)dy 一 0 的 通 解 . 

;三 史 求 微分 方程 cos y 昱 一 cos zsiny 一 sin y 的 通 解 . 

; 国 2 求 微分 方程 xy 坚 =z 十 六 满足 初始 条 件 y(e) 一 2e 的 特 解 . 


亡 妈 求 微分 方程 xy 十 zy = 满足 初始 条 件 >(1) = 1 的 特 解 . 
1 


;多 27 求 向 分 方程 蜡 - 的 通 解 ， 
十 
;2 求 微分 方程 蜡 = 一 工 _ 的 通 解 
中 ”区 天 中 让 六 
2 设 "一 e 为 微分 方程 zy' 十 PCz)y 一 z 的 解 , 求 此 微分 方程 满足 初始 条 件 v(ln 2) 二 0 的 
特 解 . 


鸭 贸 设 Fz) 在 [0,1] 上 连续 且 满 足 (0) =1, jz) 一 rz)=a(z 1). 求 由 y=(z),z 一 
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(全 一 八 江 向 分 方程 江 这 


0,z=1l,y=0 围 成 的 平面 区 域 绕 z 轴 旋 转 一 周 所 得 旋转 体 的 体积 最 小 时 的 /xz )， 
旭 22 设 zx 二 0 时 ,7jCz) 可 导 , 且 满足 7(z) =1+ 二 | reod 未 x 


刘 32 设 FCz) 一 全 一 -orepde ,其 中 天 (2 关连 续 , 求 /元 )， 

;及 2 设 当 z 二 0 时 ,jz) 满足 | /co)d 一 rz)=z, 求 JFGz)， 

;2 设 二 阶 常 系数 齐 次 线性 微分 方程 以 一 所 ,ys 一 2e 一 3e7 为 特 解 , 求 该 微分 方程 . 
:2 求 微分 方程 多 十 2y 一 3y 一 (2z 十 1l)e 的 通 解 ， 

;加 ?7 求 微分 方程 一 2y 一 ez 一 0 满足 初始 条 件 (0) 一 1,y (0) 一 工 的 特 解 . 

订 82 求 微分 方程 % 十 4y 十 4y 一 e 的 通 解 . 

22 求 微分 方程 光 十 y =z 十 3 十 cos zx 的 通 解 . 

; 国 ? 设 /(z) 在 [0, 十 ce) 上 连续 , 且 /0) > 0, 设 A(z) 在 在 [0,z] 上 的 平均 值 等 于 F(0) 与 


F 太 (z) 的 几何 平均 数 , 求 FCz). 
;和光 取 设 曲线 工 位 于 zOy 平面 的 第 一 象限 内 ,L 上 任意 一 点 M 处 的 切线 与 y 轴 总 相交 ,交点 为 


A ,已 知 |MA | 一 104| , 且 工 经 过 点 (3 ,二 ) , 求 的 方 和 


; 错 ? 一 半球 形 雪 堆 融化 速度 与 半球 的 表面 积 成 正比 ,比例 系数 为 4 二 0, 设 融化 过 程 中 形状 不 
变 , 设 半径 为 r。 的 雪 堆 融 化 3 小 时 后 体积 为 原来 的 二 ， 求全 部 融化 需要 的 时 间 . 

2382 求 微分 方程 xy 十 3y 一 0 的 通 解 ， 

:28 求 满足 初始 条 件 光 十 2zy 天 一 0,y(0) 1,y'(0) =1 的 特 解 . 


;天 ? 求 微分 方程 yy 一 y“” 满足 初始 条 件 >(0) 一 y (0) 一 1 的 特 解 . 
;267 设 单位 质点 在 水 平面 内 作 直线 运动 ,初速 度 ”|,-， 一 z: 已 知 阻力 与 速度 成 正比 (比例 系 


数 为 1) ,上 为 多 少时 此 质点 点 的 速度 为 二 ? 并 求 到 此 时 刻 该 质点 所 经 过 的 路 程 . 
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.第 二 部 分 .线性 代数 


| 


沁 所 行列 式 ) 池 


( 低 择 题 答案 见解 答 册 129 页 ) 


注 1 
启 如 设 4 是 三 阶 矩 阵 , 思 是 四 阶 和 矩阵 , 且 14 |=2, | 了 3 |=6, 则 -| 本 为 ( 站 
(A)24 (B) 一 24 (CC)48 (D) 一 48 
2232 设 4 为 二 阶 和 矩阵 , 且 4 的 每 行 元 素 之 和 为 4, 且 | 已 十 4 |=0, 则 | 2 有 十 4: | 为 ( 沪 
(CA)0 (B)54 (C) 一 2 (D) 一 24 


(人 虎 空 题 几 答 案 见解 答 册 129 页 ) 


元 十 2 一 必 3 
和 2 设 /z)=| 1 2z+3 4 | , 则 z: 项 的 系数 为 
=-2 一 1 8z++l 


22 罗 设 4 为 三 阶 和 矩阵 ,4 的 第 一 行 元 素 为 1,2,3,|4 | 的 第 二 行 元 素 的 代数 余子 式 分 别 为 & 十 
1 一 2,a 一 1, 则 a = 


322 设 4 是 六 阶 矩 阵 ,B 是 2 阶 和 矩阵 , 且 14 |=a，| 了 |=0， 则 | 外 - 


42 设 4= (iosyaas) 为 三 阶 矩 阵 , 且 14 |= 3, 则 | ai 十 2xsas 一 3civoy 十 20) | 一 
232 设 三 阶 和 矩阵 4 一 (YYys) ,8 一 (1 ,yy:) ,其 中 wy y， 是 三 维 列 向 量 ,是 14 |=3， 
| 了 3 |=4, 则 |54 一 2B | 一 


( 扫 答 题 答案 见解 答 册 130 页 ) 


.人 计算 行列 式 


3 
1 
了 


产 疡 oo 琅 


1 
1 
3 
1 3 
a&2 (ae 十 2)2 (aa 十 4)3 

;有史 计算 了 =| 儿 (十 2)2 (十 4)2|， 
c: (ce 十 2)2 (ce 十 4)2 


省 :十 党 全 十 总 Q& 十 久 4 0 fc 
病名 证 明 :D=| 包 十 cc 十 ca ai 十 训 |=2ja 0 ci|. 
bz 十 ca cz 十 az az 十 0 ED Caz 


050 有 任何 网 盘 群 类 资料 需求 都 可 添加 学 长 微 信 Learn52013 ” 祝 您 考研 上 岸 


更 多 考研 考证 类 日 更 网 盘 群 件 记 类 资料 请 关注 微 信 公众 号 【 乘 龙 考研 】 或 者 添加 党 


息 计 + 


2 -5 1 2 
3 7 一 1L 4 下 
:@ 名 设 D= 人 . (1) 计算 D;(2) 求 Ma 十 Ma 十 Mat， 
4 一 6 1 2 
3 一 也 0 0 
、 站 
闻 吧 计算 了 = 
只 二 
0 0 避 2 2a 
入 志 0 0 
0 aa 1 0 
夸 8 计 算 D= 
2 罗 计算 0 0 a 
1 郊 并 8 


微 信 公 众 - 
他 由 大 心 


( 获 泽 是 由 答案 见解 答 册 131 页 ) 


凋 电 设 ， 维 行 向 量 w = (三 ,00 之 ) ,A 一 刁 一 wxTu,B 一 已 十 2cT7a, 则 4B 一 ( )， 


2 2 
(A)O (B) 一 书 (C) 已 CD) 已 十 Tu 
,2 史 设 4,B 为 ” 阶 矩 阵 , 则 下 列 结论 正确 的 是 ( 5 
(A) 若 4,B 可 逆 , 则 4 十 如 可 逆 (B) 若 4A,B 可 逆 , 则 4B 可 逆 
(C) 若 4 十 妃 可 道 , 则 4 一 也 可逆 (D) 若 4 十 四 可 逆 , 则 4,B 都 可 逆 
; 改 吧 设 4,B 为 2 阶 对 称 和 矩阵 ,下 列 结论 不 正确 的 是 ( 六 
(CA)4B 为 对 称 和 矩阵 (B) 设 4,B 可 逆 , 则 4 十 下 ”为 对 称 矩 阵 
(C)4 十 也 为 对 称 矩 阵 (CD)AA 为 对 称 和 矩阵 


沁 罗 设 4,B 缘 为 阶 矩阵 , 则 下 列 结论 正确 的 是 ( ) . 
(A)4B 一 O 的 充分 必要 条 件 是 4 =O 或 了 =O 
(B)4B 夫 O 的 充分 必要 条 件 是 4 天 0O 且 了 和 关 0O 
(C)4B =0O 且 ~(4)=7, 则 了 =O 
(D) 若 4B 夫 0, 则 |4| 夫 0 或 | 了 | 关 0 

; 舌 ， 阶 矩阵 4 经 过 若干 次 初等 变换 化 为 矩阵 如, 则 ( ) 


(A) 14|=|BI (B) 14 1 和 | 了 3 1 
(CC) 若 14|=0 则 18 |=0 (D) 若 14|>0 则 1B1I>0 
咕 史 设 4 为 冯 X 志 阶 矩 阵 ,C 为 阶 和 矩阵 ,也 一 4AC, 且 7(4) 一 rr(B) 一 ri ， 则 ( 站 
《AI) 六 交 辣 (B) 二 m 
(Cr 六 (D)r 与 的 关系 依 矩 阵 C 的 情况 而 定 
所 史 设 4 为 记 X 交 阶 矩 阵 ,B 为 居 普 阶 矩 阵 , 且 和 之 , 令 r(4AB) 一”, 则 ( 外 
(A)7r 二 了 (B)r 到 CC)7F 过 仿 (CD)7 之 7 


;大 吧 设 4 为 四 阶 非 零 矩阵 , 且 -(4  ) 一 1, 则 2 
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他 :考研 数学 接力 题 典 1800， 数学 二 


(A)r(4) 王 1 


(B)r(4) 王 2 
:8 吧 设 4,B 都 是 ， 阶 矩阵 ,其 中 也是 非 零 矩阵 , 且 4AB =O, 则 (  ). 


CC)r(4) 王 3 


(D)r(4) 一 4 


(A)r( 有 8) 一 7 (CB)r~(B) 一 刀 
(C)4 2 一 有 一 (4 十 B)(C4A 一 B) 区 , | 二 记 
本 1 
2 和 7 设 4,B 分 别 为 六 阶 和 六 阶 可 和 关 垂 阵 , 则 (2 1 ] 的 间 矩 阵 为 ). 
| 8 六 CD 吕 所 】 
2B 一 3 当 一 
奋 也 人 1 O 了 工 B- 
侈 分 1 (D) 1 
了 B O 了 4 O 
Qirt Qi Qin aiz ai 2aos 十 an 0 1 0 1] 0 
好久 设 4=|ca oa aa|,B=|a as 2az 十 aa | 0 0|,P:=|0 1 
asl Qi 4 Ca Qi 2 十 &s 风 ， 周全 0 0 
则 4,B 的 关系 为 ( 帮 
(A)B 一 P,P.4 (B)B 一 已 :P,4 
(C)B 一 P4AP， (D)B 一 4P,P， 
ai alz as il Cs 0a3 一 20at 0 0 1 
2 设 4=|a as ao,B & 划 人 友 az 一 2a， xm 1 中 ， 
Qil Qi Q3s3 al al 4 一 2al 站 区 信 
1 0 0 
RE 小 二 中 邮 ) 
心 帮工 
(A) 了 3 一 Pi4P， (B)B 一 P,4P， 
(C) 了 3 一 PP AP， (D) 了 83 一 PT AP 


(全 空 题 由 答案 见解 答 册 132 页 ) 


车 史 设 4 为 交 阶 可 逆 和 矩阵 (三 2), 则 [(4 7 = 


锣 设 cc=(1, 一 1,2)7,8=(2,1,1)7,4 一 xp7, 则 4 一 


1 有 ,| 
34=|0 2 中 > au- 
IT 从 工 
下 总 林 
zs- 2 0|, 则 (4 十 3E) 一 (4 一 9 五 ) 一 
0 人 


(用 4 ”表示 )， 


六 24 一 有 一 (4 十 B)(CA 一 思 ) 的 充分 必要 条 件 是 
一 
;了 采 2 设 4 是 三 阶 矩 阵 ,是 | 4 | 一人 则 | (二 4 |= 
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所 由 一 


;3 设 4 为 三 阶 矩 阵 , 且 14 -4 则 | 全 4。 ) 


四 业 
; 园 设 4 为 四 阶 符 了 , 1 4 一 8, 则 | (4) 一 aa | 
钢 只 设 4 为 三 阶 和 矩阵 , 且 14 |=3, 则 | (一 24)”|= 

2 3 一: 
2 设 4=| 1 2 0|, 则 4” 

一 1 2 一 2 

5 2 0 0 

2 10 0 
部 罗 设 4 = , 则 4 一 
刘 隐 设 0 0 1 一 2 

则 间 了 

”和 准 
2 设 4=|2 2 0|, 则 (4 )= 

3 45 

当 吕 汲 
92 设 4= 4 0|, 则 (4 一 3) 一 

0 0 3 
;入 史 设 ， 阶 矩阵 4 满足 44 十 4 一 3, 则 (4 一 3 有 ) 

1 1 1 1 
52 设 4== 2 1|, 则 4 |11|+4712| 十 4 11|= 
证 1 3 
- 机 要 有 村 

,及 8 设 ， 维 列 向 量 w 一 Ca ,00,a)7 ,其 中 4 二 0, 又 人 一 一 wa 汪 一 已 十 二 XC ,县 有 为 


4 的 逆 和 矩阵 , 则 a 王 


二 . 0 0 
3 


1 
季 设 三 阶 矩 阵 4,B 满足 关系 式 4 BA 一 64 十 BA, 且 4 一 |0 本 0| 则 了 = 


了 
0 芝 二 
出 汤 
浊 82 设 4 是 4X3 阶 矩阵 且 r(4) 一 2, 了 8 一 | 0 2 中 ram- 
一 1 0 3 
1 淹 一 昌 
; 钙 ? 设 4=|/ 3 “ |,8 为 三 阶 非 零 矩 阵 , 且 4B 一 D, 则 -4) 一 
2 可 一 5 
1 几 攻 , 
mr 0 1|,P:=| 0 1 0|, 则 PP 一 
0 1 0 一 2 0 1 
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(他 答题 9 答案 见解 答 册 136 页 ) 


和 1 0 0 
好 多 设 4=|2 一 1 0 | 1 中 .0 上- 旭 1 enae 一 由 

1 0 1 0 2 1 
22 史 设 4 ,有 为 阶 矩阵 , 且 4: 一 4A,B2 一 B, (4 十 B) 一 人 十 有 .证 明 :;4B 一 0O. 

本 
站 多 设 4AX = 一 4 十 2X ,其 中 4=| 1 1 中 六 
一 

1 0 一 1 
并 久 设 4=i0 4 2 1, 且 4XK 二 41 已 =4 十 居 , 求 X， 

1 一 1 0 

本, 
全 | 计 1 1 0 0 
;大 设 四 阶 徐 阵 妃 满 足 (本 4  】 84 一 24 有 十 妃 , 且 4 一 。 》 | , 求 矩阵 下 
,省 ,证 ,有 ) 
1 
xz 6 如 设 4,B 满足 4 BA 一 2B4 一 8 民 , 且 4 2 ] .ss 
1 

0 2 一 1 
意 吧 设 8=| 1 1 四 

一 1 一 1 一 1 

0 ar 站 0 

0 0 as， 0 
,各 凡 设 4 = : ; ; | 01E=1i200)5 求 二 -1 

站 末 闪 人 

v 油 0 0 


;如 设 阶 和 矩阵 4 满足 4 十 24 一 3 红 一 0. 求 :(1)(4 十 2 已) (2)(4 十 4 瑟 )-. 
刘 02 设 4 为 2 阶 和 矩阵 , 且 44 一 0, 求 下 一 4) 
4 O ) 

O B O 141B 六 

(1) 求 PP.Q; (2) 证 明 : 当 己 可 道 时 ,@ 也 可 逆 ， 
胃 玉 设 4 为 2 阶 可逆 和 矩阵 ,4 =| 4 | 下 .证 明 :4A 一 4 7. 
刘 32 设 4 为 怀 阶 和 矩阵 , 且 4 一 24 一 是 一 0. 证 明 :r(4 忆 一 A) 十 r(2 甩 十 4) 一 六 
刘 和 多 设 4 为 X 交 矩阵 , 且 r(4) = 一) 若 4B 一 4AC, 证 明 :;B 一 C. 
252 设 4 是 2X7 阶 矩阵 , 若 474 =0, 证 明 :4 一 0O. 
262 证 明 :~(4 :4B) 一 ~(A). 


: 国 2 设 4,B 为 阶 矩 阵 ,P 一 { 
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将 加 若 classxs 线性 相关 ,ws ,as,cs 线性 无 关 , 则 ( 辐 
(A)a 可 由 cs,ai 线性 表示 
(B)aw, 可 由 ci,as:as 线性 表示 
CC)a, 可 由 xi :as 表示 
(D)w, 可 由 wx ,a，, 线性 表示 

;2 如 设 向 量 组 gl ,as ,cs ,ax; 线性 无 关 , 则 向 量 组 ( 5 


| | 性 无 关 诈 王 
(A)a 二 cyyay 十 cixi 十 cixi 十 ci 线性 无 关 微 信 公 
(B)ai 一 cy,oays 一 xias 一 xia 一 Ci 线性 无 关 湖 考 研 祝 您 
(C)oi 十 asyay 十 ai,as 十 ci 一 &i 线性 无 关 ( 顶 : 
(D)a, 十 cayays 十 ciyai 一 xia 一 Ci 线性 无 关 


;各 汉 向 量 组 ci ,ac,，…'c。 线性 无 关 的 充分 必要 条 件 是 ( 让 
(A) 向 量 组 gl ,ay,…,c ,有 线性 无 关 
(B) 存在 一 组 不 全 为 零 的 常数 Ri ,es ，…,v ,使 得 ic 十 aas 十 … 十 nan 天 0 
(CC) 让 人 的 维 数 大 于 其 个 数 
(D) 向 量 组 gl ,xc,,…,ax。 的 任意 一 个 部 分 向 量 组 线性 无 关 

加 入 设 向 量 组 cl ,cs，…,&w 线性 无 关 , 有 可 由 CCa，…Qn 线性 表示 ,但 1 不 可 由 wac，， 

,&n 线性 表示 , 则 ( ). 

(A)al,cs,… 和 ,cp 线性 相关 
(B)ai as, ,ci,P ,有 ,线性 相关 
(C)ala av,8 十 1 线性 相关 
(D)ci as, ,av 十 1 线性 无 关 

部 妈 设 ” 维 列 向 量 组 ai ,ac,,…,a (om 去 7) 线性 无 关 , 则 ) 维 列 向 量 组 记 ,8 ，…, 有 线性 无 
关 的 充分 必要 条 件 是 ( ) 
(A) 向 量 组 cl ,as ,…,&w 可 由 向 量 组 有 ,1 ,…,8。 线性 表示 
(B) 向 量 组 让 ,8 ,…, 有 。 可 由 向 量 组 cx:,，…'xn 线性 表示 
(C) 向 量 组 el ,cy,…,cw 与 向 量 组 有 ,8 ，…,8。 等 价 
(D) 矩阵 4 一 (aias，…an) 与 矩阵 瑟 王 (1 8， ,8 ) 等 价 

;6 史 设 cl ,as ,cs 线性 无 关 , 有 1 可 由 ai xs,xs 线 性 表示 ,B。 不 可 由 wa; ,as 线性 表示 ,对 任 
意 的 常数 上 A 有 ( 六 
(A)ai,ay,xs,kpi 十 1 线性 无 关 
(B)a ,oasi:RpB, 十 有 线性 相关 
(C)ui as ,ai, 有 十 ip，, 线 性 无 关 
(D)ocl,ay,xs, 有 十 他, 线性 相关 

和 加 设 闷 阶 和 矩阵 A 一 (ca 有 一 (有 8 有) ,48 一 (Y， ,YY )， 记 向 量 组 
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今 : 考 研 数 学 接力 题 典 1800， 数学 二 
CT):ci0ay05 CT) 1 (有 ):y yy, 若 向 量 组 ( 亚 ) 线性 相关 , 则 
( 禾 
(A)CI)(CLT) 都 线性 相关 
(B)( 工 ) 线性 相关 
(CC)(CIT) 线性 相关 
(D)( 工 )(1T) 至 少 有 一 个 线性 相关 
82 设 向 量 组 (T):ci,as,…,, 的 秩 为 m ,向 量 组 ( 芽 ) :有 ,8 ,8 的 秩 为 r，, 且 向 量 组 
〈 卫 ) 可 由 向 量 组 ( 工 ) 线性 表示 , 则 ( 和 
(A)wl 十 xs 十 1 …,w, 十 让 的 秩 为 ,十 r， 
(B) 向 量 组 w 一 有 ,as 一 有, ,ax, 一 让 的 秩 为 一 六 
(C) 向 量 组 winx,,8 1, 太 的 秩 为 mr 十 
(D) 向 量 组 gl ,cs ,…,a, ,1 ,1 ,有 ,的 秩 为 
; 吕 史 向 量 组 wi ,wx;,，…,a, 线性 无 关 的 充 要 条 件 是 ( 六 
(A)aias，…,a, 都 不 是 零 向 量 
(B)ci,cs,…,x, 中 任意 两 个 向 量 不 成 比例 
(xiyxs, 2, 中 任 一 向 量 都 不 可 由 其 余 向 量 线性 表示 
CD)xi ,as，…x, 中 有 一 个 部 分 向 量 组 线性 无 关 
202 设 4 为 阶 和 矩阵, 且 |14 |=0, 则 4( 沁 
(A) 必 有 一 列 元 素 全 为 零 
(B) 必 有 两 行 元 素 对 应 成 比例 
(CC) 必 有 一 列 是 其 余 列 向 量 的 线性 组 合 
(D) 任 一 列 都 是 其 余 列 向 量 的 线性 组 合 


(人 虑 宅 是 答案 见解 答 册 140 页) 


1 1 1 
说 妈 设 wx 2 02 ,Qi 中 aa 4a 一 
一 1 


包 3 
22 妈 设 向 量 组 wi ,ws yxs 线性 无 关 , 且 w, 十 aay 十 4 ,2 十 os 一 xiay 十 ay 线性 相关 , 则 
总 二 
1 3 5 十 2 
:372 设 c j， | | 中 人 中 .aaay 六 骨 o- ,一 
3 1 9 


422 设 4=(oios oa cl) 为 4 阶 方 阵 , 且 4X=0 的 通 解 为 X=A(G1,1,2, 一 3)7, 则 w， 由 ai， 
xsa'X4 表示 的 表达 式 为 

(多 答题 答案 见解 答 册 140 页 ) 

记 罗 设 向 量 组 ci ycs'as 线性 无 关 , 证 明 :ai 二 cs 十 cyai 十 2c; 十 3ci,ai 十 4as 十 9ay 线 

性 无 关 . 

2 设 wi 和 wo 肖 为 站 十 1 个 于 维 向 量 , = 十 … 十 co 之 1) 证明;: 若 cv,a， 线 
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食 弄 篇) 四、 线性 方程 组 拉 全 


性 无 关 , 则 有 一 xc，…' 有 一 xw 线性 无 关 . 
;3 吕 设 was 和 :xy 二 2) 线性 无 关 ,证 明 : 当 且 仅 当 ? 为 奇数 时 ，c, 十 wa as 十 oa， 十 Qi 
浊 2 设 wo， 为 元 个 即 维 向量 , 且 浆 过 浆 .证 明 :wi, ,wx 线性 相关 . 


酒 罗 证 明 : 若 一 个 向 量 组 中 有 一 个 部 分 向 量 组 线性 相关 , 则 该 向 量 组 一 定 线性 相关 . 

;有 ， 维 列 向 量 组 gc,…，,a,，; 线性 无 关 , 且 与 非 零 向 量 户 正 交 . 证 明 : wp…x 肖 线性 

;各 罗 设 向 量 组 w; ,…,w， 为 两 两 正 交 的 非 零 向 量 组 ,证 明 :ci,，…c， 线性 无 关 , 举 例 说 明 逆 命 题 
不 成 立 . 


2 加 设 4 为 姑 六 矩阵 , 轨 为 办 守 抢 阵 (7 二 2), 且 4B = 一己. 证 明 : 了 8 的 列 向 量 组 线性 无 关 . 
沐 史 设 gas 有,B :有 线性 无 关 , 而 向 量 组 gl ,cn 线性 相关 .证 明 : 向 
量 yY 可 由 向 量 组 cl ,cs，…cn ,有 ,B，… 有 线性 表示 . 


竹 7 | 
旭 02 设 向 量 组 w， ,Ca is 1 | sepae at 人 EtE 关 沁 
& 1 二 
参数 /. 
酒色 设 gl ,as …:w， 为 交 个 线性 无 关 的 半 维 向 量 , 且 与 向 量 及 正 交 .证 明 :向 量 及 为 零 向 量 , 
河 22 设 4 为 风 阶 矩阵 ,xiycs,xs 为 于 维 列 向 量 , 其 中 ci, 和 关 0, 且 4ci 一 Ci As 一 Xi 十 wz， 
4au; 一 ws 十 ws, 证 明 :xi,xs,cxs 线性 无 关 . 


沪 @ 四 线性 方程 组 ) 


( 蔗 择 是 中 答案 见解 答 册 143 页 ) 
浊 风 设 4 是 产 勾 交 阶 矩 阵 , 下 列 命题 正确 的 是 ( 六 
(A) 若 方程 组 4AX 王 0 只 有 零 解 , 则 方程 组 4AX 一 避 有 唯一 解 
(B) 若 方程 组 4AX 王 0 有 非 零 解 , 则 方程 组 4AX 一” 有 无 穷 多 个 解 
(C) 若 方程 组 4AX 一 无 解 , 则 方程 组 4AX 一 0 一 定 有 非 零 解 
(D) 若 方程 组 4AX 一) 有 无 穷 多 个 解 , 则 方程 组 4AX 一 0 一 定 有 非 零 解 
和 氏 史 设 人 是 站 义 ? 阶 和 矩阵 , 则 下 列 命题 正确 的 是 ( )》， 
(A) 若 思 一 2 , 则 方程 组 4AX = 一 定 有 无 穷 多 个 解 
(B) 车头 之 , 则 方程 组 4X 一 8 一 定 有 唯一 解 
(C) 若 -(4A) 一 72, 则 方程 组 4AX 一 一 定 有 唯一 解 
(D) 车-(4) = 和 2 , 则 方程 组 AX 一 六 一定 有 解 
; 国 吧 设 we: ai:a 为 四 维 非 零 列 向 量 组 , 令 4 一 (ciaa'ca'a) 4 一 0 的 通 解 为 X 一 
&(0, 一 1,3,0)7, 则 4 X 一 0 的 基础 解 系 为 法 
(A)al ,aa (B)as ,aas ,ai 
(C)xlgzyX4 (D)xas,a， 
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2 设 向 量 组 wi ,as ,as 为 方程 组 4AX = 0 的 一 个 基础 解 系 , 则 下 列 向 量 组 中 也 是 方程 组 AX 一 
0 的 基础 解 系 的 是 ( 六 


(A)wi 十 zy 十 Ca wa 一 Ci 


《B)wi 十 Czsxz 十 Cav0i 十 2 十 Cs 


《C)wi 十 20z 2 十 3xiy3c3 十 Ci 


(D)xi 十 xs 十 xcay,2x, 一 3 十 22x,3cl 十 5x， 一 5 
2 有 设 ci ,wx 为 齐 次 线性 方程 组 4X 一 0 的 基础 解 系 ,1; ,8 为 非 齐 次 线性 方程 组 4X 一 的 两 
个 不 同 解 , 则 方程 组 4X 一 的 通 解 为 ( 人 


CA)Aiei 十 e(ei 一 as) 全 
CBA 十 尼 ( 有 一 及) 十 到 二 庆 
(OAaai 十 二 有) 十 王 尼 
(D)Rici 十 As(Cxi 十 cy) :+ 和 
售 芝 天 昌 答案 见解 答 册 143 页 ) 
1 效 台 
竟 如 设 4=|0 1 oem 和 Ar -o 和 村 则 人 区 0 的 通信 
再 疗 生 


2 设 4 为 阶 矩阵 ,4 的 各 行 元 素 之 和 为 0 上 且 ~(4) = 一 交 一 1, 则 方程 组 4AX =0 的 通 解 
为 


注 如 设 4 为 怀 阶 矩阵 , 且 14 |=0,4 和 0, 则 4X 王 0 的 通 解 为 


六 妈 设 太 ,… ,是 非 齐 次 线性 方程 组 4X = 的 一 组 解 , 则 AT 十 … 十 上 77， 为 方程 组 4AX 一 
2 的 解 的 充分 必要 条 件 是 ， 
2 二 22 0 
; 乱 只 设 承 0 为 三 阶 和 矩阵, 且 和 矩阵 也 Re 一 zz 十 Arzs 一 0, 的 解 , 则 


3 二 EC 


有 一 引 | 率 仁 
重 宫 设 xi ,xsxi 是 四 元 非 齐 次 线性 方程 组 4AX 一 的 三 个 解 向 量 ,r(4) 一 3, 且 o, 十 o， = 
一 2 


4 
5 十 aa 一 | 。 | , 则 方程 组 4AX 一 的 通 解 为 


一 sj 
1 
并 2 


0 区 ”人 1 
La 3 1 -人 ze- 
上 - 妆 “ 二 这 0 
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曾 4 十 郊 z 一 5 
,; 园 )2 设 方程 组 ee 有 解 , 则 ai ,as vasyai 满足 的 条 件 是 
冯 这 


Z4 十 工 ! 一 Q4 
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交 1 十 2 十 证 4 一 379 二 0， 
3 SR 已 ， 
罗 2zi 二 zs 十 3zs 十 5z4 一 5zy 一 0 微 信 公 众 己 : djky60 
半 娘 求 方程 组 人 的 通 解 . (顶尖 考研 祝 您 上 岸 ) 
3z1 十 zz 十 5zs 十 6z4 一 7z5 王 0 小 大 
ee 十 3)z， 十 za 一 一 2， 
; 鲍 2 参数 o 取 何 值 时 ,线性 方程 组 十 2 十 Z3 一 0 有 无 数 个 解 ? 求 其 通 解 ， 
二 区 十 az 一 0 
邮 | 和 | 丽 十 2z: 十 aszZi 十 a4Z4 一 di， 
:和 设 站 -| | 全 =| | 全 =| | 知 民 十 oz 十 zs 十 ri 一 dy， 的 三 个 解 , 求 
2 志 11 国 1 十 czzs 十 5za 十 cz 一 d3 
其 通 解 . 
1 0 3 1 和 
> 0 一 妆 1 
四 =] =| ?| ,es=| | ,es=| ;| ,求生 大 线性 无 关 组 ,并 把 其 余 向 
4 2 14 0 10 
量 用 极 大 线性 无 关 组 线性 表 出 , 


乓 好 设 ci ,xs ,as 为 四 维 列 向 量 组 ,ai ,as 线性 无 关 ,as = 3 十 20 ,4 一 (oosoa), 求 4AX 一 0 
的 一 个 基础 解 系 . 

; 转 2 设 4 是 3xX4 阶 矩阵 且 r(4) = 1, 设 (1, 一 2,1,2)7,(1,0,5,2)7，( 一 1,2,0,1) ， 
(2, 一 4,3,a 十 1)7 皆 为 4XK= 0 的 解 . (1) 求 常 数 a;(2) 求 方程 组 4X = 0 的 通 解 . 

国史 设 4=(cicsoi,aiyas), 其 中 waiyas 线 性 无 关 , 且 was 3 一 Ca 一 Xi 04 一 20) 二 
xs 十 6ai , 求 方程 组 AX =0 的 通 解 . 


, 乱 认 四 元 非 齐 次 线性 方程 组 4AX 一 5 有 三 个 解 向 量 wi ,ay ,xs 且 r(4) 一 3, 设 mi 十 xs 一 肖 


一 号 
Ca 十 Ca3 一 1 , 求 方程 组 4AX 一 的 通 解 . 

4 
4 一 (glass Bow 一 (xi 十 oos 十 ga 十 zi) 当 r(A) 一 妹 时 ,方程 组 BX 一 0 
是 否 有 非 零 解 ? 
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爷 : 考 研 数 学 接力 题 典 1800.: 数学 二 外 


1 1 1 
、， 0 1 = 过 2 1 

旭 07 设 c, = 让 各 os ,2 一 | , 放 一 中 二 
3 1 Q& 十 8 5 


(Cl)a,0 为 何 值 时 ,不 能 表示 为 gil ,cs ,xsyx, 的 线性 组 合 ? 
(2)a,0 为 何 值 时 , 太 可 唯一 表示 为 gc ,xs ,xia 的 线性 组 合 ? 
刀 到 设 2 阶 矩阵 4 王 (ciyca ,ay) 的 前 ?一 1 个 列 向 量 线性 相关 ,后 一 1 个 列 向 量 线性 无 
关 , 且 xi 十 2 十 …… 十 (2 一 1D)xc， 一 0 一 xi 十 ws 十 … 十 ac 
(1) 证 明 方程 组 4X = 六 有 无 穷 多 个 解 ; 
(2) 求 方程 组 4AX 一 的 通 解 . 
下 
| , 且 4X 一 0 的 基础 解 系 含 有 两 个 线性 无 关 的 解 向 量 , 求 4AX= 0 的 通 解 . 
| 


2122 设 4 一 


沽 1 直 过 2 一 站 5 
2132 就 <,2 的 不 同 取 值 , 讨 论 方程 组 j2z, 十 (ce 十 2)z， 一 (0 十 2)2z， 一 3, 解 的 情况 . 
一 ez 十 吉 十 22560735 一 一 和 


ji 菠 ， 芳 ， 记 ai 
区 起 过 了 工 
逻 多 设 4 一 | ， 2 2 :| ,一 3 下 二 
0 3 过 
网 天 人 | 工 让 
() 若 ai 关 ajiG 夫 71 让 , 求 4TIX 一 六 的 解 ; 
《 殉 头 从 三 如 斌 庆 起 05yox 三 这 4 求 4IX= 的 通 解 . 
2152 设 向 量 组 gl ,ga:，…,C&, 为 齐 次 线性 方程 组 4 和 一 0 的 一 个 基础 解 系 ,48 尖 0. 证 明 : 齐 次 线 


性 方程 组 BY 一 0 只 有 零 解 ,其 中 了 一 (1.8 十 ci ,8 十 c.). 


党 
| 了 0 
2162 当 ,2 取 何 值 时 ,方程 组 无 解 \ 有 唯一 解 \ 有 无 数 个 解 ? 在 有 
85a 十 十 睐 5 二 的， 
471 一 玛 ? 十 97z5 十 13 元 (二 让 
无 数 个 解 时 求 其 通 解 . 
是 2 五 十 2 
旭 玉 设 4=|1 0 1| ;=|a 3 | .和 ax = 有 角 , 玉 
时 一 一 


信人 @6 矩 阵 的 特征 值 和 特征 向 量 ).* 


( 移 择 题 答案 见解 答 册 151 页 ) 


; 汪 2 设 4 是 ， 阶 矩阵 ,下 列 结论 正确 的 是 ( 。 )， 
(CA)4 ,B 都 不 可 逆 的 充分 必要 条 件 是 4B 不 可 道 
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人 食 弄 一 : 五 、 答 阵 的 特征 值 和 特征 向 最: 


(B)r(4A) 一 2,r(B) 一 7 的 充分 必要 条 件 是 ~(4AB) 二 7 
(CAX =0 与 BX 一 0 同 解 的 充分 必要 条 件 是 ~(A) 一 ~(B) 
(D)4 一 中 的 充分 必要 条 件 是 ) 瑟 一 人 一 4 五 一 下 

居 只 设 4 为 阶 可 道 矩阵 ,为 4 的 特征 值 , 则 4 ”的 一 个 特征 值 为 


本 全” | 要 司 
二 证 
(A) ( 1 
on 大 下 : 表 ED 让 大 区 :本 


舌 吧 设 三 阶 矩 阵 4 的 特征 值 为 1, = 一 1 一 0s 一 1, 则 下 列 结论 不 正确 的 是 (  )， 
(A) 矩阵 4 不可逆 
(CB) 矩阵 4 的 迹 为 零 
(C) 特征 值 一 1,1 对 应 的 特征 向 量 正 交 
(D) 方程 组 4AX =0 的 基础 解 系 含有 一 个 线性 无 关 的 解 向 量 
, 改 这 设 4 为 三 阶 矩 阵 , 方 程 组 AX =0 的 基础 解 系 为 cl ,又 一 一 2 为 4 的 一 个 特征 值 ,其 
对 应 的 特征 向 量 为 ci ,下 列 向 量 中 是 4 的 特征 向 量 的 是 ( 和 
(A)a 十 as (B)3cs 一 C1 
CC) 十 2 十 3 (D)2a, 一 3a， 
发 汉 设 4 为 阶 实 对 称 和 矩阵 ,下 列 结论 不 正确 的 是 ( ). 
(A) 矩阵 4 与 单位 矩阵 忆 合同 
(B) 矩阵 4 的 特征 值 都 是 实数 
(C) 存在 可 道 矩 阵 也 ,使 PAP- 为 对 角 阵 
(D) 存在 正 交 阵 Q ,使 O74Q 为 对 角 阵 
国史 设 ， 阶 矩阵 人 与 对 角 和 矩阵 相似 , 则 ( 时 
(CA)A 的 区 个 特征 值 都 是 单 值 
(B)4 是 可 逆 矩 阵 
(C)A 存在 ) 个 线性 无 关 的 特征 向 量 
(D)A 一 定 为 风 阶 实 对 称 和 矩阵 
; 国 2 设 c ,有 为 四 维 非 零 列 向 量 , 且 w 上 有 , 令 4= o1 , 则 人 的 线性 无 关 特 征 向 量 个 数 为 (  )， 


(A)1 (B)2 (C)3 (D)4 
; 徊 内 设 4,B 为 正定 矩阵 ,C 是 可 北 矩 阵 , 下 列 矩 阵 不 是 正定 矩阵 的 是 ( 入 

(A)C7TAC 《BA 一 十 五 一 (C)4 ”十 盏 ” 《 巧 ) 夺 一 至 
贪 本 国史 答案 见解 答 册 152 页 ) 


,多 设 4 是 三 阶 卸 阵 , 其 三 个 特征 值 为 一 二 ,于 小, 则 144 7 十 35 | 


; 因 只 设 4 为 ， 阶 可 逆 矩 阵 , 若 4 有 特征 值 M。 , 则 (4 7 十 34 十 28 有 特征 值 


圈 吧 设 4 为 三 阶 和 矩阵 ,4 的 各 行 元 素 之 和 为 4, 则 人 有 特征 值 ,对 应 的 特征 向 量 
为 


为 4 的 不 同 特征 值 对 应 的 特征 向 


二 一 站 
; 生 2 设 4 为 三 阶 实 对 称 矩 阵 , 且 w， -| 昌 La; -| 3 
3 一 25 
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立 :考研 数学 接力 题 典 1800: 数学 = @ 


量 , 则 a = 


TY 商 责 6 0 D0 
交 设 4 一 B, 其 中 4=|0 z 31,B=|2 y |- ,3 一 
0 4 2 0 0 一 1 
6 多 设 4 是 三 阶 实 对 称 矩 阵 ,其 特征 值 为 1, 王 3 =1;=5, 且 外 一 3 对 应 的 线性 无 关 的 特征 
= 
向 量 为 w, =| 0 , 则 4， 一 3 一 5 对 应 的 线性 无 关 的 特征 向 量 为 
入 22 设 w ,有 为 三 维 非 零 列 向 量 ,(c ,8) =3,4 一 wp, 则 4 的 全 部 特征 值 为 
1 0 II 区 
:in-| 是 矩阵 4 一 |1 0 “aiem 则 lo- 少 一 
2 2 Qa 2 
(全 答题 答案 见解 答 册 153 页 ) 
8 工 工 
测 娘 求 矩 阵 4=|1 2 | st 和 和 
二 
201 1 
氏 凡 设 4=|0 2 小 <- 为 4 的 特征 向 量 . 


1 1 4 1 
(1) 求 ae 必 及 4 的 所 有 特征 值 与 特征 向 量 ; 
(2)4 可 和 否 对 角 化 ? 若 可 对 角 化 , 求 可 逆 矩 阵 尸 ,使 得 P-'4P 为 对 角 和 矩阵 


2 0 0 

加 尹 设 4 -| 1 1j, 求 4 的 特征 值 ,并 证 明 4 不 可 以 对 角 化 . 
1 一 1 3 
3 2 多 

较 ? 设 4=|2 3 2|,B 一 4 , 求 B 十 2 的 特征 值 


引 呈 浊 
和 器 吕 设 47 4 = 已 ,证 明 :4 的 实 特征 值 的 绝对 值 为 1. 
;5 设 1 为 4 的 特征 值 . 
(1) 证 明 :47 与 4 特征 值 相 等 ; 
(2) 求 4:,42 十 24 十 3 的 特征 值 ; 
(3) 若 14 1 和 关 0, 求 4 ,4 ,下 一 4- 的 特征 值 . 
网 设 和 ,X 分 别 为 4 的 属于 不 同 特征 值 M; , ;的 特征 向 量 .证 明 :Xi, 十 X, 不 是 4 的 特征 向 量 . 


Qi 站 Qi01 Qi0 QI10， 
Q2 2 Qa01 dz02 … aspb， 定 间 
通 pc=|. 0,5=| . 0,4 。 | ,caIB= >)ab0 天 0, 求 4 的 
: 3 ] is=1 
CQ 0， an01 anbs anbu 


全 部 特征 值 , 并 证 明 4 可 以 对 角 化 . 
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五。 短 阵 的 特征 值 和 特征 向 最: 二 


;国史 设 向 量 w 一 (alyas，…a)7T ,其 中 ai 天 0,4 二 充 K2 ， 

(1) 求 方程 组 4X =0 的 通 解 ; 

(2) 求 4 的 非 零 特 征 值 及 其 对 应 的 线性 无 关 的 特征 向 量 . 
:全 ? 设 c=| 0 |,4=cc", 求 |6E 一 4 |. 
一 1 


漂 贸 设 4 为 三 阶 和 矩阵 ,4 的 特征 值 为 hi; 二 1, 一 2,， 一 3, 其 对 应 的 线性 无 关 的 特征 向 量 分 别 


| | 业 人 
5 人 二- 国生 = 拓 有 
人 4 9 3 


;2 设 4 是， 阶 和 矩阵, 是 4 的 特征 值 , 其 对 应 的 特征 向 量 为 X ,证明 :)* 是 4 的 特征 值 ,X 为 特 
征 向 量 . 若 4: 有 特征 值 1 ,其 对 应 的 特征 向 量 为 X,X 是 否 一 定 为 人 的 特征 向 量 ? 说 明理 由 ， 
说 3 设 4,B 为 7 阶 和 矩阵 . 
(1) 是 否 有 4 了 B 一 B4; 
(2) 若 4 有 特征 值 1,2,…,2 证明:4B 一 BA4. 
; 国 2 设 c 为 ， 维 非 零 列 向 量 ,4 = 刁 一 ec 


(1) 证 明 :4 可 逆 并 求 4”…， 
(2) 证 明 :a 为 矩阵 4 的 特征 向 量 . 


, 求 4"B. 


0 1 0 0 
1 
;名 设 拓 诈 4 一 |。 。 ， ?| 有 一 个 特征 值 为 3. 


0012 
(1) 求 y， (2) 求 可 道 矩阵 也 ,使 得 (AP) (4P) 为 对 角 矩 阵 ， 

;2 设 4 是 三 阶 实 对 称 矩 阵 ,r(4) 一 1,4 一 34 一 0, 设 (1,1, 一 1)7 为 4 的 非 零 特 征 值 对 应 
的 特征 向 量 . 
(1) 求 4 的 特征 值 ; 
(2) 求 矩 阵 4. 

,大 2 设 三 阶 实 对 称 和 矩阵 4 的 特征 值 为 ); 一 8,): 一 : 一 2, 和 矩阵 人 的 属于 特征 值 M; =8 的 特征 
向 量 为 5 -| ,属于 特征 值 M; 一 :一 2 的 特征 向 量 为 5。 -| 1 , 求 属于 一 0: 一 2 

1 0 

的 另 一 个 特征 向 量 . 

; 鲍 8 设 ， 阶 矩阵 4 满足 (oa 互 一 4)CE 一 人) 一 0 且 w 天 由 证明:4 可 对 角 化 . 

;为 2 设 非 零 ， 维 列 向 量 w& 外 正 交 且 4 一 x 太 .证 明 :4 不 可 以 相似 对 角 化 . 


4 6 0 
人 4 一 5 中 
3 6 1 
(1) 证 明 :4 可 对 角 化 ; (2) 求 4”. 
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他 :考研 数学 接力 题 典 1800 数学 二 和 @ 


和 兴工 
Ra-|。 1 | 三 人 二 人 无 关 的 特征 册 证 冰 s 满足 的 条 件 ， 
由 吉 园 


2222 设 4 为 二 阶 非 零 矩阵 , 且 存在 自然 数 &, 使 得 4 一 0. 证 明 :4 不 可 以 对 角 化 ， 


1 有 一 2 
22382? 设 4 为 三 阶 矩 阵 ,4a, 一 ix G 一 1,2,3),a， 中 < 中 -| 1 |, 求 4 
2 1 2 
1 一 3 3 
22 和 到 设 wx = [ 为 4 一 |6 z -jump :的 特征 向 量 . 求 z,y, 并 求 4 二 对 应 的 
y 一 9 13 
特征 值 
忆 = 遇 C 一 昌 
,加 ?7 设 4=| 5 0 3 ar-re-- 为 4 的 特征 向 量 , 求 4” 的 特征 值 和 
一 这 0 一 入 世 
及 ao,0,c 和 4 对 应 的 特征 值 w. 
1 一 1 1 而 0 
2267 设 4~B,4=|2 4 一 ?|,B=|0 2 0|. 
一 3 一 3 va 0 0 5 
(1) 求 ,2; (2) 求 可 逆 矩 阵 卫 ,使 得 P-14P 一 B. 
2 80 业 交 
2272 设 4A=|0 ww 1|.B8=|0 一 1 0| 且 4 一 B. 
0 1 0 0 一 6 2 
(1) 求 c: (2) 求 可 逆 矩 阵 卫 ,使 得 P-4P 一 有 
一 1 0 2 
2289 设 4=| sa 1 1| 有 三 个 线性 无 关 的 特征 向 量 . 
1 信 1 
0) 求 s;， (2) 求 4 的 特征 向 量 ;， (3) 求 可 逆 矩 阵 己 ,使 得 P-14P 为 对 角 阵 ， 
2282 (1) 设 4,B 为 阶 矩阵 ,| ) 巨 一 人 |=|) 已 一 B| 上 且 4,B 都 可 相似 对 角 化 ,证 明 :4 一 了 
1 一 1 0 2 一 1 一 1 
(2) 设 4=|0 2 0|:8=|0 1 0 | spa 是 li 若 4,B 相 似 , 求 可 逆 
0 0 0 0 1 
矩阵 忆 , 使 得 P -4P 一 也 . 
让 
2302 设 4=|2 1  a |」, 且 存在 非 零 向 量 c ,使 得 Ac = 2c. 求 常数 
1 一 1 3 


2 到 设 4 为 三 阶 矩 阵 , 且 4 一 4 一 2 一 0, 又 14|=2, 求 14 十 3 | 
2 设 4 为 三 阶 算 阵 ,4 的 特征 值 为 ), = 4: 一 1,4; 一 2, 其 对 应 的 线性 无 关 的 特征 向 量 为 w ， 


ca ,aas, 令 了 一 (ai 十 ciyas 一 aaya3), 求 素 入 沽 ”到 ， 
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人 到 短 六 .三次 型 :+ 


+ 人 三 次 型 )“ 


( 抵 择 题 由 答案 见解 答 册 163 页 ) 
四 肥 设 4, 了 为 阶 可 道 矩 阵 , 则 ( 轴 
(CA) 存在 可 逆 和 矩阵 P ,P， ,使 得 PT AP, ,P， BP， 为 对 角 和 矩阵 
(B) 存在 正 交 和 矩阵 0, ,0: ,使 得 0440 ,0: BQ，, 为 对 角 矩 阵 
(C) 存在 可 逆 和 矩阵 也 ,使 得 P (4 十 B)P 为 对 角 和 矩阵 
(D) 存在 可 逆 和 矩阵 也 ,O ,使 得 P4C = 也 
23， 人 A 正定 的 充分 必要 条 件 是 ( 六 
: 负 特 征 人 时 满 秩 和 矩阵 向 三 / 
全 
; 蚊 史 下 列 说 法 正确 的 是 ( 六 (顶尖 考研 完 您 上 上 岸 ) 
(A) 任 一 个 二 次 型 的 标准 形 是 唯一 的 
(B) 若 两 个 二 次 型 的 标准 形 相 同 , 则 两 个 二 次 型 对 应 矩阵 的 特征 值 相同 
(《C) 若 一 个 二 次 型 的 标准 形 系 数 中 没有 负数 , 则 该 二 次 型 为 正定 二 次 型 
(D) 二 次 型 的 标准 形 不 唯一 ,但 规范 形 是 唯一 的 
;国史 设 4 为 可 逆 的 实 对 称 和 矩阵 , 则 二 次 型 X 4AX 与 X 4 X(C  )， 
(A) 规范 形 与 标准 形 都 不 一 定 相 同 
(B) 规范 形 相 同 但 标准 形 不 一 定 相 同 


(C) 标准 形 相同 但 规范 形 不 一 定 相同 
(CD) 规范 形 和 标准 形 都 相同 
条 史 设 ， 阶 矩阵 4 与 对 角 和 矩阵 合同 , 则 4 是 ( 六 


(A) 可 道 和 矩阵 (B) 实 对 称 和 矩阵 
《C) 正定 矩阵 (CD) 正 交 和 矩阵 
;6 如 设 4,B 都 是 疡 阶 和 矩阵 , 且 存 在 可 逆 和 矩阵 己 ,使 得 AP = 好 , 则 人 ). 
(A)4,B 合同 (CB)4A,B8 相似 
(CC) 方程 组 4AX=0 与 BX 王 0 同 解 (D)r(4) 一 ~(B) 
各 史 设 4,B 为 阶 实 对 称 和 矩阵 , 则 双 与 互 合 同 的 充分 必要 条 件 是 (  )， 
(A)r(4A) 一 ~(B) (B) 1 双 |=| 卫 | 
(C)4 一 也 (D)4,B 与 同一 个 实 对 称 矩 阵 合同 
2 一 1 0 而 间 
国史 设 4=|-1 2 0 ,8=|0 0 1|, 则 4 与 也 ) 
0 0 一 5 0 1 0 
(A) 相似 且 合 同 (CB) 相似 不 合同 
(CC) 合同 不 相似 (D) 不 合同 也 不 相似 


;国史 设 4,B 为 三 阶 和 矩阵 , 且 特 征 值 均 为 一 2,1,1, 以 下 命题 ; 
(DA 一 B;(2)4A,B 合同 ;(3)4A,B 等 价 ;(4) 14 |=|B | 中 正确 的 命题 个 数 为 ( 这 
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从 记 纶 (了 和 记 症 二 (D)4 个 


信和 淋 克 名 答 由 164 页 ) 
泗 叶 二 次 型 jziyzayzs) 一 (zi 一 272) 十 4zozy 的 矩阵 为 


一 1 一 1 
本 加 设 w， -| 1 0 -| 0 ro 二 四 , 则 ci ,xsyas 经 过 施 密 特 正 交 规范 化 后 的 向 量 组 
0 1 
为 
息 多 设 二 次 型 2z1 十 z: 十 zi 十 2zizy 十 azazy 的 秩 为 2, 则 a 一 
再 史 设 5zi+zi Ttz+4ztzs 一 2ziz3 一 2z5zy 为 正定 二 次 型 , 则 :的 取 值 范围 是 


(全 答 是 让 答案 见解 答 册 165 页 ) 

鞍 六 用 配方 法 化 二 次 型 FCz zzs) 一 z1 十 zazs 为 标准 二 次 型 ， 

;多 用 配方 法 化 二 次 型 (zi ,zyzi) 一 zi 十 2zizy 十 2zizi 一 47z3 为 标准 形 , 

惫 多 设 二 次 型 FCzizizs)=XTI4X,A 的 主 对 角 线 上 元 素 之 和 为 3, 又 4B 十 了 =O, 其 中 

1 0 1 

0 1 1 | 

一 1 一 1 一 2 
(1) 求 正 交 变 换 X =OY 将 二 次 型 化 为 标准 形 ， 
(2) 求 矩 阵 4. 

242 用 正 交 变 换 法 化 二 次 型 F(ziyzsyzs) 王 工 十 zi 十 z 一 4zizs 一 4zizy 一 4zozy 为 标 
准 二 次 型 ， 

惫 加 设 二 次 型 1(zizizs)=(ae 一 1)zi 十 (一 1)z3 十 2z2 十 2zizo(a 之 0) 的 秩 为 2， 
(1) 求 ae， (2) 用 正 交 变 换 法 化 二 次 型 为 标准 形 . 

26 另 设 )， 阶 实 对 称 矩 阵 4 的 秩 为 >, 且 满足 4 =4(4 称 为 宕 等 阵 )， 
求 :(1) 二 次 型 XI74X 的 标准 形 ; (2) | 已 十 4 十 4: 十 … 十 4" | 的 值 ， 


:的 2 设 4 为 ， 阶 实 对 称 可 道 拭 阵 ,Fzi zz) = 六》 总 


(1) 记 导 一 (zzszn) 把 二 次 型 F(zizs…zv) 写成 矩阵 形式 ; 

(2) 二 次 型 gE(X) 一 XT4X 是 否 与 FCzizs，…z) 合同 ? 
知 如 设 4 是 三 阶 实 对 称 矩阵 , 且 4 ?十 24 =O,r(4) 一 2. 

(1) 求 4 的 全 部 特征 值 ; 

(2) 当 A 为 何 值 时 ,4 十 AE 为 正定 矩阵 ? 
竟 镶 设 二 次 型 Arzzayza) 一 十 4z2 十 2zi2 十 24zizs 十 2zizs 为 正定 二 次 型 , 求 : 的 范围. 
和 82 设 4 是 2， 阶 正 定 矩 阵 , 证 明 : | 瑟 十 4 |> 1. 
肖 久 用 配方 法 化 下 列 二 次 型 为 标准 形 ， 

(zizayzs) 一 Z1 十 2z? 一 5z3 十 2zizs 一 2z7y 2 


29282 用 配方 法 化 下 列 二 次 型 为 标准 形 ， 
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0 学 长 微 信 Learn52013 
es 次 型 ?+ 
CCziyzayZs) 一 2 十 2ziza 十 6Zz2ra， 
2 人 3 训 二 次 型 了 (19 人 2 过 抽 过 ! 二 az Hz 一 4zizs 一 8zizas 一 4zozs 经 过 正 交 变换 化 为 标 
准 形 5y1 十 673 一 4y3, 求 : 
(1) 常数 wa,o; (2) 正 交 变换 的 矩阵 2. 


:和议 c= 人 6 2 为 正定 矩阵 , 令 P 一 (。 


一 4-BT 
(1) 求 PICP; (2) 证 明 :D 一 B4 -BT 为 正定 矩阵 . 


和 
1- 晶 Jeasao =xraxvaco -1XB-| 一 1 0| 且 4B 一 0O. 
0 0 0 


(1) 求 正 交 和 矩阵 Q ,使 得 在 正 交 变换 X 王 CY 下 二 次 型 化 为 标准 形 ; 
(2) 求 矩 阵 4， 
浊 62 设 二 次 型 FCzizayzs) 一 zi 十 2zizs 十 2z3 一 2z2zsa 十 工 3 
(1 设 天 (2 人 三 0, 求 瑟 ; 
(2) 求 二 次 型 F(ziyzsyzs) 的 规范 形 . 
1 


ZL 23 
V2Z 
彰 久 设 4 为 三 阶 实 对 称 和 矩阵 ,存在 正 交 和 矩阵 CQ=| 二 / 训 ,使 得 
万 
0 La /aa 


天 ?4 天 一 十 诉 ， 
(1) 求 正 交 和 矩阵 2 ; 
(2) 求 矩 阵 4. 
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_ 第 一 部 分 高 等 数学 


^ 扣 函数、 极限 、 连 续 ). 


全 汉 天 中 答案 见解 答 册 172 页 ) 


刘 贸 设 {a,) 与 {o,} 为 两 个 数列 ,下 列 说 法 正确 的 是 ( 站 
(A) 若 (a。) 与 {0,) 都 发 散 , 则 (ep } 一 定 发 散 
(B) 若 {a, } 与 {0}》 都 无 界 , 则 (ae,p,}》 一 定 无 界 
(CC) 若 (a,) 无 界 且 lima,b， 一 0, 则 limb， 一 0 
(D) 若 w， 为 无 穷 大 , 且 limavb， 一 0, 则 0， 二 


;32 设 证 二 一 Weog 加 


择 训 渗 网 攻 和 
0 0 则 
(A)a 一 1,0 王 1 (B)a 王 1,0 一 3 
(C)a 一 2,0 一 3 (D)a 一 2,0 一 2 
息 凡 设 Fz) =| eeos td 一 工 一 az 一 0), 则 ( 稚 
0 
1 1 
(CA)a 一 一 下 性 一 3 (B)a 一 二 ,一 3 
《的 6 二 二 类 二 二 生 
9 内 芝 2 


; 针 吧 设 函 数 /(z ) 二 阶 可 导 ,/(0) = 放 (0) 一 0,7(0) 一 2, 令 “ 风光 


洒 


s In(I 十 和 一 


(CA) 高 阶 无 穷 小 (CB) 低 阶 无 穷 小 
〈C) 同 阶 非 等 价 的 无 穷 小 (D) 同 阶 无 穷 小 
ee inf1+2r) 
专 8 设 当 r -0 时 ,有 ar* -ics+ez 一 | sin tdt, 则 (  ). 
《 央 二 二 沪 二 有 Rs (二 站 一 荆 泊 二 es 
半 人 如 一 0 
(Ca 一 瑟 忆 = (D) a 为 任意 常数 必 一 2,c 一 0 


2 名 设 Fo = 六 ti2dtg(z) 一 rz 十 zi 当 工 一 0 时 ,jz) 是 g(Cz) 的 ( 


(A) 等 价 无 穷 小 (B) 同 阶 但 非 等 价 的 无 穷 小 
(C) 高 阶 无 穷 小 (D) 低 阶 无 穷 小 
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人 考研 数学 接力 题 典 1800 数学 二 重 


sin 


;加 设 /= | d| na-He5desscz)=| 1 一 cos 六 到 , 则 当天 -0 时 ,Flz) 是 gz) 


的 ( ). 

(A) 低 阶 无 穷 小 (B) 高 阶 无 穷 小 

《C) 等 价 无 穷 小 《D) 同 阶 但 非 等 价 的 无 穷 小 
洁 ? 设 /Fz) 连续 ,日 lim 如 下 十 zc) -0 则 lim3 二 ez -0 

: 区 2 
(A) 一 27 (B) 27 《GC) 一 9 上 和 洲 
p\ 直 5 

鸭 7 设 "一 pz 一 , 则 lm 人 (全 ) = 光 

(A)e (B)e: el 《7 人 


说 0o2 设 AGz ) 是 二 阶 常 系数 非 齐 次 线性 微分 方程 十 py 十 oy =sin 27 十 2er 的 满足 初始 条 
件 AKC0) 一 放 (0) =0 的 特 解 , 则 当 z 一 0 时 ,lim 了 二 渤 


变 


(A) 不 存在 (B) 等 于 0 (C) 等 于 1 (D) 其 他 


测 ? 设 /(z) = 在 (人 一, 十 co) 内 连续 , 目 lim /(z) 一 0, 则 ( 。 )， 


(A)a 二 0,0 二 0 《Bj 和 ja 过 0 站 到 0 
4C)ia 苑 人 太志 (D)o 生 0,0 二 0 
二 
2 一 2 | 贰 过 | 
wm 二 
旭 史 设 jz ) 一 11 二 2? 语 Sin 则 并 = 王 1 为 /zy) 的 ( 访 
25 与 一 1]， 
(A) 连续 (CB) 可 去 间断 点 
(CC) 跳跃 间断 点 (D) 第 二 类 间断 点 


刘 32 下 列 命题 正确 的 是 ( 六 
(A) 若 |/z)| 在 z=a 处 连续 , 则 Fz) 在 zx=a 处 连续 
(B) 若 /z) 在 xz=& 处 连续 , 则 | 7z)| 在 zx 一 v 处 连续 
(CC) 若 /Gz) 在 zz 一 ua 处 连续 , 则 Fz) 在 xz 一 a 的 一 个 邻 域内 连续 
(D) 若 limL/ Ca 十 如 ) 一 Fa 一 站 =0, 则 Fz) 在 zx 一 处 连续 
(A)z =0 民 三 2 都 是 /zxz) 的 第 二 类 间断 点 
(B)z = 一 0, 民 三 2 都 是 jz) 的 可 去 间断 点 
(zz =0 三 2 都 是 Az) 的 跳跃 间断 点 
CD)z =0 是 7z) 的 第 二 类 间断 点 ,=2 是 /zy) 的 跳 取 间 断 点 


( 什 空 题 答案 见解 答 册 175 页 ) 


, 则 ( ) 


十 


让 交 
Te 


人 世 和 
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sac 一 0)2d/ 
,7 lim 一 一 二 
1 sinzzln(1 一 并 ) 


人 


im 一 二 一 一 一 一 
和 一 ln:(1 二 25) 
十 
千 im2 二 +z- 
站 世 
earesinr evnz 


人 lim 


上 tsin(Z2 一 肆 )dt 
o 


本 1i 
TIRE 


并 
上 efcos tdt 一 并 一 吾 


lim 
:和 一 


| 人 sin 1 十 cos 二 ) d 


z~0 1 一 cos: 六 


上 ln cos(CZ 一 上 )dt 
0 


疾 认 设 /(z ) 连续 可 导 , 且 /0) =0,70) 一 1, 则 lim 


I 二 7 产 (z) 一 1 
六 reod 
;并 ? 设 f(z ) 连续 , 且 70G) 一 1, 则 lim 一 一 
es 
种 二 


arctan(Z 一 上 ?dt 


;7 设 F(z ) 连续 , 且 lim 人 一 2, 则 lim 


| re -ou 
o 


人 十 2 一 


:lim 


0 并 2 
圾 7 iim 1 一 Vcos 27z 
et ]n(L 十 序 (1 一 coswWE 7 


浊 


大 ?lim(z arctan 二 ) | ， 


;本 设 im( 二 一 | ed 则 vc- 


; 硫 ? 设 Frz) 可 导 且 Jz) 关 0, 则 lim [| -= 上 
; 重 ? 设 im 人 (二 人 ) 一 8, 则 ca = 
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;大 ? 当 z 一 0 时 ,z 一 sin zecos 2z 一 cz 则 ec 一 说 二 


: 国 ? 设 rz 一 (e+pocosz)sinr 为 二 的 5 阶 无 穷 小 , 则 a = 0 一 
2 
地 ? 设 当 z 一 0 时 ,Jrcz)=| ln(1 十 id 一 gz) 一 ze 一 1), 则 wa 王 
0 
0 一 
1 
2 当 z 一 0 时 ,(1+az? 六 一 1 一 cosz 一 1, 则 ua = 
2 
| 大 (td 
大 ? 设 /(z ) 一 阶 连续 可 导 , 且 70) =0, 六 (0) 关 0, 则 lim 一 
ze0 2 
到 | 


1 


,: 国 2 设 F(z)= (cos z)7 ， Z 天 0, 在 zx 一 0 处 连续 , 则 w 一 ， 


Q， 工 一 0 
5 
千 设 /rz)=1 一 7 一 在 一 0 处 连续 , 则 a 一 
ee 站 
2 
Q&(1 一 cos 工 ) 十 2ln(1 十 bx )， 二 过 全 
型: 一 机 一 业 
:2 设 /cz) = 人 < 一 0 在 zx 一 0 处 连续 , 则 4 一 
207 sin 并 +| cos tdt 
一 -一 一 一 一 一 一 ， Zz<0 
工 arctan 工 
0 一 
四 答案 见解 答 册 180 页 
: 国 和 计算 下 列 极限 . 
CD lim arctanz 一 并 < Clim ln(e# 十 sin zx) 一 27 
x+ (1 一 Vcosz )ln(1 十 2z) ro ln(er 十 tan 2z) 一 z 
人 二 生 训 一 人 世 三 ( 玫 e ] 一 1 
2 了 2 2 3 
Re 
| 
; 国 计算 下 列 极限 . 
和 .和 
人 (limn 一 -一 一 一 . 
二 ”0V1 十 zsin 工 一 cos 工 
: 
村 二 上 夏 arctan(] 十 Oodr] dz 
Ca)lim tan(sin 工 ) ES Cd)lim ea 


吕 工 0 亚 人 一 052) 
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(5) lim 工 ss 党 
可 


了 一 0 


;和 求 衣 恨 lim 的 豆 ) 一 608 


一 sin? 并 


;的 7 求 极 限 iml -一 ea] 


一 0 Sin? 并 之 


工 
tanz )= 


1 
sin 工 ) 开 


一 二 站 恋 二 电 


;2 求 极限 im 《sin 坟 十 e 


;7 求 lm ln(z4 十 2z 十 4) 
= ln(2z2 十 4z 一 1) 


,; 国 2 计算 下 列 极限 ， 
(1) lim [(2z 十 27arctamn 并 


Clim 人 (证 一 一 二 一). 


0 arctam 并 


们 和 2 求 lim z:(arctan er 一 arctan e  )， 
本 
0 
这 *0 这 


: 戎 ? 设 /(z) 可 导 且 凡 (0) = 


3 


交 


一 和 办 下 (2) lim (V4z 一 4z 十 3 十 2z)， 


1 


一 0, 求 im[1 二 AKCz)]7” 


| 一 ef 其 中 Az ) 连续 ， 林 四 [+ 


m 妇 


:各 设 /xz 


9 
、 站 立 
千 议 间 志 一 E 二 让 


; 绚 2 确定 常数 a ,ce ,使 得 lim( 和 


Tc 交 


2arctan 工 一 ln 


is 于 < 有 
和 一 


立 


人 2 一 2 求 ji ncosz + 上 关 令 一 9d] 


一 0(0 尖 0,co), 求 wa,0， 


本 2 生 | d)=< 


一 c(c 尖 0), 求 zc 的 值 . 


和 
;已 知 lim d 荆 全) 演 十 cos 工 


立 


宁 , 求 ai 的 值 


2 
,全 7 设 lim 2 《az 十 0z ) _ : , 求 wb 的 值 ， 


z-0 rr 2 
| ed 


0 


:2 计算 下 列 极限 . 
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二 ;考研 数学 接力 题 典 .1800 数学 二 
(2)lim >) 
1 十 二 
了 
(3 
9 肥 密 一 站 一 ai 了 本 
1 
[ 芋 2 ma \] 
4 天 员 | 人 二 三 ] 全 业 生 ]w 人 + 和 | 咱 ， 
(| 二 字 ) 和 二 人 + 孝 ) 
1 十 二 十 ， + 过 
4 并 同 | ] 全 二 ee 
3 证 二 ln(z 十 1) 所 


2207 设 /7 ) 在 [1, 十 co) 上 可 导 , 六 z)<<0 且 limAz)=a >>0， 


令 o = Ab) -| 7eodr. 证 明 :{o,} 收敛 量 0 生 lima, 过 /GD)， 
人 =1 1 和 


多 只 设 wa>>0,zi>>0, 且 定义 zri 一 械 (3z， 


其 值 ， 
二 1 时 ,wa = 四 汪 ， 到 守 ,证 明 :数列 (ae 


22 设 a=1, 当 > 


5 向 | (一 1,2,… 证明:limz， 存在 并 求 


} 收 和 敛 并 求 其 极限 . 


2232 设 当 zx 之 0 时 ,70) = 让 ai :im 汰 (3y 存在 且 不 超过 
冷色 设 函 数 /xz ) 可 导 且 0 过 六 zz) 去 二 zy 作 zh 一 zy) 


(2 一 0,1,2，…), 证 明 ， limz， 人 存 存在 且 满 足 方程 Agz ) = 工 


2252 设 Az) 在 [0,1] 上 有 定义 , 且 eAGz) 与 e 7 在 [0,1I 上 单调 增加 .证 明 :Az) 在 [o,1] 


上 连续 ， 
:2252 设 /(z) = 二 二 求 jz) 的 间断 点 并 判断 其 类 型 ， 


3 
次 一 立 


一 一 ， 亚 去 0 
辐 ? 求 /oz) = 的 间断 点 并 判断 其 类 型 ， 
ln(1 十 zz) 十 sin 一 六 
L 次 “一 
; 现 ? 设 /1Gz) 一 lim 人 sa)  、 , 求 /zy) 的 间断 点 并 判断 其 类 型. 
沈 《 十 到 0 
:7 设 /Cz)=1 求 ACz ) 的 间断 点 并 判断 其 类 型， 
人 2 
吕 一 上 
AR 1 十 并 ， 1 
207 求 7G) (zz 一 1)arctan 工 的 每 天 辣 断 局 


076 
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二 、 叶 数 与 微分 阅 


瀛 已 导数 与 微分 ) 全 


(天 天 史 答 案 见 解答 册 191 页 ) 


; 乱 ? 设 /(z) 连续 , 且 g(z)=lz 一 alLFz)+IFGz)I, 则 sg(Cz) 在 zx 一 4 处 可 导 的 充 要 
条 件 是 ( 法 


(A)A(a) =0 (B) Ca) =0 
(C)FCa) 王 一 | Fa) | (D)FCe) 王 | Fa) | 
0- 区 ，。。。 向 信 公众 号 三 
和 国 2 设 /z)= 二 ， " 则 jz) 在 z 王 0 处 ( 和 ( /1 僚 者 您 上 
0， 并 一 0， 小 评 锅 您 上 岸 
CA) 极限 不 存在 (B) 极限 存在 但 不 连续 
(CC) 连续 但 不 可 导 (D) 可 导 
锣 设 jz)=|z 一 z |z?, 则 使 得 /Cz) 在 z 一 0 处 存在 最 高 阶 导 数 的 阶 数 交 一 ( j 
(A)1 (B)2 (C)3 (D)4 
和 多 设 7Fz) 在 过 =Q& 处 可 导 , 且 Je) 天 0, 则 |7z)| 在 工 =a 处 ( 
(A) 可 导 (B) 不 可 导 (C) 不 一 定 可 导 (CD) 不 连续 
大 只 设 /Gz) 在 z 一 4 的 邻 域内 有 定义 , 且 放 (o) 与 广 Ce) 都 存在 ', 则 ( 。 )， 
(A)1z) 在 =w 处 不 连续 (B)FCz) 在 过 = 一 wa 处 连续 
(C)FGz) 在 zz=& 处 可 导 (D)Fz) 在 zz=& 处 连续 可 导 


1 
函数 /xz ) = arctan 二 天 97, 则 六 年 mi 处 ) 
四 0 0 
， 并 一 0， 


(A) 不 连续 (B) 连续 不 可 导 
(C) 可 导 但 P(z) 在 zz 一 0 处 不 连续 〈D) 可 导 且 广 (z) 在 zx=0 处 连续 
;多 2 函 数 /(z ) 在 z=1 处 可 导 的 充分 必要 条 件 是 ( 六 


CAJlim 7 十 全 二 /一 存在 (Blim 在 十 二 中 记 一 了 存在 
0 汪 
一 COS RE 本 人 〔 
人 2 伺 存 在 CD)lim 三 存在 
h -0 


较 2 设 = JiGz) 二 阶 可 导 且 六 (z) 关 0, 又 j0) 一 1 (0) 一 一 1 7(0) 2, 则 4 


=( )， 
(A) 一 1 (B)2 CC)1 (D) 一 2 
三 (Ca 的 生生 全 人 
;国史 设 /(z) 在 z =a 处 二 阶 可 导 , 则 lim 四 人 基 
/ 1 ww 
《一 六 Ko (CB) (ay) (C)2 太 (Ca) 天 订 7 克 
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妇 考 研 数学 接力 题 典 800 忆 数学 二 。 @ 


询 82 设 fz ) 为 二 阶 可 导 的 奇 函 数 , 且 z 天 0 时 有 户 (z) 之 0,jz) 一 0, 则 当 z 之 0 时 有 (  ). 
《ADORCaO 二 0 (CR (B)P(z)> 盖 0,FP(z) 之 0 
(C) PCz) 二 0,F(z)<0 《于 5 和 0 区 0 

;国史 设 /Cz ) 为 单调 可 微 函 数 ,g(z ) 与 FCz ) 互 为 反 函 数 , 且 放 2)=4, 记 (2)=V5,(4) 一 6， 
则 g“ (4) 一 ( 汪 


1 1 ] 
CA) 汪 人 (CC) 站 (D)4 


向 22 下 列 命题 成 立 的 是 ( 志 
(A) 若 F(z) 在 zw 处 连续 , 则 存在 8 之 0， 使 得 FGz) 在 |z 一 zu| 志 $ 内 连续 
(B) 若 /Cz ) 在 zw 处 可 导 , 则 存在 $ > 0, 使 得 F(z) 在 |z 一 zu| 二 8 内 可 导 
(C) 若 Jz) 在 zw 的 去 心 邻 域内 可 导 ,在 z, 处 送 连续 且 lim 族 (z) 存在 , 则 Az ) 在 zx 处 
可 导 , 且 六 Czo) 一 lim 太 (z) 
CD) 若 7(z) 在 ze 的 去 心 邻 域内 可 导 , 在 ze 处 连续 上 且 lim 广 (z ) 不 存在 , 则 /(z) 在 zs 
处 不 可 导 
2 设 F(z ) 可 导 , 则 下 列 正确 的 是 (  )， 
(A) 若 lim jz) 一 十 co , 则 lim 广 z) 一 十 到 
(B) 若 lim /zy) = 一 =, 则 lim 7(z) 一 一 co 
《Gy) 若 lim 广 (z) 一 十 ce , 则 lim jz) 一 十 co 
《DO) 若 lim jz) = 一 一 , 则 lim J(z) 一 一 co 
;加 2 下列 说 法 中 正确 的 是 (  )， 
(A) 若 广 (z) 二 0, 则 PCz) 在 zu 的 邻 域内 单调 递减 
(B) 若 fGz ) 在 ze 取 极 大 值 , 则 当 z E (ze 一 8,zo) 时 ,jz) 单 调 递增 , 当 z E (zyz, 十 0) 
时 ,Az ) 单调 递减 
(CC)Az) 在 zw 取 极 值 , 则 Fz) 在 zx 连续 
CD)ACz ) 为 偶 函 数 , 玫 (0) 天 0, 则 Fz) 在 z=0 处 一 定 取 到 极 值 


售 要 加 员 答 案 见 解答 册 194 页 ) 


和 设 连 续 画 数 F(z) 满足 lim 性 一 岂 一 2 = 2, 则 limXQ 士 红 ) 十 JG 一 2 一 4 


SID 开工 严 -0 人 


古 玫 /Cs 人 ( 作 开 ) , 则 广 (z) 一 


;2 设 本 数 y =/ 
并 史 设 /(Gz ) 为 二 阶 可 导 的 偶 函 数 , 帮 (0) =1, 六 (0) 一 2 且 六 (z) 在 zz 一 0 的 邻 域内 连续 , 则 
(十 二 
ie 人) 
逆风 设 /(z) 在 z 一 a 的 邻 域内 二 阶 可 导 且 疡 (a) 夭 0, 则 
和 有 任何 网 盘 群 类 资料 需求 都 可 添加 学 长 微 信 Learn52013 ” 祝 您 考研 上 岸 
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1 满足 jz) 一 aretanvE , 则 到 二 


一 2 
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i| | 

ra[(z 一 a)F(a) jz) 一 Fo) 

; 国 吧 设 由 方程 ze =e 确定 > 为 的 函数 ,其 中 函数 了 二 阶 可 导 , 且 三 夫 1 则 4 一 
惫 和 设 y=y(z) 由 ye” 十 zcosz 一 1 一 0 确定 , 则 dy | -三 

;7 设 | “de tdt 一 工 y 确定 函数 一 y(z), 则 呈 一 ， 


和 茵 如 设 两 曙 线 y 一 z 十 oz 十 与 一 23 1 十 zy 在 点 (一 1,1) 处 相 切 , 则 a 一 ， 
0 一 
旭 07 设 jz) 满足 Frz)=FGz 十 2),7(0) =0， 又 在 (一 1 1) 内 j(z) =|z|l， 则 


; 徊 ? 设 JG) 在 Co 十 co) 上 可 导 ,lim7z)= 避 又 lm 人 (2) lim[FCz) 一 rz 一 D)]， 
则 “= 

;和 ? 设 fdz,y) 可 微 ,1(1,2) =2, 帮 (1,2) 一 3,701,2) =4g(z) 一 [zz,2z 四 ， 则 
9 (1) 一 ， 

徊 ? 设 Fdz)=| (一 Gd 其 中 六 xz) 在 z 一 0 处 连续 , 且 当 z 一 0 时 ,ECz) 一 z， 
则 广 (0) = 

5 2 再 要 起 可 

;和 7 设 F =| =1 处 可 微 , 则 “ = 语 一 

| 

ww _ 、，| 人 [并 一 arctan 21， dy 
,( 1 空 三 
靖 让 人 dz 1z=0 
并 一 cos t2， 


里 y 

六 cos 妈 (> 0 则 | 汪 

， 本 几 jj- 原 

工 一 ln(1 十 刀 )， 

帮 yod| 让 确定 , 则 > 一 >(z) 在 zx 一 In 2 处 的 法 线 
人 


ef ,arcSsin xdx 一 0 
0 上 


四 -eese -| 


方程 为 5 
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史 设 F(z) 的 定义 域 为 (一 co, 十 ce) ,对 任意 的 z,y 有 jz 十 ?)= 7z)7(G) 且 广 (0) 一 1 
求 FCz). 
求 曲 线 xz: 一 3zy 十 罗 一 3 上 纵 坐 标 最 大 和 最 小 的 点 ， 
;和 2 设 /4z) 在 [- 1,1] 上 可 导 ,J(z) 在 z 一 0 处 二 阶 可 导 , 且 (0) 一 0 六 (0) 一 4 
求 m ZLCz) 一 Lingl 十 二 
z 一 0 FF 光 


CD 2 光一 工 2 
: 改 设 y=/( 于 于) ,其 中 /z) 一 aresin 瑟 , 求 


一 0 


dy 
惫 吧 设 > 一 >(z) 由 ee 十 ln y 一 z 十 六 确定 , 求 j 


z 
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6 加 设 工 =z() 由 sint re dx 一 0 
上 


=0 


兆 史 设 z=p(y) 是 y=(Cz) 的 反 函 数 , 放 z) 可 导 , 且 六 (z) 一 er tf,F0) 一 3, 求 o7(3)， 


;8 设 1(z) 连续 ,gp(z) 一 | /Cao)dr， 且 im 妃 于 一 4. 求 gz) ,并 讨论 gz) 在 一 0 处 
的 连续 性 . 
开 
os 了 中 | 本 
3 站 
| 总 去 到 个 | 敬 中 
二 (1 寺 罗 和 Z 之 0， 本 
0 ， 习 
2 设 /(z ) 一 “十 bz 十 c， 二 矶 是 六 的 生 竹 访 50 


; 国 7 设 Fz) =|， | 大 二 训 宣 三 冯 0， 
位 庆 求 7 
(2) 求 /z ) 的 最 小 值 ， 
[Eee，5u 
如 2 设 函数 /(z ) = 一] 乙 其 中 &g(z) 二 阶 连续 可 导 , 且 g(0) 一 1. 
Q， 工 一 0， 
(1) 确定 常数 ,使 得 Fz ) 在 z=0 处 连续 ; 
(2) 求 PCz)， 
(3) 讨论 玉 (z) 在 过 一 0 处 的 连续 性 . 
2 设 /Cz) 二 阶 连续 可 导 且 /(0) = 广 (0) =0, 六 (zz) 之 0. 过 曲线 y= Frz) 上 任 一 点 


GD 关 0) 处 作 切线 ,此 切线 在 轴 上 的 截 距 为 &, 求 lm 
: 食 2 设 jz)=(2+z 一 zx ee ) , 求 Fe (0)， 


; 设 /0) -1 0) 一 0 证明:-a7(z9| PC)| | 


全 中 值 定理 与 二 元 范 数 微分 享 的 应 用 ) .4 
( 斤 择 题 9 答案 见解 答 册 202 页 ) 


闪 共 设 为 /(z) =aretan z 在 [0,a] 上 使 用 微分 中 值 定理 的 中 值 , 则 lim 和 ( 
ae0 人 


1 1 1 
(A)1 《BA 志 二 2 
亲 〈C) 了 (D) 


8 设 /(z) 在 一 0 处 二 阶 可 导 ,/(0) 一 0 且 lim 站 2 2 2, 则 (  )， 


(CA)A(0) 是 FGz) 的 极 大 值 

(CB)7C0) 是 AGzy) 的 极 小 值 

(C)(0,7C0)) 是 曲线 y =Fz) 的 拐点 

CD) 0) 不 是 /zy) 的 极 值 ,(0, 太 Co)) ee 3 一 y(z) 的 拐点 


锣 多 设 FGz) 连续 可 导 ,g(z) 连续 加 和 二 4 二 近 又 jz) 王 一 2 xz 十 sc 一 oa 


垃 一 0 


0 有 任何 网 盘 群 类 资料 需求 都 可 添加 学 长 微 信 Learn52013 ， 祝 您 考研 上 岸 


更 多 考研 考证 类 日 更 网 盘 群 & 笔 记 类 资料 请 关注 微 信 公众 号 【 乘 龙 考研 】 或 者 添加 学 长 微 信 Learn52013 
、- 申 什 定 理 与 一 元 函数 微分 学 的 应 用 这 


则 ( 光 
(A)z 一 0 为 FGz) 的 极 大 值 点 
(B)z 一 0 为 7jCz) 的 极 小 值 点 
(C)(0,FC0)) 为 ?一 太 z) 的 拐点 
(D)z 一 0 既 不 是 PCz ) 极 值 点 ,(0, 太 0)) 也 不 是 > 一 zy) 的 拐点 
; 移 2 设 /(z) 二 阶 和 连续 可 导 ,im 过 2 
(A)7 太 (2) 是 /zy) 的 极 小 值 
(B)7(2) 是 /zy) 的 极 大 值 
(C)(2, 太 2)) 是 曲线 y 一/z) 的 拐点 
(D) 太 2) 不 是 函数 Fz) 的 极 值 ,(2, 太 2)) 也 不 是 曲线 > 一 Jz) 的 拐点 
多 了 设 /(z) 二 阶 连 续 可 导 , 且 im 亿 一 一 1], 则 ( 。 )， 
(A) 太 0) 是 FGz ) 的 极 小 值 (CB)A(0o) 是 7Cz ) 的 极 大 值 
(C)(0,7(0)) 是 曲线 y = Fz) 的 拐点 〈D)z =0 是 jz) 的 驻 点 但 不 是 极 值 点 
; 固 只 设 函数 f(z ) 二 阶 连续 可 导 且 满足 关系 六 (z) 十 jz) 一 z, 且 三 (0) 一 0, 则 ( 
(CA)70) 是 AGz ) 的 极 小 值 (CB) /0) 是 Az) 的 极 大 值 
(C)(0,8C0)) 是 y=7z) 的 拐点 (D)(0,FC0)) 不 是 y=Az) 的 拐点 
;和 祝 下 列 说 法 正确 的 是 ( ). 
(A) 设 FGz) 在 ru 二 阶 可 导 , 则 六 z) 在 zx 一 zw 处 连续 
(B)Azy) 在 [ae ,0 上 的 最 大 值 一 定 是 其 极 大 值 
(CC)Fz) 在 (a,2) 内 的 极 大 值 一 定 是 其 最 大 值 
(D) 若 Jz) 在 [ae,g] 上 连续 ,在 (e ,0) 内 可 导 , 且 FPCz) 在 (oa,0) 内 有 唯一 的 极 值 点 , 则 
该 极 值 点 一 定 为 最 值 点 
,大 罗 设 /(z) 在 [ae ,十 co) 上 二 阶 可 导 ,/a) 去 0, Fa)=0, 且 玫 (z) 过 RAR 二 0), 则 jz) 
在 (Ce, 十 ce) 内 的 零点 个 数 为 轧 
(A)0 个 (B)1 个 《C)3 丰 (D)3 个 


9 
王 二: 刚 6 交 


; 圈 只 设 人 二 0, 则 函数 ACz ) 一 In 二 的 零点 个 数 为 (  )， 


(A)0 个 (B)1 个 
《CD 外 个 (D)3 个 

;大 ? 山 线 ， 一 二 一 的 渐 近 线 的 条 数 为 ( 。 )， 
(A)0 条 (B)1 条 
(C)2 条 (D)3 条 

;六 设 函 数 /(z ) 在 (一 ce, 十 ce) 内 连续 ,其 导数 的 图 形 如 右 图 ， 辣 本 
则 /xz) 有 (  )， 加 中 大 人 
(A) 两 个 极 大 值 点 ,两 个 极 小 值 点 ,一 个 拐点 1 
(B) 两 个 极 大 值 点 ,两 个 极 小 值 点 ,两 个 拐点 
(C) 三 个 极 大 值 点 ,两 个 极 小 值 点 ,两 个 拐点 
(D) 两 个 极 大 值 点 ,三 个 极 小 值 点 ,两 个 拐点 第 11 题 图 
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汐 岁 设 /Cz)=In(1 十 2z), 且 Fz) 一 广 (0z)z, 则 limg 一 


姜 ? 届 im/ ealimLre TD 一 /xz 一 D]=lim(E 二 <) “, 则 4 一 
,3 若 /zz)=22z(1 一 z), 记 M， 一 maxyj(z), 则 limM, 一 

;2 当 z > 0 时 ,az 十 千 关 20 恒 成 立 , 则 A 的 最 小 值 为 ， 
出线 y 一 于 二 全 十 1 的 仙 源 近 线 为 

(人 令 答题 中 答 案 见 解答 册 205 页 ) 


装 史 设 jz) e c[0,1], 在 (0,1) 内 二 阶 可 导 , 又 0o) = GD) 一 | Acz)dz ,证 明 ; 存 在 = 
(0,1) ,使 得 六 (6) 一 0. 

移 8 设 /1(z) 二 阶 可 导 ,im 万 一 一 1,/() 一 2, 证 明 :存在 6 E (0,1) ,使 得 PC6) 一 0 

; 设 /(z) 在 [a, 执 上 连续 ,在 (a ,0) 内 可 导 , 且 六， (a)/ (8) 到 0. 证明; 存在 SE (oO)， 
使 得 六 8) 一 0. 

国 2 设 /z)e Cr[o], 且 | ree)dz 一 0, 证 明 : 存 在 E E (0,1) ,使 得 FS) = 站 rez)dr. 


六 设 /4z) E 5C[0,1], 证 明 ,存在 6 E (0,1) ,使 得 57(6) 一 3 God， 
要 


; 因 2 设 f(z) e C[0,1], 在 (0,1) 内 可 导 , 且 GD =3| sz)dz ,证 明 ,存在 E (0,1， 
使 得 EE (0,1) ,使 得 六 (E) 一 大)， 
;2 设 /(z) 在 [0,2] 上 连续 , 在 (0,2) 内 二 阶 可 导 , 且 lim LACz) 十 妇 一 0, 又 F(2) 一 
克 <1 开 


6 二 交 
2 


?| yz)dz ,证 明 ,存在 6E (0,2) ,使 得 六 6) 十 (6) 一 0 


;国史 设 /(z ) 在 [0,1] 上 二 阶 可 导 , 且 /0) = 1) =0. 证 明 :存在 6 E (0,1) ,使 得 
2 (5) 
1 一 


和 国 扩 设 /(z) 在 [0,1] 上 连续 ,在 (0,1) 内 可 导 , 太 0) =0, 太 位 )=1.70) 一 0. 证 明 ， 


PC) 一 


GD 存在 7 E (三 ,1) ,使 得 /7) 一 
52) 对 任意 的 A E (一 ce, 十 co) ,存在 6SE (0,7) ,使 得 六 GE) 一 ALFE) 一 避 一 1 
:大 ? 设 /(z) 在 [a ,0] 上 连续 ,在 (e ,0) 内 可 导 , 且 Fa) = /oO) =o| rc)dz 一 0. 证 明 : 


(1) 存在 cE (a,p) ,使 得 Fec) 一 0); 
(2) 存在 和 E (ea,0)G 一 1,2), 且 5 天 全 ,使 得 六 (6) 十 FE) 一 0G 一 1,2); 
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全 村 动 三、 时 全 定理 与 二 元 函数 微分 学 的 应 用 二 
(3) 存在 SSE (ab) ,使 得 产 () 一 大 (); 
(4) 存在 7E (a;5) ,使 得 玫 (7) 一 3F(7) 十 2707) 一 0. 
四 1 

辣 ? 设 1(z) 二 阶 可 导 ,70) =0,| /(z)dz 一 于, 证 明 ， 
(1) 存在 <cE (0,1) ,使 得 Fec) =c; 
(2) 存在 上 6E (0,1) ,使 得 广 () 一 27(6) 一 1 一 26. 

; 芒 ? 设 FCz),g(z) 在 [ae, 拉 上 连续 ,在 (ae,b) 内 二 阶 可 导 ,Fa) = AGOD) = 0 CA GO 之 0， 


(6) 普 (6) 
SEC) gr (CS) 


:2 设 函 数 f(z) E C[1,2], 在 (1,2) 内 可 导 , 且 /1) =1, 证 明 :存在 6E (1,2) ,使 得 
大 (2) 一 2 一 6F (6) 一 大). 
; 国 2 设 /(z) e C[1,2], 在 (1,2) 内 可 导 , 且 f(1) 一 0, 证 明 :存在 6E (1,2), 使 得 /2) 一 


E 太 | 
1 一 In& 


渭 82 设 /(z) E C[0,1], 在 (0,1) 内 可 导 , 且 /0) 一 0,8(1) 一 十 证明. 


微 信 公众 号 : djky60 
， (项 人 考 大 机 您 上 骨 
六 全 十 确 G7 


浊 62 设 Fz) RU 在 (a,) 内 可 导 , 且 ja)=a <0 一 厂 (0). 
证 明 : 存 在 6 E Ce,0)G 一 1,2，…) 使 得 二 二 


且 g(z) 天 0CzE[e,o]),8(z) 天 0 < 工 二 5) 证 明 :存在 6E (ab) ,使 得 


2 


(1) 存在 c E (0,1) ,使 得 Fo) = 


(2) 存在 ,7 E (0,1) ,使 得 一 一 


这 = 
; 辐 ? 设 FCz) e C[a , 拉 , 在 (a,p) 内 可 导 ,/Ca) 一 Ab) 一 1 证明: 存在 ,7 E (0) ,使 得 
2e2 一 (e 十 @)[LAC7) 十 大 7]. 
;2 设 /(z) e C[a 0, 在 (ea,2) 内 可 导 (a > 0) ,证 明 :存在 6,7 E (4,b) ,使 得 
ab (CE) 一 大庆 (7)， 
;条 ?7 设 F(z) 在 (一 1,1) 内 二 阶 连 续 可 导 , 且 六 (z) 关 0. 证 明 ， 
(1) 对 (一 1,1) 内 任 一 点 z 夫 0, 存在 唯一 的 9(z) E (0,1) ,使 得 
Fr(z) 一 F0) 十 zF[OCz)z]; 


(2)lim0(zZ) 二 
站 2 


:网 ? 设 /0z) 二 阶 连续 可 导 , 且 产 (z) 天 0, 又 /1CGz 十 一 Az) 十 广 代 十 b) 关 0<0<1) 


二 上 的 下 让 二 二 
h-0 过 


国 ? 设 f(z) 在 z=a 处 阶 连续 可 导 , 且 广 (a) 一 广 (a) 一 … 一 六 (a) 的 0 
又 Fa 十 由 ) 一 Fa) 十 大 (Ca 十 b) 记 , 求 lim0， 
;名 ? 设 1(z) 在 [0,2?] 上 二 阶 可 导 , | 改 (z) | 受 M, 又 7FCz) 在 (0,2) 内 取 最 小 值 ,证 明 : 
| 六 (0) | 十 | 7(2) | 委 2M. 
j282 设 /Cz) 二 阶 可 导 , 帮 0) 一 0, 且 放 (z) >0. 证 明 : 对 任意 的 a 盖 0,2 之 0, 有 
有 任何 网 盘 群 类 资料 需求 都 可 添加 学 长 微 信 Learn52013，” 祝 您 考研 上 岸 
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4 考研 数学 接力 题 典 ,18002 数学 二 自 


天 合十 了 疝 罗 Geo 二 CD， 


涩 入 设 /Gz) 二 阶 可 导 ， lim 王 1 且 广 (z) > 之 0. 证 明 : 当 z 关 0 时 ,jz) 之 x. 


说 琅 设 FGz) 在 [ae,o] 上 二 阶 可 导 , 且 广 (z) > 之 0, 取 ziE [ae,o]G=1,2, 2) 及 有 ;之 0 
G 一 1,2,…,2) 且 满 足 &A 十 As 十 … 十 A, 一 1. 证 明 : 
JRZ1I 十 Rarza 十 … 十 Rizu)s 委 ArCzi) 十 azs) 十 … 十 RFCz). 
2262 设 /GZz) 在 Le ,0 上 连续 ,在 (ec,2) 内 二 阶 连续 可 导 . 证 明 : 存 在 se E (oa ,0) ,使 得 
人 3) 


沪 C 一 克 交 | /CO = 史 二 和 6)， 


疙 凤 设 /CCz) 在 [0， 人 | jz) 和 cz)| 委 0, 其 中 必 2 都 是 非 负 常 数 ， 
c 为 (0,1) 内 任意 一 点 . 
(1) 写 出 Fz) 2 一 < 处 带 拉 格 朗 日 型 余 项 的 一 阶 泰 惑 公 式 ; 


(2) 证 明 : | PCc) | 过 2a 二 二. 


地 ? 设 1(z) 在 [一 eva](e > 0) 上 有 四 阶 连 续 的 导数 ,lim 
(1) 写 出 ACz) 的 带 拉 格 朗 日 余 项 的 麦克 劳 林 公 式 ; 
ecoD=i 0 
as 太 4(6i) 一 120 太 6)， 
22 设 /Gz) 在 [一 2,2] 上 二 阶 连续 可 导 , | jz) | 委 1, 且 户 (0) 十 A/2(0) 一 4 证明: 存在 & 
E (一 2,2) ,使 得 FE) 十 六 (GE) 一 0. 
8302 设 /(z ) 在 [0, 十 ce) 上 可 导 且 F(O= 1, zz) 一 Az)z 之 0). 证 明 :rz)<eCz 人 0). 
妇 了 到 证 明 : 当 工 盖 0 时 ,(z: 一 1)Inzr 羡 (zz 一 1)2. 
ln0 一 lnaw 1 
22 设 0 到 去 多 证 明 :- 交 
2 芭 D 山 上 


arctan 工 3 浊 末 
十 人 十 二 


(2) 证 明 : 存 在 6, E [一 aa], 使 得 


3387 当 z > 0 时 ,证 明 ， 


奶 贸 当 0< 雪 = 一 三 时 ,证 明 :二 z 人 


tan 并 2 并 2 


2 证 明 : 当 0<z, < zs 二 工 时 ， 


tan Z1 普 ! 


如 久 设 丽 数 /z ) 满足 zP(z) 十 (时 一 1) 30z) 一 1 一 er 
(1) 若 z=& 天 0 为 FGz) 的 极 值 点 ,判断 =a 是 极 大 值 点 还 是 极 小 值 点 ; 
(52) 若 /GZz) 二 阶 连续 可 导 , 且 并 = 0 为 jz) 的 极 值 点 ,判断 过 = 0 是 极 大 值 点 还 是 极 小 值 点 . 
妇 玉 求 由 方程 z 十 y 一 zy 一 0 确定 的 函数 在 zx 二 0 内 的 极 值 ,并 指出 是 极 大 值 还 是 极 小 值 . 
2 只 设 /zz) 在 [0, 十 ce) 上 二 阶 可 导 ,70) = 一 2,/(0) = 1, PCz) 三 0. 证 明 ;,Az) 一 
0 在 (0, 十 se) 内 有 且 仅 有 一 个 根 . 
2392 就 的 不 同 取 值 情况 ,确定 方程 z: 一 3z 十 4 一 0 根 的 个 数 . 
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二 


:602 设 a 二 0, 讨论 方程 er =z: 根 的 个 数 ， 


;于 设 z > 0 时 ,CT 二 一 二 一 < 有 解 , 求 < 的 取 值 范 轩 
;2 求 昌 线 -二 士 中 十 1 “的 渐 近 线 , 


艺 -二 


说 82 设 曲线 L:y 一 2zarctan 工 十 的 渐 近 线 . 


交加 设 曲线 L:y = 有 大 ， 


;向 设 上 :| 二， 求 曲 线 在 ! 一 下 所 对 应 的 点 处 的 曲率 
,人 加 二 元 函数 积分 学 ) 
(天 和 让 答案 见解 答 册 216 页 ) 


娃 六 设 函 数 A(z ) 连续 ,FGz) 为 JCz) 的 一 个 原 函 数 ,下 列 正确 的 是 ( 0 
(A) 若 FGz) 为 偶 本 数 , 则 下 Cz ) 为 奇 丙 数 
(B) 若 Fz ) 为 奇 函 数 , 则 FECz ) 为 偶 酚 数 
(C) 若 F(z ) 为 增 函 数 , 则 F(z ) 为 增 函 数 
(D) 若 FCz ) 为 周期 函数 , 则 ECz ) 为 周期 函数 
疗 兴 设 /(z),g(z) 是 连续 函数 , 当 z 一 0 时 ,AZz) 与 8Cz) 是 等 价 无 穷 小 , 令 FCz) 一 


工 1 
| JTZ 一 上 dtCGCZ) =| xzg(Czt)d, 则 当 工 一 0 时 ,FGz) 是 GCCz) 的 ( 洲 。 


(A) 高 阶 无 穷 小 (B) 低 阶 无 穷 小 
(C) 同 阶 但 非 等 价 无 穷 小 (D) 等 价 无 穷 小 
司 设 Flz)=| esintd 则 FGz)C 
(A) 为 正常 数 (B) 为 负 常 数 
(C) 为 堆 (D) 取 值 与 zx 有 关 
的 7 设 vc=| 实 cdrp 人 Orde 则 当 z 一 0 时 ,两 个 无 穷 小 的 关系 是 ( 。 
(A) 0 (CB) 低 阶 无 穷 小 
(C) 同 阶 非 等 价 无 穷 小 (D) 等 价 无 穷 小 
二 全 人 痢 二 站 菇 二 
:@@ 设 ec)= | Go)du ,其 中 7Cz) 一 则 gz) 在 (0,2) 内 (  )， 
0 1 
李 CD，1<z 近 2， 
(A) 单调 减少 (B) 无 界 
(CC) 连续 CD) 有 第 一 类 间断 点 


她 训 设 /(z) 在 R 上 是 以 工 为 周期 的 连续 奇 函 数 , 则 下 列 函 数 中 不 是 周期 本 数 的 是 ( 汉 


CA)| reod <B)| CD)d 
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(| 10d 一 | 7cod 
:名和 设 函 数 J(z) 连续 ,下 列 变 上 限 积分 函数 中 , 必 为 偶 函 数 的 是 ( 
(CAE 一 Ar-oO]d 
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人 
CD)| t 太 (zt)dt 


有 


CBE7e 十 太一 已 ]d 


CO read CD)| cod 
VE 
- | sin zzdz 的 值 ( 轴 

(A) 等 于 0 (B) 大 于 0 
《0 汰 于 六 (D) 不 能 确定 

:名 设 I-| 这 本 dz =-| da+veasz)dzK- -| 和 半 二 -dz , 则 ( 。 )， 
(AiJ 去 了 二 天 ER 
Sn (D)T 一 天 < 一 J 

; 国 ? 反常 积分 ”2 2 寺 dzte > 之 00> 0) 收 伊 , 则 ( 。 )， 
(A)a 之 1 之 1 十 1 过 1 
(Ce > 之 2.6>1 (Da 之 20<<1 

:国史 若 由 曲线 》 一 2 VZz ,曲线 上 某 点 处 的 切线 以 及 xz = 1,z 一 3 围 成 的 平面 区 域 的 面积 最 小 ， 
则 该 切线 是 ( 访 


(A)y = 三 十 VZ 
M\Z 


(《C)y 一 z 十 


苗 吧 设 fsinzz) 
「 ez 十 
dz 


Sin 工 


:全 ?| 


「 sin 工 cos 工 


答案 见解 答 册 218 贡 


(B)y 一 了 十 2 


1 (D)y =VZ2z 十 一 
让 万 


7Cz) 4 
二 


和 出 寺 生 


dz 


2 01 十 zz) 呈 


二 
Si 三 十 ,cos 六 


V1 十 sin 并 


dr 


玫 


ii=1i 十 Vza 一 让 


2 十 sin?z 


] 


V(i 十 1)(7 十 2)… 


(天 十 9 


也 
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加 尝 长 损人 司 


乱 池 设 /1(z ) 满足 等 式 z 广 (z) 一 F(z) 一 V2z 一 z5, 且 1) 一 4 则 | Acz)dz 二 . 


旋 过 和 
二 和 Arz 十 o(Ar), 且 y(1) 一 1, 则 | >(z)dz = 


; 固 加 设 函 数 y = y(z) 满足 Ay = 一 一 
,加 罗 设 函 数 > 一 y(z 2 本 


2 
. 依 ?7 设 F(z) 满足 FCz)=sinzrz 十 V2z = 二 | rz)dz , 则 | fcz)dz 庆 


逢 | (和 诗 反 )u- 

2 ， 5 [ 于 
| 
并 2 | 汪汪 = 一 - 
wy [1 d 
人 
古训 ”二 -和 


; 生 ? 设 /zz)=| ce 省, 则 | 7z)coszdz= 


; 国 ? 设 /(z) 连续 ,是 | 17(2z 一 de 一 于 aretan 27 =1 则 | reedz= . 


到 cos 工 d 
. 国 2 设 连续 非 负 函数 A(z ) 满足 /(z)7( 一 工 ) 1 则 | ， 1 
重 ?TG) =| -全 二 dv 在 区 间 [ 一 1,1] 上 的 最 大 信 为 


属于 在 3, 交 | 上 的 平均 值 为 
人 去 沁 


| 工 | - Sin2 工 
, 刚 | 一 
:名 计 . 所 到 2 则 0 区 一 一 一 -一 
有 1 『 二 和 站 
可 ,一 一 


,大 ? 曲线 y = (一 D)(z 一 2) 与 zx 轴 所 围 成 的 区 域 绕 y 轴 旋 转 一 周 所 得 的 旋转 体 的 体积 


关 填 这 
c (十 1 


ss 
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刀 
d | 一 殉 芝 
《3 (4 
Z( 工 一 1) )。 本 
;2 史 计 算 下 列 不 定 积 
| 刚玉 
* 溃 以 本 三 浆 (5z 2? 十 1) Vz 十 1 


; 国 2 计算 下 列 不 定 积分 ， 


「 dd 「 dd 
1) | 一 -一 一 一 一 。 (2) | 一 一 一 一 一 一 . 
， 1T 十 3cos'x 1 十 Sin 去 十 668: 元 
9 Le 
1 十 sir 克 


滞 只 计算 下 列 不 定 积分 : 


(1)|arcsin2z dz (2) 


「 lnk1 十 艺 广 十 冯 1 


这 加 
帮 
3》 2 dx， (4)|z2arctan 并 dz， 
Ve 十 1 
;名 史 计 算 下 列 不 定 积分 : 
《iareaav 司 du (2)|ln(1 十 Vz )dz. 
大 凡 计算 下 列 不 定 积 
(| 一 二 二 dz， | 人 
人 下 二 二 00 头 
; 欧 ? 计算 下 列 定 积分 ， 
《1 《2z2 十 了 V2z 一 业 2 dz， CG| (| 并 | 十 sinz)cos:zdzr， 
0 一 
Pin2 机 
《3 es 一 1dz， < | Si 无 十 6os 却 | dz， 
0 0 


《5)| 到 sin2zaz， 
0 


2 
;: 友 | (z2 十 3z 十 人 T2 一 二 dz 


arctan 并 


名 汕 于 本 天 
:| lim Vz" 十 工 dr， 


潭 贸 设 FCz ) 为 JGz) 的 原 函 数 , 且 当 z 三 0 时 ,Fz)FCz) 一 二 ,又 F(O) 一 1,FGz) 之 0， 
求 了 (2 
1,0<z 扫 1， 
,7 设 六 (ln =| “未 Ja)， 
上 和 语 演 1 
2 计算 下 列 定 积分 ， 
到 Sin 到 dz 
GD| as 
0 sinsz 十 cos3 工 、 <， 1 二 tan 
《0o88 有 任何 网 盘 群 类 资料 需求 都 可 添加 学 长 微 信 Learn52013， 祝 您 考研 上 岸 
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四 、 二 元 国 数 积分 学 省 


区 和 2 设 JR =| ed , 求 | zz7Gz)dz， 
;有 设 | /zydx 三 二 2, 求 | zz7lzz)dr， 
0 


旭 62 设 /z) 连续 ,zz 一 夫 业 一 工 一 5og 歼 求 | reeodz. 


;2 思 2 计算 下 列 反常 积 
6 二 一 (| 一 二， 
0 AMVW25 一 也 zvVlz 一 zz | 


中 oa dz 
(3) 一 一 一 
| ( 工 一 1)5Vz 一 27 
后 凡 设 天 (z) E C[o,1], 且 Jo)= 庆 (0) =0, 证 明 ， 区 (元 一 1)2 关 (zz)dz = 直 六 ws 


微 信 公 
人 上 


罗 JE)dt | ed 
; 现 ? 设 /(z) 在 [0, + co) 上 连续 , 非 负 , 且 以 了 为 周期 ,证 明 : lim 一 一 一 一 一 一 


: 国 2 设 S(z) =| | cos ! | dt 
(1) 证 明 : 当 zxr 生 zx<( 人 十 1D)xz 时 ,22 委 SCz) 一 202 十 1); 
六 《站 


(0 求 Him 


国 设 A(z) 在 [0,1] 上 连续 ,A(0) =0， 上 8Cz)dz = 一 0. 证 明 : 存 在 6SE (0,1), 使 得 
| re 一 &F (6)， 


22 设 /(z) 在 (一 aa)(a > 0) 内 连续 , 且 广 (0) 一 2. 
(1) 证 明 : 对 0 二 zz 二 a ,存在 0 二 0 二 1 使 得 
站 rod | 三 rod = zEF(bzy 一 天 一 0z7]) 


(2) 求 lim0， 


一 0 
国生 
移 ? 设 w =| nzdz(y 2 证 明 ， 河西 元 <o< 元 二 
鸭 ? 设 /(z) 在 (一 co, + co) 上 有 定义 , 且 对 任意 的 zx,yE (一 co， 人 


| F(z) 一 Foy) | 委 |z 一 | 证明， | f(z)dz 一 (一 a)Fa)| 委 


卫 人 的 二 5a 交 


, 国 ? 设 /(z ) 在 [0,1] 上 连续 , 且 0 雪 六 过 /xz) 入 M, 对 任意 的 zx E [0,1], 证 明 ， 
二 放 } (7 十 MD) 
(| 一 一 )( reeaz) 三 宇 下 3 


下 
了 | fczydz， 


; 鸭 ? 设 /(z) 在 [e ,0] 上 和 连续 且 单 调 增加 ,证 明 ,| =7(z)dz > 
加 设 /(z ) 在 (0, + <) 内 连续 上 且 单 调 减少 .证 明 : 
| reedz 过 六 Fo < + rezodz. 
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大 1 
282 设 /zy) 在 [0,1] 上 连续 且 单调 减少 .证 明 : 当 0 二 上 二 1 时 ,| re)dz >| rd 


混 82 设 FCz) 有 界 , 且 六 (zz) 连续 ,对 任意 的 zx E (一 co, 十 ceo) 有 | 7FGz) 十 六 zz) | 委 1. 
证 明 :, | jz ) | 迄 1. 


M 
2@ 设 /(z) 在 [0,1] 上 连续 且 | 放 (z) | 入 M. 证 明 ， 上 7Cz)dz -了 7 人 ) |< 过 去， 


;8 设 /Ge) 在 0,a] 上 一 阶 连 续 可 导 ,7(O) = 0, 令 max | Ce) |= ML 证明， 『 reoae|<sw 


人 贸 设 /(z) 在 [0,1] 上 连续 , 且 F(1) 一 /0) =1. 证 明 ， 上 | [天 《 动 相 时 六 于 
;名 2 设 /(z ) 在 [ae ,0] 上 连续 可 导 , 且 村 一 0, 证 明 ， 

| 二 rr (z)]?dz， 

姻 贸 设 /xz) 在 [ae ,0 上 连续 可 导 , 且 fa) 一 /GO) =0. 证 明 ， 


人 
| 区 人 人 芭 辽 | | jz)|dzGe <z< 二 0)， 


;@52 设 /Cz) 在 [we ,0] 上 连续 可 导 , 证 明 ， 
+ 上 | | 


让 
imax | 大 (2) | 委 | 二-| Crz )dz 
asSz < 长 一 a 


; 铺 2 设 /(z) 在 [0,1] 上 二 阶 可 导 , 上 且 Mz) 一 0， 证 明 ,| /cz2)dz < /全 ). 
炮 久 设 AGz) 在 [0,2] 上 二 阶 可 导 , 且 P(z) > 0, 证 明 ， 
站 redz > 2701)， 
由 玉 设 /Gz) 在 区 间 [a ,/] 上 二 阶 可 导 且 六 (xz) 三 0. 证 明 ， 


@ 一 a7(2 了 2) < 上 (zy)dz 生生 [ro + AGO]， 


罗 凡 设 F(z)E C[0,1],7Gz) > 0. 证 明 积分 不 等 式 ， 上 | JCz)dz >| lnCz )dz， 


退 2 设 区 域 由 曲线 L:y =z e (过 0) 与 z 轴 围 成 ， 
(1) 求 区 域 D 的 面积 ; 
(2) 求 区 域 卫 绕 z 铀 旋 忽 而 成 的 休 内 
, 鸭 ? 求 星 形 线 L:z 十 一 1 绕 z 轴 旋转 而 成 几何 体 的 体积 
:和 2 设 直线 =az 与 抛物 线 y =z*: 所 围 成 的 图 形 面积 为 S, ,它们 与 直线 二 一 1 所 围 成 的 图 形 
面积 为 S, 且 a < 1 
(1) 确定 a ,使 S, 十 S$，, 达到 最 小 ,并 求 出 最 小 值 ; 
《2) 求 G1) 中 结论 成 立 所 对 应 的 平面 图 形 绕 > 轴 旋 转 一 周 所 得 旋转 体 的 体积 , 


;及 ? 求情 加 二 十 拓 一 1 与 类 加 | 志 1 所 围 成 的 公共 部 分 的 面积 . 


衣 多 设 区 域 忆 由 > 一 V2z 一 z 与 工 轴 围 成 , 求 区 域 了 绕 z=3 旋转 而 成 的 几何 体 的 体积 . 
2 一 半 椭 圆 形 闸 门 , 宽 为 4 米 , 高 为 1 米 ,水 高 度 到 闸门 顶部 , 求 水 对 闸门 的 压力 . 
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2 大 ? 一 打桩 机 将 柱 打 人 地 下 ,每 锤 做 功 相等 ,土壤 对 杜 的 阻力 与 相 的 深度 称 正比 ,阻力 系数 为 
& 二 0. 已 知 第 一 锤 柱 人 土 深度 1 米 , 求 第 二 锤 柱 进入 土壤 的 深度 . 

各 22 为 清除 井 底 污 泥 , 用 缆绳 将 抓 斗 放 入 井 底 , 抓 起 污 泥 提出 井口 . 设 井 深 30 m, 抓 斗 自重 
400 N ,缆绳 每 米 重 50 N, 抓 斗 盛 污 泥 2 000 N, 提 升 速度 为 3 m/s, 在 提升 过 程 中 , 污 泥 
以 20 N/s 的 速度 从 抓 斗 中 漏 掉 . 现 将 抓 斗 从 井 底 提 升 到 井口 , 问 克服 重力 做 功 多 少 ? 


仿 @@) 多 元 函数 微分 学 ) 
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史 设 FGz,y) 一 sinVz 十 风 , 则 Fz,y) 在 (0,0) 处 (  ). 
CA) 大 (0,0) ,万 (0,0) 都 不 存在 

(B) 六 (0,0) 存在 , 广 (0,0) 不 存在 

(CC) 六 (0,0) 不 存在 ,万 (0,0) 存在 

CD) 产 (0,0), 记 (0,0) 都 存在 


(z 十 y2)sin 本 zy (zy) 天 (0,0)， 


国 ? 设 /zy)=41 并 ?十 y 则 Fz,y) 在 (0,0) 处 (  ). 
0， 《 志 197 一 (0)0)， 
(A) 连续 但 不 可 偏 导 (B) 可 偏 导 但 不 连续 
(C) 可 微 (D) 一 阶 连 续 可 偏 导 


; 较 好 对 二 元 函数 > = /z ,y) ,下 列 结论 正确 的 是 (  )， 
(A)z=ACz,y) 可 微 的 充分 必要 条 件 是 >=A(Cz ,y) 有 一 阶 连 续 的 偏 导数 
(B) 若 = 一 ACz,y) 可 微 , 则 == /zy) 的 偏 导数 连续 
(CC) 若 z>= 王 /zy) 偏 导 数 连 续 , 则 = 帮 z,y) 一 定 可 微 
(D) 若 z= 太 (zy) 的 偏 导数 不 连续 , 则 = = ACz,y) 一 定 不 可 微 

站 二 划一 各 一 外 一 2 , 则 ( 


《z 一 1)2 十 y2 
e 2 


. 习 吧 设 xz 王 (zy) 为 连续 函数 ， 且 lim 


涛 


(CA)FCz,y) 在 (1,0) 处 对 工 对 y 都 不 可 偏 导 
(B)FCzy) 在 (1,0) 处 对 工 可 偏 导 , 对 y 不 可 偏 导 
(CC)FGzyy) 在 (1,0) 处 对 > 可 偏 导 ,对 xz 不 可 偏 导 
(D)7FCz,y) 在 (1,0) 处 可 微 , 且 dz |uo =3dz 十 2dy 


>: 人 9z 9z 
全 设 F(zz,yz) 一 0, 其 中 下 连续 可 偏 导 , 则 汪 0 妨 
(A)F4 十 下 (B)zFY 十 yF9 (一 光 (D)z 


忆 答 案 见解 答 册 236 页 
设 = 一 zz 十 ym < , 则 dz 一 
史 设 = 一 zz 二 y) 十 gCzz 十 史 ), 其 中 sg 分 别 二 阶 连续 可 导 和 二 阶 连续 可 偏 导 , 则 


92z 
azay 
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.全 史 设 /Co) 一 阶 连续 可 偏 导 ,Ftz,ty) 一 az,y), 且 及 (1,2) 一 1,7401,2) 一 4， 


则 六 (1,2) 一 
和 忆 Dz ，9x 
并 多 设 F(Cz Hz,y 十 zx) 一 0 确定 函数 = 一 =*(z,y), 其 中 下 连续 可 偏 导 ， ', 则 二 十 条 一 2 
WE 1 ar gay az 
; 设 FGz ,yz) 一 0, 其 中 民 连 续 可 篇 导 且 F， FF: 关 0, 则 和 天 :元 一 


_ 了 
锣 史 设 e =1 十 zy = 确定 函数 = 一 =(,y), 则 dz |ob 一 


os 二 
.和 ,v) 连续 ， 
污 凡 设 两 数 /> y) 连续 亿 二 ] 丈 二 四 十 丈 


2, 则 dz | 王 


;全 2 设 = 一 /(z，y) 二 阶 可 储 导 ,2 


过 =2， 且 jz,0)=1,,(zy0)= 工 , 则 zyy) 一 


2 32 3 
设 " 一 wz,y) 二 阶 连 续 可 偏 导 , 且 一 了 ,车 vCz,3z) 一 urz3z) 一 z， 则 
灾 QyY 


说 舍 庆 的 二 


2 设 (oy 一 2zy?)dz 十 (oz2y 十 4z 十 3)dy 为 某 个 二 元 函数 的 全 微分 , 则 “= ， 
必 三 


四 答案 见解 答 册 238 页 


gz 9x 
sec2(r 十 y) 内 
油 品 设 ==(z: 十 y) , 求 元 ， 元: 


; 轨 吧 设 函 数 z 一 (zz 十 yssinzyycos 工 ), 且 和 二 价 连续 可 依 导 , 求 二 


加 % 设 = 一 太 ex sin2t) ,其 中 广 二 阶 连续 瑟 


en 2 azv 92z 

:7 设 <=-| ed , 求 于 5 十 到 

js zy (zy) 天 (0.0)，，、 

:7 设 /zy) = 二 十 y 讨论 FCz ,y) 在 (0,0) 处 的 连续 性 可 入 
， (zy) 一 (0,0). 

导 性 与 可 微 性 . 

V zy | 

ie ER 十 罗 2 ziy) 天 (0,0)， 
。 (zy) 一 (0,0). 


(1)Fz,y) 在 点 (0,0) 处 是 否 连 续 ? (2)F(zyy) 在 点 (0,0) 处 是 否 可 微 ? 


移 ? 设 = = ftz,y) 连续 可 人 入 导 , 且 lim 万 2 一 红 一 > 一 3 一 1, 求 
2 1 人 


y-e0 


让 Fe 一 FL1 十 ln(1 二 一/ 
-0 万 “ 
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史 设 4 一 /人 三 ， sale 站 
; 国 如 设 丙 数 fCz ,yz) 一 阶 连 续 可 偏 导 且 满足 Fiz ,ty'tz) 王 性 FFCzy,z). 证 明 : 
瑟 1 范 += 末 一休 (zvyv)， 


;加 ?7 设 5=vx(zyy) ACEd 确定 ,其 中 ,sg 光 
台 ， gg 了 来 2 
共 0, 求 5 及 光 


洗 贸 设 函 数 > 王 /ve) ,方程 oa 确定 & 为 zy 的 函数 ,其 中 fu),p(Cuz) 可 


连续 可 偏 导 且 寺 


9 Dz 
微 ,P(i),p'(xz) 连续 , 且 9p' (Cux) 夭 1, 求 PCy) 去 十 PCz) 区 


;7 设 二 元 函数 /zy) =|z 一 ， 19g(z,y), 其 中 PCzvy) 在 点 (0,0) 处 的 某 邻 域内 连续 . 证 
明 : 函 数 ACz ,y) 在 点 (0,0) 处 可 微 的 充分 必要 条 件 是 (0,0) 一 0， 
上 一 rcos 0sin p， 
27 设 "=vx(Czyy,z) 连续 可 偏 导 , 令 4y 一 rsin gsin p， 
< 一 rcos 9， 
昌 
GD) 若 > 泸 十 ?下 十 = 赤 一 0, 证 明 :w 仅 为 与 9 的 函数 ， 
0 1 9 Du 


(2) 若 二 至 一 工 2 到 一 工 2 到 ,证 明 :x 仅 为 > 的 函数 , 
并 ar yy xz gz 


& 一 了 
四 9x dx 1 1 
.用 7 | 3 1 5 志和 二 二 一 二， 
,加 2 设 >==z(z,y) 满 足 z 二 十》 元 时 区 o) Se 


坝 = - 
让 朋 22 _ 
证 明 :5。 E 
3 2 这 2 到 2 
;2 恩 ? 已 知 二 元 丽 数 /zy) 满足 ( 丈 ) 二 ( 动 ) 一 4 作 赤 换 | _ 1 we), 且 7(z 一 
2 


呈 (ULu)， 若 o( 芭 ) 一 ( 吕 ) = 习 十 呈 求 < 


;加 吧 求 二 元 函数 > (zyy) 一 并 xy(4 一 并 y) 在 由 工 轴 、y 轴 及 z 十 y 一 6 所 围 成 的 闭 区 域 
D 上 的 最 小 值 和 最 大 值 . 
;全 ? 求 >=z: 二 12zy 十 2y? 在 区 域 4z* 十 多 迄 25 上 的 最 值 ， 


人 @ 重 积分 ) 


(全 测 国 中 答案 见解 答 册 243 页 ) 


设 积分 区 域 为 D=|(z,)| 计 <<= 十 y> 委 1z 之 0,y > "| ,= nc 十 y)dzdy ,yj 一 
了 
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?sin cos ydzdy ,区 _Te (Ce 一 1)dzdy, 则 ( 站 
卫 也 


《CA 及 和 志 工 和 看 订 过 了 工 坟 开 WE 《DT 入 yJ 过 天 


和 肥 cos0 
次 积分 | d| rF(rcos grsin 0)dr 等 于 ( 交 
0 0 


1 Mg 1 和 
CA)| do| (zy)dz cB)| db| JJ (zy)d 
0 0 0 0 
际 1 1 Vz 一 zx 
CO)| dz| JCzy)dy CD)| dz| Crzyy)dy 
0 0 介 0 


设 万 ={((zy)10 委 工 <x,0 扩 二 zh, 则 | sn Zsin y。max{(zyy}dc 等 于 ( 


5 过 5 
(AD)r (B) 六 〈《C) 了 (CD) 4 


设 | ve 一 到 二 dzdy 一 总 ,其 中 Di:z? 十 y% 委 a:, 则 wa 的 值 为 ( 
疡 


(A)1 (B)2 (CCJV2 (D) V3 
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蚁 设 Fu) 为 连续 函数 , 则 im 袜 六 写 /( 生 一)- 


9 i 一 1 j=1 了 2 
| sa= 
1 VZ V 
:| do| 寺 生生 


全 1 站 洲 逐 二 六 
多 设 区 域 D=((z,y)|(z: 十 ?52 4(z2 一 y2) 二 艺 0,y >0) 则 2zydzdy= 
D 


由 2 


22 设 FCz,y) 为 连续 函数 ， 和 的 则 lim 一 二 


sinrz 十 yy 攻 旗 示 竟 
0 arcsln 志 


;信和 2 设 区 域 了 口 由 z: 十 史 =1z 一 ly=z 转 成 , 则 | 一 上 dzdy= 


: 设 /(z) > 0 且 连 续 ,区 域 D={(z,y) 11 过 zi 十 风 赤 4z 关 0oy0), 则 


T cz) 
‖ 志和 et- 


设 /Ce) 连续 , 则 -| | src 一 wdo= 
并 2.0 ua En 


Sin 上 


设 JGz)= 人 于 dl， 则 | zydz 一 . 
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| ro 一 12)d 
,大 ? 设 /4z) 连续 , 则 lim 一 一 一 = ， 
cos(z 十 y)dc 


区 0 受到 过 
0, 其 他 ， 


I=‖reosc -zazdy= 
Zi0 委 工 委 

设 Frz) 一 
和 放 1， aa 
答案 见解 答 册 246 页 
;计算 | dz| 7) 0 


1,0 委 并 和 1,0 和 》 委 
:全 汉 2 忆 知 /cz 一 | 
0, 其 他 ， 


区 域 , 求 F(O) =|rec ,y)dzdy， 
也 


1， 
而 D 表示 整个 平面 , 则 


全 设 <> ofcc) -ec 一 | 


1， 
卫 为 DOy 面 , 则 | rcy)7cz +y)dzdy= 
四 


1， 
设 了 为 由 zx=0.y=0 及 工 十 y 一 上 所 围 成 的 


国 吧 设 f(z) 连续 , 且 0) =1, 令 FGD) = 中 zz 十 y%)dzdy( 0), 求 EX(0)， 


3 人 
1 一 一 1 dy 
二 7 有 2 到 
汉 十 贡 二 几 生 一 立 一 交 


:@@? 计 算 | 十 yz)dzdy, 其 中 D=((zy) 1z2 十 只 委 4z2 十 多 过 27)， 
卫 


,: 例 吧 计算 二 重 积分 =| dz| 


;: 国 ? 计算 | Ce ydzdy ,其 中 Di:z: 十 史 秋 2z 十 2y 一 1. 
忆 
:yy 江 委 工 乞 2,0 委 ?第 。 | 
千 放 fc- 人 有 Dizs+ 史 2z 求 | redazdy， 
0， 其 他 ， ) 


移 ? 计 算 1=| VarTdzdy, 其 和 D=(Gy)I-1<z<10<y 挟 2 
D 


3 ， 2 2 | dd 
天 一 yy 2(z 十 y )1dzdy， 
到 十 


< 
;大 ? 计 算 1 一 | zydzdy ,其 中 由 zy 一 V1 一 z: 及 y=Vz 一 z” 围 成 . 
) 


二 


0 WA 2 2 

:计算 1-| | (Cz2 十 y2)dy 二 | dz| e+yDdy， 
1 一 z 一 多 ay | 2 人 上 。 

二 2 下 有 委 二 交 drdy ,其 中 为 单位 园 z* 十 ? 一 1 所 图 成 的 位 于 第 一 象限 的 部 分 

;入 ? 计算 二 重 积分 | 十 4E 十 六 )dzdy, 其 中 也 是 曲线 (z? 十 交 关 一 az 一 罗 ) 围 成 的 区 域 . 
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妃 : 考 研 数学 接力 题 典 800 数学 二 @ 
; 生 ? 设 /(z) 在 [e ,0 上 连续 ,证 明 :| /cz)dz| /coop)dy = 工 [7 。 
2 设 ， 续 , 证 明 :| /ez)dz| /oo)dy = 于 [| rezodz] 
;2 设 /zy),gGz,y) 在 平面 有 界 闭 区 域 癌 上 连续 ,日 gz ,y) 三 0. 证 明 ,存在 (s,7) E D, 使 得 
由 egeopod=replecsodc 


了 D D 


; 鲍 ? 设 函数 /(z) E C[a ,0], 且 xz) > 0,D 为 区 域 过 xz 二 ba 去， 去 站 证 明 ， 


中 人 drdy 深信 二 0 
5 


提 久 设 Fz) 为 连续 丽 数 ,计算 ||z[V 一 太 十 yFz 十 y%)]dzdy, 其 中 是 由 > 一 zs,y 一 
1 民 一 一 1 围 成 的 区 域 , 


;2 交换 积分 次 序 并 计算 | dz | 二 二 0)， 


azydz Fa 
za82 设 AGz) 在 [0,1] 上 连续 且 单 调 减少 , 且 Fz) > 0， CR 了 


| =7reodz | re 
人 旨 微 分 方程 )* 


(全 有 答案 见解 葵 册 50 页 ) 
2 和 设 交 (z) ,ys(z) 为 二 阶 齐 次 线性 微分 方程 % + az)y' 十 bCz)y 一 0 的 两 个 解 , 则 
Ciy(z) 十 Ciys(z ) 为 该 方程 通 解 的 充分 必要 条 件 是 ( 。 )， 


(A)y ys 十 yi3 不 恒 为 0 (CB)y ys 十 yy = 反 0 
(C)y ys 一 yiy“ 不 恒 为 0 (D)y yy 一 yy =0 

; 锣 好 二 阶 常 系数 非 齐 次 线性 微分 方程 光一 2y' 一 3y 一 (2z 十 1)er* 的 特 解 形 式 为 (  )， 
(A)(az 十 be (B)zzer (C)z?(az 十 be (D)z(az 十 0)er 


; 败 只 微分 方程 多 十 y 一 2 一 z2 十 1 十 zez 的 特 解 形式 为 ( 和 
(A)yo 王 az 十 o 十 c 十 (CAz 十 B)er 
(B)yo 一 zaz? 十 bz 十 c) 十 (4Az 十 B)er 
(C)yo 一 工 (ar 十 bz 十 c) 十 z(Az 十 B)er 
(D)yo 一 az 十 bz 十 c 十 z(Az 十 B)er 
疯 史 w =2 十 (3 一 2z)e- 为 某 三 阶 常 系数 齐 次 线性 微分 方程 的 特 解 , 则 该 方程 为 ( 让 


CA) 一 区 六 下 光 二 站 《Baw% 二 到 /于 友 < 
(C) 光 一 2 光 十 y 一 0 (D) 光 十 2 光 十 y 一 0 
装 汉 设 y(z) 是 微分 方程 办 十 (zz 1)y 十 工 ?y 一 时 满足 初始 条 件 >(0) 一 0,y“(0) =1 的 解 ， 
两 ji 2 一 首 区 
一 0 工 


096 有 任何 网 盘 群 类 资料 需求 都 可 添加 学 长 微 信 Learn52013 ” 祝 您 考研 上 岸 


更 多 考研 考证 类 日 更 网 盘 群 俊 记 类 资料 请 关注 微 信 公众 号 【 乘 龙 考 研 】 或 者 添加 学 长 微 信 0 


《 泊 ) 等 于 工 (B) 等 于 2 《GD 等 于 0 (D) 不 存在 
舌 汉 设 piCz),ps(z),yps(z) 为 二 阶 非 齐 次 线性 方程 十 aiCz)3 十 as(z)2 一 /7) 的 三 个 
线性 无 关 解 , 则 该 方程 的 通 解 为 有 
(A)Ci[pi(z) 十 pa(z)] 十 Crps() 
《BJC Ca CZ 一 23 和 十 Cops(2) 
(C)Ci[p(z) 十 ps(z) 让 十 Cz[p(Cz) 一 pa(z)] 
(D)CipiGz) 十 Caps(Z) 十 Caps(z) ,其 中 Ci 十 Cs 十 Cs 一 1 


填空 是 


答案 见解 答 册 251 页 


凋 罗 设 >=y(z ) 满足 Ay 一 =Az 十 o(Az ), 且 有 >y(1)=1， 则 | y(Zz)dz 一 
2z 一 并 
,及 吧 微分 方程 光一 ze 十 二 一 0 的 通 解 为 人 


GE 


:大 汉 微分 方程 yy 一 光 =z 的 满足 初始 条 件 y(0) 一 的 特 解 为 


居 久 设 连续 函数 /Cz)(z >>0) 消 足 ;/(z) 一 三 中 8(z 一 Vi 十 只 )dudo 一 e 时 十 e 2 , 则 
站 


(zz) 一 

疗 凡 以》 =Cie 十 后 (Chcos 工 十 Cssin 并 为 通 解 的 三 阶 常 系数 齐 次 线性 微分 方程 
为 

,全 2 设 yz ) 为 微分 方程 多 一 4y' 十 4y =0 满足 初始 条 件 >(0) = 1,y (0) 一 2 的 特 解 , 则 
| cdz= 


;名 和 2 微 分 方程 光一 2y =2z 十 cosz 的 通 解 为 


; 亲 认 设 连续 函数 /(z ) 满足 Jo 一 下 Aceod =xz, 且 FI) =1, 则 jz) 一 
匡 汉 微分 方程 yy 一 2(> 六 一 0 的 通 解 为 


题 ,四 答案 见解 答 册 253 页 
凋 思 设 /Cz ) 是 连续 函数 . 
“十 《zZ35 
CD 求 初 值 问题 | 人 /7 的 解 ,其 中 心 >> 0 
(2) 车 | ftz) | 二 4, 证明: 当 z 之 0 时 ,有 |y(z) | 委 生 (er 一 1)， 
语 


; 屋 汉 设 有 微分 方程 y 一 2y 一 p(z) ,其 中 p(z) 一 SR 求 在 (一 c ,十 cc=) 内 连续 的 函数 
0， 工 


y(z) ,使 其 在 (一 ce,1) 及 (1, + co) 内 都 满足 所 给 的 方程 , 且 满 足 条 件 >(0) 一 0. 
Gy >， dy 1 
将 认 求 微分 方程 一 二 二 3 
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考 研 数学 接力 题 典 抽 800. 数学 二 日 


疯 吕 利用 变换 工 =arctan : 将 方程 cos'z 相 Hcos2z (2 一 sin 2z) 和 十 y 一 tanz 化 为 y 关于 
芝 
4 的 方程 ,并 求 原 方程 的 通 解 . 
科 只 设 /Cz ) 为 偶 函 数 , 且 满足 六 (xz ) 人 太志 引 7 由 三 一 8 短 十 2 求 ,ja 


6 如 设 二 阶 常 系数 线性 微分 方程 光 十 wy 十 by =cer 有 特 解 y=e 十 (1 十 z)er ,确定 常数 w， 
0,c，, 并 求 该 方程 的 通 解 ， 
ax 93u 


和? 设 " 一 A(CVE5Ty ) 且 二 阶 连 续 可 导 ,又 im 妇 宇 ) 2 且 3 二 十 5 发 一 0, 求 A(z)， 
人 3 


: 生 设 函数 /(z) 在 [0, 十 co) 上 可 导 ,j0) =1, 且 记 (z) 十 Fz) 二 rou=o 
(1) 求 CCz); 
(2) 证 明 : 当 z0 时 ,e 入 jz) 委 1 

装 吧 设 =y(z) 二 阶 可 导 , 且 多 和 关 0,z 一 zy) 是 y=y(Cz) 的 反 本 数 ， 


CD 将 z 一 (3) 所 满 足 的 微分 方程 9 二 十 (y 十 sin z)[( 径 】 一 0 变换 为 。 一 y(z) 所 请 
足 的 微分 方程 ; 


(2) 求 变换 后 的 微分 方程 满足 初始 条 件 > 0) 一 0,3'(0) 一 了 的 解 


1 
ED 有 用语 肌 六 下 (0,y 十 疡 ) |] 于 
好 网 设 琴 数 7(z ,>) 可 微 , 坟 一 AGzo) sz(0 王 ) 1 且 im | CO | ef >， 
求 F(zvy)， 


: 付 8 设 函数 /Cz )(z 0) 可 微 , 且 Jz) > 0. 将 向 线 y= Joz)z=lz=aa 二 1D) 及 2z 轴 
所 围 成 的 平面 图 形 绕 zx 轴 旋 转 一 周 得 旋转 体 体积 为 了 [es7(a) 一 天 休 阅 ,和 用 = 到， 
求 :(1)AGz);， (2)7z) 的 极 值 . 

:2 设 函 数 F(z ) 满足 zz) 一 2F(z) 一 一 z , 且 由 曲线 y=z),z=1 及 工 轴 (z 三 0) 所 
围 成 的 平面 图 形 为 也 . 若 绕 z 轴 旋 转 一 周 所 得 旋转 体 体积 最 小 , 求 : 
(1) 曲线 y 一 F(z); 
《2) 曲线 在 原点 处 的 切线 与 曲线 及 直线 zx 一 1 所 围 成 的 平面 图 形 的 面积 . 

2432 一 条 曲线 经 过 点 (2,0) , 且 在 切 点 与 y 轴 之 间 的 切线 长 为 2, 求 该 曲线 方程 ， 

2 和 2 设 曲线 志 与 志 ， 皆 过 点 (1,1) ,曲线 工 , 在 点 (z ,y) 处 纵 坐标 与 横 坐 标 之 商 的 变化 率 为 2， 
曲线 志 * 在 点 (z ,y) 处 纵 坐 标 与 横 坐 标 之 积 的 变化 率 为 2, 求 两 曲线 所 围 成 区 域 的 面积 , 


;用 变量 代 换 一 sin ! 将 方程 (1 一 z0) 9 过 一 = 王 一 4y 一 0 化 为 ， 关 于 1 的 方程 ,并 求生 
分 方程 的 通 解 . 
;用 量 代 换 一 In 将 方程 9 一 笠 二 cy 一 0 化 为 ， 关 于 4 的 方程 ,并 求 原 方程 的 通 解 . 
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七 大 微分 方程 六 二 


, 仿 2 设 非 负 画 数 A(z ) 当 z 达 0 时 连续 可 微 , 且 J 丰 0)=1. 由 > 一 Fz), 轴 ,y 轴 及 过 点 (z,0) 
且 垂 直 于 zx 轴 的 直线 围 成 的 图 形 的 面积 与 y?=/(z ) 在 [0,z] 上 弧 的 长 度 相等 , 求 J(Cz)， 
; 国 2 设 函数 F(z ) 二 阶 连 续 可 导 ,A(0) =1 且 及 (z) 二 3 Prcod 十 2z| Joz)d 二 er 一 


0, 求 f(z )， 
, 癸 ? 位 于 上 半 平 面 的 上 凹 曲线 y = y(z ) 过 点 (0,2) ,在 该 点 处 的 切线 水 平 ,曲线 上 任 一 点 


(zy) 处 的 曲率 与 V 及 1 十》 之 积 成 反比 ,比例 系数 为 人 = 也 当 y 一 y(z)， 


; 国 ? 设 ，=y(z) 是 一 向 上 凸 的 连续 曲线 ,其 上 任意 一 点 (z,y) 处 的 曲率 为 让 


二 ,又 此 曲 
线 上 的 点 (0,1) 处 的 切线 方程 为 y = 工 十 1, 求 该 曲线 方程 ,并 求 函 数 y(z ) 的 极 值 . 
; 国 2 某 湖 泊 水 量 为 V, 每 年 排 和 人 湖泊 中 内 含 污染 物 A 的 污水 量 为 ,流入 湖泊 内 不 含 A 的 水 


量 为 半 ,流出 湖 的 水 量 为 设 1999 年 底 湖 中 A 的 含量 为 5m ,超过 国家 规定 指标 . 为 了 


治理 污染 ,从 2000 年 初 开始 ,限定 排 人 湖 中 含 人 污水 的 浓度 不 超过 问 至 多 经 过 多 少 


年 , 湖 中 污染 物 A 的 含量 降 到 mw 以 内 ( 设 湖 中 A 的 浓度 是 均匀 的 )? 

; 苹 ? 飞机 以 匀速 v 沿 y 轴 正 向 飞行 , 当 飞机 行 至 O 时 被 发 现 ,随即 从 z 轴 上 点 (zu,0) 处 发 身 
一 枚 导弹 向 飞机 飞 去 (zw > 0) , 若 导弹 方向 始终 指向 飞机 , 且 速 度 大 小 为 2v. 
(1) 求 导 弹 运 行 的 轨迹 满足 的 微分 方程 及 初始 条 件 ; 
(2) 导弹 运行 方程 , 

:382 细菌 的 增长 率 与 总 数 成 正比 . 如 果 培 养 的 细菌 总 数 在 24 h 内 由 100 增长 到 400, 求 前 12 h 
后 的 细菌 总 数 ， 

;名 ? 在 :一 0 时 ,两 只 桶 内 各 装 10 L 的 盐水 , 盐 的 浓度 为 15 g/L, 用 管子 以 2 LVmin 的 速度 将 
净 水 输入 到 第 一 只 桶 内 ,搅拌 均匀 后 的 混合 液 又 由 管子 以 2 LV/min 的 速度 被 输送 到 第 二 
只 桶 内 ,再 将 混合 液 搅拌 均匀 ,然后 用 1 LV/min 的 速度 输出 , 求 在 任意 时 刻 : > 0, 从 第 二 
只 桶 内 流出 的 水 中 含 盐 所 满足 的 微分 方程 ， 

, 国 2 某 人 的 食量 是 2 500 卡 /天 (1 卡 一 4.186 8 焦 ), 其 中 1 200 卡 /天 用 于 基本 的 新 陈 代谢 ， 
在 健身 运动 中 ,他 所 消耗 的 为 16 卡 / 千 克 / 天 乘 以 他 的 体重 , 假设 以 脂肪 形式 储存 的 热量 
百分之百 有 效 ,而 一 千克 脂肪 含 热量 10 000 卡 , 求 该 人 体重 怎样 随时 间 变 化 . 

,多 9 一 条 均匀 链条 挂 在 一 个 无 摩 氛 的 钉子 上 ,链条 长 18 上 ,运动 开始 时 链条 一 边 下 垂 8 凸 , 另 
一 边 下 垂 10 mm, 问 整个 链条 滑 过 钉子 需要 多 长 时 间 ? 

; 鲍 2 质 量 为 1 g 的 质点 受 外 力作 用 作 直线 运动 ,外 力 和 时 间 成 正比 ,和 质点 的 运动 速度 成 反 
比 ,在 上 = 10s 时 ,速度 等 于 50 cmy/s. 外 力 为 39.2 g. cm/s: , 问 运动 开始 1 min 后 的 速 
度 是 多 少 ? 
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二 :考研 数学 接 为 题 典 1800. 数学 二 自 

2282 早晨 开始 下 雪 整 天 不 停 , 中 午 一 辆 扫 雪 车 开始 扫 雪 ,每 小 时 扫 雪 体积 为 常数 ,到 下 午 2 点 
扫 雪 2 km, 到 下 午 4 点 又 扫 雪 1 km, 问 降雪 是 什么 时 候 开始 的 ? 

2292 设 A 从 原点 出 发 ,以 固定 速度 we 沿 y 轴 正 向 行驶 ,B 从 (zu,0) 出 发 (zs 一 0) ,以 始终 指 
向 点 A 的 固定 速度 w 朝 A 追 去 , 求 也 的 轨迹 方程 . 

2302 飞机 在 机 场 开 始 滑行 着 陆 ,在 着 陆 时 刻 已 失去 垂直 速度 ,水 平 速度 为 wu (my/s) ,飞机 与 地 
面 的 摩 探 系数 为 wp, 且 飞 机 运动 时 所 受 空 气 的 阻力 与 速度 的 平方 成 正比 ,在 水 平方 向 的 比 
例 系 数 为 &, (kg .sy/m2) ,在 垂直 方向 的 比例 系数 为 &, (kg .sy]m2). 设 飞机 的 质量 为 
mm (kg) , 求 飞 机 从 着 陆 到 停止 所 需要 的 时 间 ， 
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人 第 二 部 分 ， 线 性 代数 


人 加 行列 式 ) 池 


《天 细 史 答案 见解 答 册 261 页 ) 
装 汉 设 4,B 为 两 个 阶 和 矩阵 ,下 列 结论 正确 的 是 ( 。 )， 
(A) 14 十 中 |=l4 | 二 3B1| (B) 若 14B |=0, 则 4=O 或 也 =O 
(C) 14 一 下 |=|4 | 一 | 了 | (D) |4B |=|411BI1 
;2 设 ci ,ac: ,有 ,有 都 是 四 维 列 向 量 , 且 | 4 |=| class 有 | 一 mi 
| 了 B |=| ciyas,p:as | 一 0, 则 |cscsyci 有 十 1 | 为 志 
(A)zz 十 刀 (B)7az 一 刀 CO 十 允 《六 一统 


售 要 玖 鸣 答 案 见 解答 册 261 页 ) 


1 可 放生 瑟 
2 

二 吧 设 D=|3 2 4 5 2?|, 则 4 十 Azs 十 As 一 
3 
水 小江 台 汉 


; 驱 妈 设 4,B 都 是 三 阶 矩 阵 ,4 相似 于 忆 , 且 | 瑟 A|=| 瑟 一 24 | 一 | 卫 一 34 | 一 0, 则 | B 十 2 | 


;大 只 设 4 为 三 阶 正 交 阵 , 且 14 | 二 0, 1 了 3 一 4 | 一 一 全 则 | 王 4B 7 | 一 
疙 只 设 4 为 ” 阶 和 矩 阵 , 且 14 = 和 关 0, 则 | (4) | 


(根本 国 遇 从 案 克 保 答 册 262 页 ) 
) 国 只 设 4 是 正 交 和 矩阵 , 且 14 | 去 0. 证 明 : | 互 十 人 | 痉 灰 
惫 妈 设 4 = (ay ),x 是 非 零 矩 阵 , 且 14 1 中 每 个 元 素 ec， 与 其 代数 余子 式 A， 相等 .证 明 ， 
14 | 天 0， 
包 已 
了 了 、- Q 10 
扣 计算 D" 一 要 了 
QQ 
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+ 考 放 二 向 让 | 


0 因数 党 = 一、 @ 

1 十 ai 1 加 1 

1 1 十 ay 1 
.他 训 计算 | 由 | 

1 1 十 a， 

0 1 0 0 

0 闽 多 0 
全 2 设 D=|: :1 |, 求 Au 十 A 十 …… 十 Auw， 


0 0 0 … 7 一 1 
刀 0 0 徊 0 


和 训 设 4,B 为 三 阶 和 矩阵 , 且 4 一 Bi = 一 ls =2 为 4 的 两 个 特征 值 ,| B |= 2， 


二 本 辣 而 
O (2B) 

人 全 和 符 案 风 解答 册 263 页 ) 
和 @ 吧 设 4 是 关 X7 阶 和 矩阵, 了 是 头 又 有 阶 和 矩阵 , 则 ( 

(A) 当 妆 二 浆 时 , 必 有 | 4B | 尖 0 (B) 当 mm 之 交 时 , 必 有 14B |=0 

(C) 当 交 二 冯 时 , 必 有 14B | 天 0 (D) 当 交 之 冯 时 , 必 有 14B |=0 
和 2 设 4,B,4 十 B,4 十 B- 名 为 可 道 矩 阵 , 则 (4 十 B-0)- 等 于 (  )， 

(A)4 十 思 (B)4 一 十 吾 一 

(C)4(4 十 B) 一 了 B (D)(A4A 十 了 B) 
;外 吕 设 4,B 都 是 2 阶 可逆 矩 阵 , 则 ( 入 

(A)(4 十 B) =4 "十 B， (B)(C4AB) 一 B 4 

(C)(4 一 了 B) 一 4 一 有 (D)(4 十 B) ”一 定 可 逆 
装 只 设 4 为 ” 阶 和 矩阵 ,为 常数 , 则 (kA) ”等 于 ( ) 

(A)A4 (B)R2"4 《E 肖 于 到 全 能 本 发 
; 固 只 设 4 为 ， 阶 矩阵 ,4: 一 4, 则 下 列 成 立 的 是 ( 和 

(A)4 =O (B)4 一 羽 

(C) 若 4 不 可 逆 , 则 4 =O (CD) 若 4 可 道 , 则 4 一 已 


6 和 设 4 为 妈 义 元 阶 矩 阵 , 且 (4A) 一 六 一 罗 则 ( 罗 。 
(CA)4 的 任意 关 个 列 向 量 都 线性 无 关 
(CB)4 的 任意 冯 阶 子 式 都 不 等 于 零 
〈C) 非 齐 次 线性 方程 组 AX =) 一 定 有 无 穷 多 个 解 
(D) 和 矩阵 4 通过 初等 行 变换 一 定 可 以 化 为 (E，: O) 


0 1 0 0 0 1 4 Qi 41 Q353 Q2 Q3l 
设 P=|1 0 0|,P:=|0 1 0|,4=|c， ay o| , 若 P74P? 一 |ai。 av 凤 |， 
风 人 间 刘 Q3l Q32 Q33 Q33  Qa Qal 
则 浆 ,2 可 取 ( 入 
人 2 有 任何 网 盘 群 类 资料 需求 都 可 添加 学 长 微 信 Learn52013 ” 祝 您 考研 上 岸 
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(A)m 三 3 光一 2 


(B)ma 一 3 一 5 


0 
0 
1 
0 


| 
RE 


(C)mm 一 2 一 3 (D)m2 一 2 一 2 
al Qi as 44 al as Qi al 
:7 设 4 一 到 二 pp pb pi ,P， 
Cl1 C2 Ca3 放生 E9% Ca3 C2 C1 
E 网 
站 水 向 鸭 
0 0 1 0 四 
尼 5 一 0 1000 , 则 吾 为 ( 国 
和 从 工 
(A)4 一 PP， (B)Pi4-P， 
《EC 汪 5 《DR 
4 交 光 
tr- 4 中 为 三 阶 非 零 矩 阵 , 且 PO =O, 则 (  ). 
3 8 3 


(A) 当 : 一 6 时 ,r(O)=1 
(C) 当 上 夭 6 时 ,r(O) =1 


外 答案 见解 答 册 264 页 


, 园 2 设 4,B 都 是 三 阶 矩 阵 ,4 = 


1 2 0 


i 省 


1 
;大 只 设 矩 阵 4,B WA aa -zaa -saA| 一 2 
1 


20 


0 0 13/al aa asiyl0 1 0 
人 | 1 0 0 [ 0 二 
0 闪 的 
1 
国 ? 设 4=|2 4 6 
3 1 9 
1 1 一 1 
人 Ra- a 一 1 
4 2 4a 
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(B) 当 :=6 时 ,r(O) 书 岗 
(D) 当 上 夭 6 时 ,r(O) 


知 只 设 4 = 已 一 cao7, 其 中 心 为 ” 维 非 零 列 向 量 . 证 明 ， 
(1)42: 一 4 的 充分 必要 条 件 是 c 为 单位 向 量 ， 


(2) 当 wx 是 单位 向 量 时 A 为 不 可 逆 和 矩阵， 


,的 设 4 为 ， 阶 非 奇异 矩阵 ,x 是 维 列 向 量 忆 为 常数 ,P 一 人 _ 
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全 全 从 号: djky6 
( 硕 估 考研 杭 您 上 岩 ) 


2 am ya-Ana+at 骨 


, 则 也 一 


,有 为 三 阶 和 矩阵 ,r(B  )=1 且 4B 王 0, 则 :一 


, 且 径 0 为 三 阶 和 矩阵 , 且 B4 =O, 则 7(B) 一 


五 O ) o=- 信 “】 
必定 | 淹 中 个 且 1 
祝 您 考研 上 岸 103) 
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才 计 有 才 请 1800 数 半 二 自 


(1) 计算 PO， 
(2) 证 明 PO@ 可 逆 的 充分 必要 条 件 是 wxT4A-a 尖 凡 . 


1 8 一 3 一 2 ii 号 0 

页 了 有 一 名 0 1 2 0 
辣 汉 设 和 矩阵 4 满足 (2 有 一 C-B)4T 一 C, 且 也 一 ,C 一 
全 设 算 阵 4 满足 0 0 1 2 评 站 工 受 

区 道家 列 0D0 


求 矩 阵 4. 
4 史 设 w ,8 是 ， 维 非 零 列 向 量 ,4 =w1 十 ju7. 证 明 :r(4) 去 2. 
5 吕 设 wx 是 7 维 单位 列 向 量 ,4 = 五 一 wa 证明 :rr(4A) 一 作 
77(4A) 一 7 ， 
6 凡 设 4 为 阶 矩阵 ,证 明 :r(4 7 ) 一 41r(4) 一 一 1， 其 中 站 三 2. 
下 
浊 隐 设 4 为 阶 矩 阵 , 证 明 :r(4) =1 的 充分 必要 条 件 是 存在 ， 维 非 零 列 向 量 xc ,有 ,使 
得 4 一 xp7. 
;只 设 4 为 2 阶 矩 阵 且 r(4) = 一 1. 证 明 ; 存 在 常数 上 ,使 得 (4 一 AAA 
寻 铝 设 4 是 zz 3) 阶 和 矩阵 ,证 明 :(4 7 ) 一 | 4 | 
酒 2 设 4,B 分 别 为 大 关于 及 站 Xy 阶 矩 阵 , 且 4B 一 0. 证 明 :r(4A) 十 r(B) 去 


+ 全 向 量 )* 


(上 择 题 由 答案 见解 答 册 267 页 ) 
油 加 若 向 量 组 gw ,ws ,ai,&i 线性 相关 , 且 向 量 w, 不 可 由 向 量 组 el ,as ,a, 线性 表示 , 则 下 列 
结论 正确 的 是 ( 六 
(A)aiyas,as 线性 无 关 (B)c ,as ,ai 线性 相关 
(CC)xlyxy,x4 线性 无 关 (D)ai ,as,w, 线性 相关 
和 时 光 设 算 阵 4 一 (eicsyxsy&i) 经 初等 行 变换 变 为 矩阵 巨 一 (1 ,有 ,有 有) ,上 且 wisesyas 绢 
性 无 关 ,wi ,asycsyci 线性 相关 , 则 ( 较 
(CA)p, 不 能 由 记 ,8, ,8; 线性 表示 
(B)5， 能 由 记 ,8, ,1 线性 表示 ,但 表示 法 不 唯一 
〈C)5， 能 由 记 ,8 ,8 线性 表示 , 且 表 示 法 唯一 
5D)8， 能 否 由 1 ,8 ,有 线性 表示 不 能 确定 
尘 名 设 4 一 (ci ,wwn) ,其 中 olyas an 是 维 列 向 量 . 若 对 于 任意 不 全 为 零 的 常数 
Also 尼 有 Ai 十 says 十 …… 十 Ag 天 0, 则 ( 起 
(A)ma 之 宛 
(也 )7 一 刀 


(C) 存在 六 阶 可 道 阵 已 ,使 得 4 忆 一 (o 】 
(D) 若 4B=0O, 则 了 =O 
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可 局 昨 二 


Learn52013 四 
三 加 最 b. 直 


测 如 下 列 命题 正确 的 是 ( 让 
(A) 若 向 量 w ,ws,…,a，, 线性 无 关 ,4 为 阶 非 零 矩阵 , 则 Ac ,4ax:，…,4Aax, 线性 无 关 
(B) 若 向 量 wi ,ay ,ax， 线性 相关 , 则 cas ,wa, 中 任 一 向 量 都 可 由 其 余 向 量 线性 表 
不 
(C) 若 向 量 was，…， 线性 无 关 , 则 xi 十 ciyas 十 gs，…a 十 0i 一 定 线性 无 关 
(D) 设 ci ,cy,…,x, 是 浆 个 7 维 向 量 且 线性 无 关 ,4 为 交 阶 非 零 矩阵 , 且 4Aa ,Au ，…， 
4a, 线性 无 关 , 则 4 一 定 可 逆 
;大 只 向 量 组 gl ,ws,， ,ww 线性 无 关 的 充分 必要 条 件 是 ( 二 
(A)olyaz ,an 中 任意 两 个 向 量 不 成 比例 
(B)wi ,as,…':aw 是 两 两 正 交 的 非 零 向 量 组 
(C) 设 4=(oiyos， Cn)， 方 程 组 4X 王 0 只 有 零 解 
(CD)ai ,as an 中 向 量 的 个 数 小 于 向 量 的 维 数 
6 吕 设 4 是 六 X 交 矩阵 , 且 产 过 7 下 列 命题 正确 的 是 ( 》， 
(A)A4 的 行 向 量 组 一 定 线性 无 关 
(B) 非 章 次 线性 方程 组 4AX = 一 定 有 无 穷 多 组 解 
(C)A4A7IA 一 定 可 首 
(D)474 可 道 的 充分 必要 条 件 是 (4A ) 一 )? 
吧 妈 设 4,B 是 满足 4AB =O 的 任意 两 个 非 零 阵 , 则 必 有 六 
(CA)4 的 列 向 量 组 线性 相关 ,B 的 行 向 量 组 线性 相关 
(B)4 的 列 向 量 组 线性 相关 ,有 的 列 向 量 组 线性 相关 
(C)4 的 行 向 量 组 线性 相关 ,B 的 行 向 量 组 线性 相关 
(D)A4 的 行 向 量 组 线性 相关 ,有 8 的 列 向 量 组 线性 相关 
办 设 wi as ,yw 与 帮 ,及 ,及 ,为 两 个 半 维 向 量 组 ,县 (eics van) 一 (有 有 
有 ,) 王 ”, 则 ( 访 
(CA) 两 个 向 量 组 等 价 
(B)r(olyos on 8) 一 
(C) 若 向 量 组 gil ,as ,xn 可 由 向 量 组 用 ,8 有, 线性 表示 , 则 两 向 量 组 等 价 
(D) 两 向 量 组 构成 的 矩阵 等 价 


( 售 罕 是 吕 答 案 见 解答 册 268 页 ) 
1 加 2 
1 2| 0 3 加 W 
六 汉 设 o， ?| ,ez 一 | aa 3 | xi 一 |3 , 则 xiasycayai 的 一 个 极 大 线性 无 关 组 为 
2 5 一 吕 5 
,其 余 的 向 量 用 极 大 线性 无 关 组 表示 为 
( 仿 营 玫 员 答案 见解 答 册 268 页 ) 


油 贸 设 向 量 组 (TI )aias,assCT)oixsycs: si 开 )a， ,asyaiyai, 若 向 量 组 ( 工 ) 与 向 量 组 
CI) 的 秩 为 3, 而 向 量 组 ( 焉 ) 的 秩 为 4. 证 明 : 向 量 组 gl ,as ,cs,cs 一 ci 的 秩 为 4. 
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二 :考研 数学 接力 题 典 :1800 .数学 一 自 
2222 设 wo，…yoy 为 中 个 站 维 线性 无 关 的 向 量 ,4 是 半 阶 矩阵 .证 明 :4c ,4Aas，…4a， 线 
性 无 关 的 充分 必要 条 件 是 A 可 逆 . 
汶 史 设 was，…x， 为 于 个 守 维 列 向 量 , 证 明 :c ,xs，…a， 线性 无 关 的 充分 必要 条 件 是 


T T 
OIC OIC … ClG， 
T 


az oa oa， 
。 | 天 0. 

aol oo oa， 

422 设 was 为 4X=0 的 一 个 基础 解 系 ,8 不 是 4X =0 的 解 ,证 明 :8 ,8 十 cp 十 cy， 
…, 有 十 c, 线性 无 关 . 

82 设 gg，…X， 为 个 关 维 向 量 ,证 明 :ai ,os，…,a， 线性 无 关 的 充分 必要 条 件 是 任 一 ) 
维 向 量 总 可 由 xc ,cs*,，…,a, 线性 表示 . 

6? 设 4 为? 阶 矩 阵 , 若 4 和 ea 天 0, 而 4'e 一 0. 证 明 ;向 量 组 w ,Ac ,… ,4 和 ic 线性 无 关 . 

22 设 caxs,1 ,有 为 三 维 列 向 量 组 , 且 gao， 与 让 ,1， 都 线性 无 关 . 
(1) 证 明 : 至 少 存在 一 个 非 零 向 量 可 同时 由 xc。 和 房 ,有 线性 表示 ， 


1 ] 2 1 
| 02 一 中 ,及 一 | | ,有 一 [ | , 求 出 可 由 两 组 向 量 同 时 线性 表示 
3 


(2) 设 xi 一 
0 1 1 
的 向 量 , 
可 人 四 ) 线性 方程 组 ) 人 仿 
(全 择 是 中 答案 见解 答 册 270 页 ) 
四 久 设 4 是 冯 Xs 阶 矩阵 ,了 为 *X 阶 矩阵 , 则 方程 组 BX=0 与 4BX 一 0 同 解 的 充分 条 件 是 
《 
(A)r(4) 一 8 (B)7r(4) 一 
(C)r( 了 8) 一 $ (CD)7( 也 ) 一 7 


2 如 设 关 阶 和 矩阵 4 的 伴随 矩阵 4” 尖 O, 且 非 齐 次 线性 方程 组 4X = 一 忆 有 两 个 不 同 解 9 ,7 , 则 
下 列 命题 正确 的 是 ( 人， 
(CA)4X 一 六 的 通 解 为 Am 十 A291; 
(CB)7 十 7z 为 4X 一 的 解 
〈C) 方程 组 4X =0 的 通 解 为 上 CT 一 0) 
(D)4X 一 的 通 解 为 ATi 十 Asz7， 十 于 cm 十 92) 
3 如 设 有 方程 组 4AX =0 与 BX 一 0, 其 中 4,B 都 是 关 7 阶 矩 阵 , 下 列 四 个 命题 ， 
(1) 若 4X=0 的 解 都 是 BX =0 的 解 , 则 (4) 三 rr(B) 
(2) 若 (4) 三 r(GB), 则 4X 王 0 的 解 都 是 BX 一 0 的 解 
(3) 若 4X 一 0 与 BX 一 0 同 解 , 则 (4) 一 r(B) 
(4) 若 7r(4)=r(B), 则 4X=0 与 BX 一 0 同 解 


106 有 任何 网 盘 群 类 资料 需求 都 可 添加 学 长 微 信 Learn52013 祝 您 考研 上 岸 


更 多 考研 考证 类 日 更 网 盘 群 & 比 记 类 资料 请 关注 微 信 公 众 号 【 乘 龙 考研 】 或 者 添加 Learn52013 


学 长 微 信 


以 上 命题 正确 的 是 ( 入 

(ADC1L) 2) (B)(1)(3) 

〈《C)(2)(4) (D)(3)(4) 
尘 加 设 4 是 六 又 交 阶 矩阵 ,B 是 六 六 六 阶 和 矩阵, 则 ( 六 

(A) 当 关 之 导 时 ,线性 齐 次 方程 组 4BX 王 0 有 非 零 解 

(B) 当 z 之 交 时 ,线性 齐 次 方程 组 4ABX 王 0 只 有 零 解 

(C) 当 之 和 2 时 ,线性 齐 次 方程 组 ABX 王 0 有 非 零 解 

(D) 当 ? 之 2 时 ,线性 齐 次 方程 组 4ABX 一 0 只 有 零 解 

内 设 4 为 凡 X7 阶 矩阵 , 则 方程 组 AX = 有 了 唯一 解 的 充分 必要 条 件 是 ( 

(A)7r(4A) 王 罗 

(B)7(A) 一 宛 

(C)4 为 可 逆 和 矩阵 

(D)r~(4) 一 妹 且 必 可 由 4 的 列 向 量 组 线性 表示 


ji 也 1 
:和 9 设 4= | 本 , 且 存在 三 阶 非 零 矩 阵 B, 使 得 4B = 0, 则 a = 
人 
1 4 一 2 
应 到 
1 一 泡 3 
; 茵 只 设 为 非 零 向 量 ,4 一 |2 4 医 为 方程 组 4AX =0 的 解 , 则 “一 ,方程 
5 


组 的 通 解 为 
四 答案 见解 答 册 271 页 


油 电 设 向 量 组 c ,xc …,x,， 为 妈 维 线性 无 关 的 列 向 量 组 , 且 与 非 零 向 量 放 ,1 正 交 . 证 明 ， 
有 ,8; 线性 相关 . 


221 十 82s 十 六 十 DO0， 


6 二 


站 一 其 中 天 0 光 二 2. 讨 论 c, 取 何 值 时 , 方 


pz 十 pz 十 心 十 az 一 0， 
程 组 只 有 零 解 \ 有 无 穷 多 个 解 ? 在 有 无 穷 多 个 解 时 求 出 其 通 解 . 


六 
国史 设 4 为 三 阶 和 矩阵 ,4 的 第 一 行 元 素 为 w ,bc 且 不 全 为 零 , 又 了 一 |2 4 ij aan-o， 
3 6 


求 方程 组 4AX 一 0 的 通 解 ， 
2 十 24 十 2 十 2 一 0 
和 十 27z3 十 274 一 1 
za 十 (a 一 3)za 一 2z 一 0， 
8 二 2 一 


物 。,% 取 何 值 时 ,方程 组 有 解 ? 
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之 考研 数学 接力 题 典 418002 数学 二 日 


; 国 和 4 ,B 为 阶 和 矩 阵 且 (4) 十 >(B) 一 交 . 证 明 : 方 程 组 4AX 一 0 与 BX 一 0 有 公共 的 非 零 解 . 


es Zi 十 并 一 0， 
:7 设 (IT) 人 于 asas sassei 为 四 元 非 章 次 线性 方程 组 BX 一 5 的 四 个 解 ,其 中 
从 2 


2 一 二 


C1 0X2 十 Ca5 (及 ) 一 2. 


1 2 0 
2 3 4 
3 5 5 
4 8 5 
(1) 求 方程 组 ( 工 ) 的 基础 解 系 ; 

(2) 求 方程 组 (IT)BX 一 0 的 基础 解 系 ; 


(3)( 工 ) 与 (CI) 是 否 有 公共 的 非 零 解 ? 若 有 公共 解 求 出 其 公共 解 . 
0， 

: 仿 22 设 (I) 他 

2 设 ee Z 一 并 3 十 盖 0. 


(1) 求 ( 工 ),(CI) 的 基础 解 系 ; (2) 求 ( 工 ,([) 的 公共 解 . 
CT 十 天 5 填 二 De 一 os， Zi 十 zi 一 1， 
ee 0 问 a ,bo%c 取 何 值 时 ,(I),(I) 
交 十 严 十 二 or 二 2 二 6 部 十 元 二 一 
为 同 解 方程 组 ? 


Z1 十 工 ; 一 4 一 十 一 0 


QHZI 下 Qi2 并 2 QTn oO 


QiZl 十 Qzz 工 5 bs 
1 2; 2 2 区 


:罗汉 人 


1 on， 


一 0， 


Qiyi 十 azys 十 … 十 anzyw 一 0 


Qay1 TQ217y2 
es 二 505 


aly1 十 azyz 十 … 十 anaym 一 0， 


是 同 解 方程 组 , 
Ci 十 23 十 十 0 


0 十 by 十 


(ID 


aizo1 十 aa32 十 十 Ca3yw 一 0 


QH1 全 而 到 05 On 0 
人 在 31 并 1 十 十 区 2 下 0， 昌 Diz Da22 Oo 
.全 7 设 (IT) 1 的 一 个 基础 解 系 为 | | ,| 2 | ,| 2 |， 
L 让 1 十 十 2 一 0 Dian 0z.mn Or 


On2y1 二 0 
bay1 十 十 baanyaw 


| 一 ”的 通 解 并 说 明理 由 。 


0y1i 十 … 十 Day 一 0 
全 网 设 和 4 是 关 X* 阶 矩阵 ,下 是 *X 阶 矩阵 , 且 r(B)= r(4B). 证 明 : 方 程 组 BX = 0 与 
4BX 一 0 是 同 解 方程 组 
222 设 4,B,C,D 都 是 ” 阶 矩 阵 ,r(C4 十 DB) 一 六 


(1) 证 明 ,人 ) = 
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j 五 .矩阵 的 特征 值 和 特征 向 最 汪 二 
(2) 设 后 人 与 有, 分别 为 方程 组 4X 一 0 与 BX 一 0 的 基础 解 系 , 证 明 : 
5 9 线性 无 关 . 

232 设 4 为 阶 矩阵 ,Au 夫 0. 证 明 : 非 章 次 线性 方程 组 4X 一 上” 有 无 穷 多 个 解 的 充分 必要 条 
件 是 4 2 三 0. 

诅 和 证明 :r(4B) 过 mintr(A) rrCB) 

刘 52 证 明 :r(4) 一 (4 4). 

262 设 4 是 六 寻 崩 从 矩阵 , 且 非 齐 次 线性 方程 组 AX = 一刀 满足 (4) =r(4A) 一 ”二 宛 证 明 : 方 
程 组 AX 一 的 线性 无 关 的 解 向 量 的 个 数 最 多 是 盖 一 ~ 十 1 个 . 
azrl 十 Za 一 Za 一 ]， 
订 22 讨 论 Re 一 zs 十 zs 一 0， 的 解 的 情况 ,在 方程 组 有 解 时 求 出 其 解 ,其 中 心 ,为 常数 ， 
251 十 32 十 一 


业 一 aa 4 0 
,和 7? 设 4=|-1 1 0|,B 一 | 一 1 0 -| 站。we 为了 Ax 有 解 ? 有 
让 1 6 1 


解 时 求 出 全 部 解 . 微 售 信 
只 
^. 全) 矩阵 的 特征 值 和 特征 向 量 ), (顶尖 考研 况 您 上 岩 
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: 鲍 ? 设 三 


25i 


阶 和 矩阵 4 的 特征 值 为 一 1,1,2, 其 对 应 的 特征 向 量 为 gl ,aas, 令 卫 一 (3c:， 一 0 


, 则 P 4P 等 于 (  )， 
一 1 0 0 2 0 0 
(A)| 0 1 o 上 E 电 


1 0 0 
(CC)10 2 "| 


9， 六 三 工 


3 0 0 
《丽江 人 ,一 "| 
8 有 一 呈 


闸 罗 设 4,B 为 阶 矩阵 , 且 4,B 的 特征 值 相 同 , 则 人 旧 


CA)4A, 刀 相似 于 同一 个 对 角 和 矩阵 


(CC)r(4A) 一”~( 了 3) 


(B) 存在 正 交 阵 Q ,使 得 2. 40C = 了 
(D) 以 上 都 不 对 


姜 史 设 4 是 ， 阶 矩阵 ,下 列 命题 错误 的 是 ( ). 
(A) 若 4: = 已 , 则 一 1 一 定 是 矩阵 4 的 特征 值 
(B) 若 r(G 了 十 4A) < 二 2, 则 一 1 一 定 是 矩阵 4 的 特征 值 
(C) 若 矩 阵 4 的 各 行 元 素 之 和 为 一 1, 则 一 1 一 定 是 矩阵 4 的 特征 值 
(D) 若 4 是 正 交 矩 阵 , 且 4 的 特征 值 之 积 小 于 零 , 则 一 1 一 定 是 4 的 特征 值 


浊 
疯 扩 与 矩阵 4 一 


0 0 0 


0 2 昌林 和 的 卫队 ). 
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刀 考 研 数学 接力 古典 攻 800 数学 二 


有 2 一 1 0 
(A)|0 2 :| CB7| 和 工 
(于 一 下 罗 

下 划 汐 1 0 

《的 |@ -| (D)|0 1 

0 0 1 0 1 

; 国 8 设 4 为 ， 阶 矩阵 ,下 列 结论 正确 的 是 (  )， 
〈A) 矩阵 4 的 秩 与 矩阵 4 的 非 零 特征 值 的 个 数 术 


(B) 若 4 一 下, 则 矩阵 4 与 矩阵 刀 相似 于 同一 对 
(C) 若 r(4)=- 二 0, 则 4 经 过 有 限 次 初等 行 变 


(CD) 若 矩 阵 4 可 对 角 化 , 则 4 的 秩 与 其 非 零 特 征 
舌 只 设 4,B 为 阶 可 逆 和 矩阵 , 则 (  ). 

(A) 存在 可 逆 和 矩阵 也 ,使 得 P -4P = 

(B) 存在 正 交 和 矩阵 Q ,使 得 074C = 有 

(C)4 ,了 与 同一 个 对 角 和 矩阵 相似 

(D) 存在 可 逆 矩 阵 已 ,O ,使 得 P4AC = 了 


等 
角 阵 


换 可 化 为 轴 癌 


值 的 个 数 相等 


重 入 设 4=|a ao ao,141>0 且 4 的 特征 值 为 一 1, 一 2,2, 则 au 十 ao 十 as 
C31 Q3 Q33 
; 鸭 2 设 三 阶 乱 阵 4 的 特征 值 为 ) 一 一 1,: 一 一 于 ;一 寺 ,其 对 应 的 特征 向 量 为 el,gsvas， 
令 忆 =(20x: ,一 3ci, 一 xs), 则 P-(4- 十 2E)P 一 
匣 吧 设 1, ;是 三 阶 矩 阵 4 的 三 个 不 同 特征 值 ,a va， ,分 别 是 属于 特征 值 1，A。，h， 的 
特征 向 量 , 若 cl,4(x, 十 cs),42(al 十 ay 十 os) 线性 无 关 , 则 ， As,A， 满足 
;和希 凡 若 wi ,asyxs 是 三 维 线性 无 关 的 列 向 量 ,4 是 三 阶 方 阵 , 且 4a, =ai 二 os ,hay =os 十 ai， 
4w: 一 xi 十 ci, 则 14 |= 
彻 品 设 4 为 三 阶 实 对 称 矩 阵 ,w, =(a ,一 a,1)7 是 方程 组 4X 一 0 的 解 ,wa, =( ,1,1 一 a)7 是 
方程 组 (4 十 已 )X 一 0 的 解 , 则 a 一 
赣 二 入， 
3 设 4=|1 一 2 一 3| 有 三 个 线性 无 关 的 特征 向 量 , 则 v 一 
0 0 1 
2 2 0 
三 设 4=|8 2 “| 和, 则 
0 0 6 


010 
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题 四 答案 见解 答 册 280 页 
贸 设 4 为 ” 阶 非 零 矩阵 , 且 4: = 一 4,r(4)=-(0 雪 二 2). 求 | 5 十 4 |. 


0 并 
国 2 设 4=|。 1 和 人 了 攻 朋 放 
1 0 0 
求 :(l)a 及 可 道 阵 己 ,使 得 P "AP 一 A ,其 中 人 为 对 角 阵 ， (2)4，. 
1 -1 1 
晤 史 设 4=| = 4 | 有 三 个 线性 无 关 的 特征 向 量 , 且 一 2 为 4 的 二 重 特征 值 , 求 可 道 
一 3 一 3 5 
和 矩阵 了 ,使 得 P 4P 为 对 角 和 矩阵 . 
1 到 0 2 
和 8 设 4- | 。 ， “， ，| 有 四 个 线性 无 关 的 特征 向 量 , 求 4 的 特征 值 与 特征 向 量 ,并 求 Am 
0 0 | 
下 下 六 1 
莱 认 设 4=|1 “ | -| 1 | .aa 4X 一 有 有 解 但 不 唯一 . 
all 一 2 
(1) 求 ai 


(2) 求 可 逆 和 矩阵 卫 , 使 得 P 4P 为 对 角 阵 ; 
(3) 求 正 交 阵 2 ,使 得 0540C 为 对 角 阵 . 
0 0 

0 
忆 


;大 22 设 和 矩阵 4 一 


最 < 惑 
沿 0 

0 0 刘 
0 0 1 2 

(1) 若 4 有 一 个 特征 值 为 3, 求 w 

(2) 求 可 逆 矩 阵 卫 ,使 得 P74A?P 为 对 角 和 矩阵 . 


为 4 ”对 应 的 特征 向 量 . 


上 1 
:名 和 2 设 矩 阵 4=i3 “ -mae=| 
汪 一 六 专 1 
(1) 求 ae 及 wa 对 应 的 4 ”的 特征 值 ; 
(2) 判断 4 可否 对 角 化 . 
惫 训 设 4 为 三 阶 和 矩阵 ,E ,E。E， 是 三 维 线性 无 关 的 列 向 量 , 且 
451 一 一 6 十 25: 十 25:， 45。 一 25 一 5 一 255， 46s 一 2651 一 25， 一 司 ， 
(1) 求 矩 阵 4 的 全 部 特征 值 ; (2) 求 14 十 2FE |. 
, 舌 吧 设 4 为 三 阶 矩 阵 , 且 有 三 个 互 异 的 正 的 特征 值 , 设 矩 阵 孔 = (4 ) 一 氏 的 特征 值 为 0,5,32， 
求 4 的 特征 值 并 判断 4 是 否 可 对 角 化 . 


芭 业 雹 时 
2 设 4=| 0 2 0 | 的 一 个 特征 值 为 1， 一 2, 其 对 应 的 特征 向 量 为 上 一 中 
一 各 ie 工 一 尼 2 


(1) 求 常 数 a ,pvci 
(2) 判断 4 是 否 可 对 角 化 , 若 可 对 角 化 , 求 可 逆 和 矩阵 已 ,使 得 P 4P 为 对 角 和 矩阵 . 若 不 可 对 
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二 ;考研 数学 接力 题 典 18005 数学 二 自 
角 化 ,说 明理 由 . 
并 多 设 二 维 非 零 向 量 w 不 是 二 阶 方 阵 4 的 特征 向 量 . 
(1) 证 明 xc ,4ea 线性 无 关 ; 
(2) 若 4* aa 一 6c 一 0, 求 4 的 特征 值 , 讨 论 4 可 和 否 对 角 化 ; 
和 22 设 4 是 三 阶 和 矩阵,wiyas,xs 为 三 个 三 维 线性 无 关 的 列 向 量 , 且 满足 
4x 一 Crz 十 5，4as 王 Xi 十 Ci，40w3 一 Ci 十 0:， 
(1) 求 矩 阵 4 的 特征 值 ; 
(2) 判断 矩阵 4 可 和 否 对 角 化 . 
238 设 4,B 为 三 阶 和 矩阵 , 且 4B =A4A 一 B, 若 ,ss 为 4 的 三 个 不 同 的 特征 值 ,证 明 : 
(1)4 了 8 一 BA4; 
(2) 存在 可 逆 矩 阵 已 ,使 得 P 4P,P-BP 同时 为 对 角 和 矩阵 . 
2142 (1) 若 4 可逆 且 4 一 了 ,证明 :4 一 B ; 
(2) 若 4 一下, 证明: 存在 可 逆 和 矩阵 也 ,使 得 AP ~ BP. 


=10 2 
52 设 4=| wo 1a - 有 三 个 线性 无 关 的 特征 向 量 , 求 a 及 4". 
三 和 源 志 


囊 1 二 十 冯 3 
| 十 (& 十 2)zs 十 (ae 十 1)zs 一 & 十 3, 有 无 穷 多 个 解 ， 
二 
1 一 遍 0 
“人 -| 0 | <- 
0 双 
为 矩阵 4 的 分 别 属 于 特征 值 M, 王 1, :一 一 2,A, = 一 1 的 特征 向 量 . 
(1) 求 4; (2) 求 14 "十 3 |. 
浊 玉 设 4 为 三 阶 实 对 称 矩 阵 ,4 的 每 行 元 素 之 和 为 5,4AX=0 有 非 零 解 且 ),=2 是 4 的 特征 值 ， 
对 应 特征 向 量 为 (一 1,0,1)7. 
(1) 求 4 的 其 他 特征 值 与 特征 向 量 ; 
(未 人 
] 0 看 酒 
旭 82 设 4 8 小 -= 0 , 求 <,2 及 正 交 和 矩阵 已 ,使 得 P74P 一 了 3. 
站 ”一 党 忆 0 0 06 
旭 82 设 4,B 为 2 阶 和 矩阵, 且 r(C4) 十 r(B) 王浆 证 明 :4,B 有 公共 的 特征 向 量 ， 
202 设 4 是 ? 阶 算 阵 ,xi ,xs，…c， 是 ? 维 列 向 量 , 且 w, 夫 0, 若 
4xi 一 Cr,4cs 一 0 4 一 CA4Ax， 一 0. 
(1) 证 明 :ai,xas，…:x， 线性 无 关 ， 
(2) 求 4 的 特征 值 与 特征 向 量 . 
1 认 有 任何 网 盘 群 类 资料 需求 都 可 添加 学 长 微 信 Learn52013 ” 祝 您 考研 上 岸 
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2 1 
河 吧 设 4 为 三 阶 方 阵 ,4 的 每 行 元 素 之 和 为 5,AX 一 0 的 通 解 为 &, | 一 中 ， 
3 4 
4 
&p-| , 求 41. 
as: 
aa 0 2 市 次 ”和 冤 
2222 4 1 0 路- [ 2 9 | 坟 ce 及 本 几 全 Pa- 
站 个 0 4 一 1 
1 一 于 一 尼 
国 ? 设 4=| 2 “， 2 间 4 的 入 人 信和 人 有 ,和 了 4 是 否 可 对 角 化 , 若 可 对 
二 六 一 1 员 
化 , 求 出 可 逆 和 矩阵 己 及 对 角 阵 . 
六 @ 三 次 型 )* 
人 合 汪 和 答案 见解 答 册 288 页 ) 
芝 0 0 败 了 站 
靖 汉 设 4=|0 5 一 4|,'B=|1 2 0|, 则 4 与 BC  )， 
0 一 4 5 人 光 痪 
(CA) 合同 且 相似 (B) 相似 但 不 合同 
(C) 合同 但 不 相似 (D) 既 不 相似 又 不 合同 
; 驳 妈 设 4 是 三 阶 实 对 称 矩 阵 , 若 对 任意 的 三 维 列 向 量 X, 有 X 4X 一 0, 则 人 六 . 
(A) 14 |=0 (B) 14| 盖 0 
0 (D) 以 上 都 不 对 
信和 29 责 ) 


潮 吧 1Gzi,rizirzi)=XTAX 的 正 惯性 指数 是 2, 且 4 一 24 王 0, 该 二 次 型 的 规范 形 
为 


(全 莹 病 光 答案 见解 答 册 289 页 ) 

科 只 设 4 为 mX7 阶 实 矩阵 , 且 r(4) = 导 证 明 :474 的 特征 值 全 大 于 零 . 

; 慌 史 设 4 为 ” 阶 正定 矩阵 .证 明 :对 任意 的 可 道 矩阵 也 ,PTAP 为 正定 矩阵 . 

装 池 设 P 为 可 道 矩 阵 ,4 =P7P. 证 明 :4 是 正定 矩阵 . 

; 国 2 设 4,B 为 ， 阶 正定 矩阵 证明 :4 十 了 为 正定 矩阵 . 

; 基 入 三 元 二 次 型 三 一 X 4 经 过 正 交 变 换 化 为 标准 形 上 =i 十 光一 2y;, 且 4 十 2 的 非 零 
1 


特征 值 对 应 的 特征 向 量 为 w， -| , 求 此 二 次 型 . 
4 
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本 1 800. 数学 一 

,上 史 设 二 次 型 了 2z1 十 2z3 十 azi 十 2zizy 十 20ziz3 27szs 经 过 正 交 变换 于 王 COY 化 为 
标准 形 上 一 2 十 23 十 433 求 参数 ,2 及 正 交 和 矩阵 0. 


十 Sm 二 s 二 259 二 0v 3 攻 
梳 吧 设 齐 次 线性 方程 组 42az, + Ca 一 D)zs 十 xz; 一 0, 有 非 零 解 , 且 4 一 Q - 为 正定 
(一 3)7 一 323 十 62 二 0 2 一 2 9 


矩阵, 求 e ,并 求 当 | X |=Vv2 时 X74AX 的 最 大 值 . 
和 只 设 4 为 实 对 称 和 矩阵 , 且 4 的 特征 值 都 大 于 零 . 证 明 ;4 为 正定 矩阵 ， 
;国史 设 4 为 六 阶 正定 矩阵 , 昌 为 六 X 关 阶 实 和 矩阵 证明 :BT74B 正定 的 充分 必要 条 件 是 >(B) 一 交 
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,区 汉 下 列 为 奇 函 数 的 是 ( 。 )， 


zz， |z|>>1， 人 1] 这 | 瘀 1 
ore 二 0 委 z 委 1， one 十 0 和 xz<<1， 
--1, --1<z<0 一 1， 一 1<z<0 
。 宇 交 0， er 工 盖 0， 
(C)g(z)=4 1 (D)Pn(z)=.0， 工 =0， 
| 人 
, 园 设 当 z 0 时 ,e 一 (ez 十 好 十 1) 是 z 的 高 阶 无 穷 小 , 则 ( 。 ) 
(A)a = 也 风 一 1 (Bya =1.6=1 
(Oa = 一 了 =1 (D)a 一 一 1,6 一 1 


:2 设 n 二 Sede 6 = 六 Ga+ord, 当 = 一 0 时 ,是 p 的 (  ). 


(A) 低 阶 无 穷 小 (B) 高 阶 无 穷 小 
(C) 等 价 无 穷 小 (D) 同 阶 但 非 等 价 的 无 穷 小 
[2 当 z 一 0 时 ,rz 一 sinz 是 z: 的 (  ). 
(A) 低 阶 无 穷 小 (B) 高 阶 无 穷 小 
(C) 等 价 无 穷 小 (D) 同 阶 但 非 等 价 的 无 穷 小 
矶 史 设 >=A(z) 由 cos(zy) 十 iny 一 工 一 1 确定 , 则 limn [GE)- 直 =: ). 
(A)2 〈(B)1 本 《ID 一 2 


:和 设 /(z)=vz 二 TzT, 则 /LACz 让 = 
砚 ? 设 。 > 0.6 > 0 部 是 常数 , 则 lim( 呈 卫生 )】 一 


要 2 若 = 一 0 时 ,(1 一 az? 六 一 1 与 zsin z 为 等 价 无 穷 小 , 则 a 一 
@2 当 > 一 0 时 ,3z 一 4sin 工 十 sin zcosz 与 zx" 为 同 阶 无 穷 小 , 则 ”一 


:全 2 若 当 - 一 工 时 < 一 3arccosz ~a(z 一 工 ) , 则 o= 0 一 
7 5 ， 二 和 


: 先 设 = ~ 一 0 时 ,lncos az ~ 一 2z'(a >0), 则 < 一 0 一 
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/十 2 加 
NE 二 | 一 9, 则 “” 三 
丰 ta 了 十 在 一 os 区 )》 


间 322 若 lim 2, 则 wa 
并? ro ln 人 1 一 2z) 十 c(1 一 ec) 


并 2 im 人 eot 元 Je 一 


生生 加 总 《多 加 | 


7 


辐 ? 设 jz)=arta >>oa 夭 1)， 则 lim 


| 志 区 
, 则 a 三 
,2 若 。 105 im 二 下 dd 和 sin( 工 ) tan3z 则 a 


22lim - 记 医 o 一 二 汪 = 


ze0J0 


1 2 
0 


刀 一 刀 土肥 天 十 .一 
人 本 汪 
:| 过 


2 设 /dz) =lim 至 二 DZ , 则 z) 的 间断 点 为 二 一 . 
ne 7 十 1 


全 na+od 

国 7 设 /z)= 0 在 zx 一 0 处 连续 , 则 A 一 1 
A4， 工 一 0 

;1 设 /z)=e /BCz)]=1 一 z, 且 pz) 三 0, 求 p(z)， 

: 氏 设 /(z)=2inz,j[p(z)]=ln(1 一 Inz), 求 p(z) 及 其 定义 域 ， 


z2，z 去 1， 区 3 
; 砚 ? 设 /z) = ) 一 = 
入 设 /xz 二 的 II 1 处 Lsg(Gz)] 的 连续 性 ， 


辐 ? 设 /(z ) 连 续 可 导 , 放 0)=0,F(0) 和 0,F(z) jc 12) Fi)dt, 且 当 工 -0 时 ,FiCz) 
与 为 同 阶 无 穷 小 ,求人 &. 


;和 求 四 全 二 二 到 芝 
填 25 一 总 
. 1 2 
: 冰 Rim(z=i 一 二 1 


四 Si ER &S 
: 现 ? 求 im 4sin 并 一 并 cos 工 


“0 cos 2zln(1 一 2z) 


; 现 ? 求 im ] 闵 665( 云 一 人 


1 一 sin? 
一 下 一 丈 
; 国 ? 求 极限 im 和 0 
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sinz 一 er 十 1 
,的 ? 求 极限 lim 8 囊 工 一 十 1 
有 2 


2 


5 ES 汪 一 局 
:27 求 lim 


xz~0 arctan2z[27 十 ln(1 一 2z)” 
，lnG1 十 z)ln(1 一 z) 一 In(1 一 z2) 
: 硬 ? 求 im 


并 


V1 十 z: 十 V1 一 z 一 


;向 ? 求 极限 lim 

1 
本 

和 设 c>04>0 求 im( 人 一 


1 
:加 ? 求 iim(sin3z +e) ， 
一 一 - 

姑 加 求 lim(cos 0 

1 
8 求 lim(cos 2 
棋 4Z 2 十 2z 十 3 十 Vz 一 2z 十 并 十 1 
:全 7 求 lim 
人 Vz 十 并 十 2 一 
和 一 22z)tanz。 


地 ? 求 四 iT 一 袍 人 


/1 莆 
im 二 

一 cos 工 
, 碟 ? 求 lim MT 一 Varccos 工 
= 全 Mi 十 亦 


;和 求 极限 im 一 二 二 全 
ML 二 321 一 ML 一 2 
有 im 一 一 一 
和 
;和 求 极限 lim (sin 志 -二 cos 三 ) ， 


也 


tan 工 


Vsin t dt 
7 求 慑 恨 im 上 - 一， 
“ 二 | wVtan t dt 


xz Sin 上 
一 一 
:大 ? 求 极限 lim 出 ) 


: 鸭 ? 求 极限 lim 二 | 工 ln(l 十 zi)dt.。 
z-0 工 -Jo 
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[re 一 太 二 
适 吧 设 FGz ) 连续 , 且 F0) 0, 太 (0) 一 2， : 求 lim 


0 Sin 工 一 Zcos 工 " 


鸭 欠 设 Fcz) = tsin(z2 一 夺 “dz , 求 jim Fe 2 
2 设 姓 (z ) 连续 ,70) 一 0, 帮 (0) 关 0, 求 im 
z 直 关 本 十 
1 1 1 
;2 求 极限 lim (元 十 上 
: 吕 ? 求 极 Rim (7 + 天 
im 
V 古 十 16 V722 十 4722 


1 1 1 
息 EN | 和 有 
1 mm 十 Was 一 1 2 十 Vi 一 2 @ 一 1) 十 Vz 一 (一 17)5 
1 , 求 limz，- 
大 一 1 3 坏 志 和 


;9 设 /(z) 在 一 0 的 某 邻 域内 有 连续 导数 , 且 lim | 二 | -> 求 fo 及 0)， 


COS 工 


2 蝇 ? 设 /(z ) 连续 可 导 , 且 lim 2 一 1, 求 六 (0). 


ln 1 叶 : 站 | 
Sin 2 工 
村 一 出 


5, 求 lm 于 


郑 和 


2 


参 色 设 fGz) 在 z=zo 处 可 导 , 且 F(zo) 和 0, 证 明 :lim 


mc 


1\]" rew 

| ER 

2 ) 
站 1 ze 

: 国 ? 设 /FCz) =imz(1+ 二 ) 于 Pa 


Sin Q 工 


< 天 过 0 
| 二 一 9s 王 且 limA(z) 存在 , 求 a. 


二 pnz 一 天 (去 十 二 轨 ] ， 去 达 0， 


1 二 和 一 全 


2632 设 /Cz) = ,研究 lim/(z)， 


一 辣 填 合 


; 国 设 1) -im(2 


1) 到, 隶 Cz) 的 连续 区 间 及 间断 点 . 
26 吧 求 西数 > 一 下 


;@? 设 /(z) 在 (0,1) 内 有 定义 , 且 erFz) 与 ea) 在 (0,1) 内 都 是 单调 增 函 数 , 证 明 : 广 (xz) 
在 (0,1) 内 连续 . 


1 的 间断 点 ,并 进行 分 类 . 
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三 = 二 元 函数 微分 学 胖 放 
, 尼 王 一 记过 册 

: 苹 ? 设 /Ca)=- 全 区 相 “人 若 Fa)= Jaz) 十 gCz) 在 R 上 连续 , 求 a. 
交 光一 二 态 二 学 1 


信人 一 元 函数 微分 学 ) 池 


十 于 一 大 4 一 于 。 


和 国 设 jz) 在 z=a 处 可 导 ， 则 lim 或 人 ) 
(CA) Fa) (B)27(a) (C)0 (D)7(2a) 
: 转 2F(z)=cos z |sin2z | 在 (0,2r) 内 ( 妈 
(A) 有 一 个 不 可 导 点 (B) 有 两 个 不 可 导 点 
(CC) 有 三 个 不 可 导 点 (D) 可 导 
蒜 - 记 ， 灿 
全 2 设 as 全 风 友 在 二 si 由 
2 让 
(A) 极限 不 存在 (B) 极限 存在 但 不 连续 
(C) 连续 但 不 可 导 (D) 可 导 
怨 ? 设 jz) 可 导 , 且 FIz)=AGz)(1+|sinz 1) 在 z 一 0 处 可 导 , 则 ( 。 )， 
(A)F(0) =0 《BO 
《GD)Coy 三 区 0 (D) Fo) = 一 矿 (0) 


闫 只 设 /z) 可 导 , 则 下 列 结论 正确 的 是 ( 
(CA) 若 im 太 (z ) = 十 ce , 则 dim 万 ( 福 ) 一 十 ce 
(B) 若 若 lim 太 (9 = 二 co, 则 lim. 0 
KE 若 lim/ (z ) 一 0， , 则 lim 广 Co 一 0 
(D) 若 lim/ (7) 一 0, 则 lim/(Cz) 一 0 
; 伏 训 若 曲线 y =z 二 az 十 0 与 曲线 2y 一 一 1 十 xzo 在 (1, 一 1) 处 相 切 , 则 ( 。 ) 
(A)a 王 3,0 一 1 (B)a =1,0 一 3 
《C)a 三 一 1 太一 一 1 (D)a 三 1 泌 王 1 
; 国 设 /z) 二 阶 连 续 可 导 且 满足 六 z) 十 jz)=2z, 且 万 (0) 一 0, 则 (  )， 
(A)z =0 为 Fz) 的 极 大 值 点 
(B)z =0 为 7Cz) 的 极 小 值 点 
(《C)(0,F(C0)) 为 曲线 > 一 8z) 的 拐点 
(D)z =0 既 非 FGz) 的 极 值 点 ,(0, 太 0)) 也 非 y 一 太 z) 的 拐点 
,| 鸭 汉 若 函 数 1( 一 z) =/z)( 一 c < 二 z<+co) ,在 (一 ,0) 内 太 (z) 之 0 且 产 (z) 二 0, 则 
在 (0, 十 cc) 内 有 ( 0 
(全 0PCz7 到 0 (BFPz) 达 OPz)>0 
《人 《D) 了 (2z 六 过 0 (0 
汐 训 设 /(Cz) 二 阶 可 导 , 且 广 (z) 之 0,P(z)>0, 又 Ay=Fz 十 Az) 一 Frz), 则 当 Az > 
0 时 有 ( 和 
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二 :考研 数学 接力 题 典 ,1800. 数学 二 自 
(A)Ay > dy 二 0 (B)Ay 过 dy 到 0 
(C)dy 之 Ay 二 0 (D)dy<Ay< 一 0 
; 吏 设 1(z) 在 (一 ==, 十 ce) 上 连续 ,PCz) =| /Cd , 则 下 列 命题 错误 的 是 ( 。 ) 
(A) 若 /z) 为 个 函数 , 则 FCz ) 为 奇 丽 数 
(B) 若 /zz ) 为 奇 函 数 , 则 F(z ) 为 倡 函数 
CC) 若 /Gz) 为 以 了 为 周期 的 偶 函 数 , 则 F(Cz ) 为 以 了 为 周期 的 奇 丽 数 
(D) 若 /z ) 为 以 了 为 周期 的 奇 函 数 , 则 ECz ) 为 以 T 为 周期 的 偶 函 数 
; 厢 ? 设 /(z ) 为 连续 的 奇 丽 数 , 目 lin 全) 
(A)z=0 为 Fz) 的 极 小 值 点 
(B)z =0 为 FGz) 的 极 大 值 点 
(CC) 曲线 y=/z) 在 工 =0 处 的 切线 平行 于 xz 轴 
(CD) 曲线 y=Az) 在 zx 一 0 处 的 切线 不 平行 于 zz 轴 
282 设 偶 函 数 /(z ) 有 连续 的 二 阶 导数 ,并 且 六 (0) 关 0, 则 了 =0(  )， 


一 0, 则 ( ). 


(A) 不 是 函数 的 驻 点 (B) 一 定 是 函数 的 极 值 点 
(C) 一 定 不 是 函数 的 极 值 点 (CD) 不 能 确定 是 否 是 函数 的 极 值 点 
工 一 引 十 7， 
尊 32 曲线 三 1 对 应 点 处 的 曲率 半径 为 ( 入 
出线 |， -14 AI: 应 点 处 的 曲率 半径 为 
(A) (B) (CC)10VIi0 (D)5V10 


退 铬 下 列 曲线 有 和 斜 渐 近 线 的 是 (  )， 


记 志 ww 下 鸭 主 (B)y 一 z2: 十 sin z 
亦 


1 2 2 
《37 一 sin 开 (D)y 一 工 十 sim 


CT, 十 5 和 15 
辕 ? 设 jz)=| ， 、， 可 导 , 则 a = 疡 三 
5 其 3 


62> 一 vz 十 4z 十 8 的 斜 渐 近 线 为 。 
肖 22 数 > 一 2 的 极 小 值 点 为 ， 
加 8 本数 > 一 工 十 2cos 工 在 [0, 了 ] 上 的 最 大 值 为 


旭 82 设 表 数 > =y(z) 由 e 人 一 coszy=e 一 1 确定 , 则 曲线 y=y(z) 在 zz 一 0 对 应 点 处 的 法 
线 方程 为 

2 到 燃 圆 2z: 十 交 一 3 在 点 (1, 一 1) 处 的 切线 方程 为 

兆 只 设 /Cz)=3z2 十 xz 17 |, 求 使 得 Po" (0) 存在 的 最 高 阶 数 郊 

;2 设 丽 数 ， 一 y(z) 可 导 并 满足 欠 十 代 一 DTzsy= ,上 且 y(OD)= 1, 若 im 一 工 一 。， 

抽 

求 CQ 
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逢 还 直到 二 、 一 元 函数 微分 学 :+ 


1 和 可 尼 瑟 尖 2 1 
:名 ? 设 /(z ) 是 以 4 为 周期 的 可 导 函 数 ,1) ialim Fr ET 
求 y=Fz) 在 (5,7(5)) 处 的 法 线 方程 ， 


涪 镶 设 y=Fz) 与 y=sinz 在 原点 相 切 , 求 lim or (三 ) 


8 吧 设 /1z) 在 (一 ,十 cc) 有 定义 ,jz 十 y)=Fz) 十 FGy) 十 2zy,F(0) 一 a, 求 Fz)， 
; 辐 ? 设 /(z) 可 导 ,y= /cossz), 当 工 一 下 和 处 取 增 量 Az = 一 0.2 时 ,Ay 的 线性 部 分 为 0. 2， 


ee 
妇 玉 设 = 2 


at 0 dy， 
交 吧 设 函 数 >=y(Cz) 由 22 = 工 十 y 确定 , 求 dy | 
旭 共 设 函 数 >=y(z) 由 工 十 y 一 tan y 确定 , 求 dy. 


微 信 公 众 号 : djky00 
(顶尖 考 研 祝 您 上 诗 ) 


四 . 、d 
竟 多 设 y=>y(Cz) 由 ln(z 十 y) 一 zy 十 sin > 确定 , 求 空 | 外 


旭 久 求 2y 一 z= 一 (一 y)ln(z 一 y) 确定 的 函数 > 一 y(z) 的 微分 dy. 
站 入 设 由 sin zy 十 ln(y 一 z) = 确定 函数 > 一 >(z), 求 (0). 
8 色 设 由 e ”十 z(y 一 zz) 一 1 十 xz 确定 y 一 y(z), 求 y(0). 


。 0 二 
风色 设 y=>y(Cz) 由 | e ”dt 0 确定, 求 节 
1 


=0 


生 久 设 sin y 十 ze 一 0, 当 =0 时 , 求 5 


一 IT( 之 0) 所 确定 , 求 吧 


2882 设 >=>(Cz) 由 | e' dt 让 本 


892 设 zx=zG) 由 sint 本 9(ut)dx 一 0 确定 ,p(0)=p (0) =1 且 p(u) 二 0 为 可 导 函 数 ， 
求 z7(0). 
渴 02 证 明 : 曲 线 Vz 十 Vy =V2 上 任 一 点 的 切线 的 横 截 距 与 纵 截 距 之 和 为 2. 
一 的 二 0 


村 本 
区 可 组 和 一 。 
进取 设 函 数 y> 一 >y(Cz) 方程 组 | 5 忆 二 1 确定 求 本 2 本 


人 站 二 
22 设 工 | 。 ds ，y | snc dy , 求 了 5 


327 求 0 = 工 对 应 -~ 王 1 十 cos0 上 点 处 的 切线 . 


[位 一 cos 研 ， 由 

5 肝 

关 股 y 一 1 COS (二 0) 表 5 球 一 二 

党 和 2 设 y= 一 >(z) 由 一 tceos2 一 | 人 人 阴 定 求 本 ss 
0 ZNVU 
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他 :考研 数学 接力 题 典 1800 写 数学 二 自 


RD) di 区 cos 0 
2452 设 7 万 二 ,其 中 &(z) 寺 (1 二 sinst)dt, 求 了 全) 


2462 设 JJ 三 人 rsin2Z5 求 y 
ia 一 0 3 
人 设 ? 一 和 :ze 一 T' 求 》 


82 设 =- 二 一 , 求 ye ， 

更 一 ] 
2492 Fz) 一 ziln(1 一 工 ), 当 ) 盖 4 时 , 求 /”(0)， 
5 吧 设 > 一 zsln(1 十 2zx), 求 y@， 


ar-ew 0 委 工 迄 1， 
徊 ?2 设 F(z)= 求 (0,2) 内 使 得 2) 一 /0) 一 277(6) 成 立 的 后. 


过 区 
类 吧 设 AGz) 在 [0,3] 上 连续 ,在 (0,3) 内 可 导 , 且 /0) 十 /1) 十 2) 一 3,73) 一 1 证明: 
存在 E (0,3) ,使 得 六 (6) 一 0， 
滞 ? 设 /xz) 在 [&, 妇 上 连续 ,在 (a 沙 ) 内 可 导 (a 过 0) 且 Fa)=0, 证 明 : 存 在 SE (a,b) ,使 


得 7(6) 一 二 和 (6)， 


因 
类 和 镶 设 /Gz ) 在 [0,r] 上 连续 ,在 (0,r) 内 可 导 , 证 明 :至 少 存在 一 点 $E (0,r) ,使 得 
(6) 一 一 FS)cote， 
烦 82 设 /zy) 在 [一 ad] 上 连续 ,在 (一 aa) 内 可 导 , 且 一 a) =/a)Ga 二 0) ,证 明 :存在 
eeE (一 aya), 使 得 广 () 一 267(6). 
;2552 设 函 数 /xz ) 在 [0,1] 上 可 微 , 且 满足 7(C1) = 元 | re)dza < 和 二 1), 证 明 : 存 在 
_ Ce) 
退 久 设 /Gz) 在 [00,I] 上 有 二 阶 导 数 , 且 JI) = 0) =) = 六 (0) =0, 证 明 :存在 
eeE (0,1), 使 六 (5) 一 (GE)， 
类 到 设 /zz) 在 区, 妇 上 连续 可 导 ,Az) 在 (a,0) 内 二 阶 可 导 ,Ja) = /CO) 一 | reod 一 
0, 证 明 ;(1) 在 (ae ,2) 内 至 少 存在 一 点 ,使 得 广 () = /6); 
(2) 在 (a ,) 内 至 少 存在 一 点 7(7 夭 ) ,使 得 交 (7) 一 太 C7)， 
; 国 ? 设 奇 函 数 /xz ) 在 [一 1,1] 上 二 阶 可 导 , 且 /1) =1, 证 明 ， 
(1) 存在 SE (0,1) ,使 得 六 (GE) =1;(2) 存在 7 E (一 1,1) ,使 得 六 (7) 十 太 (7) 一 1 
姐 吧 设 /Gz ) 在 [0,1] 上 连续 ,在 (0,1) 内 可 导 , 证 明 : 存 在 6 E (0,1) ,使 得 


6E (0,1) ,使 得 六 人) 一 


二 [Fl1) 一 Fo 让 王 (1 十 和 6) 下 (E)， 
;8 设 /(z) 在 |o, 到 | 上 二 阶 连 续 可 导 , 且 六 (0) 一 0, 证 明 ,存在 4.7,5 E (0, 王 ) ,使得 
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二 二 、 一 元 函数 微分 学 诗人 


六 的 放 二 成 
7Sin 2 国 了 《5 


旭 22 若 函数 FGz ) 在 [0,1] 上 二 阶 可 微 , 且 F0) = ,| PCz)| 和 及 1 证 明 :| /zy) | 入 部 在 
中 ,1] 上 成 立 ， 

6387 设 f(z) 在 [0,1] 上 连续 , 且 /xz) 一 1, 证 明 :27 二 Ac ) 凤 = 1 在 (0,1) 内 有 且 仅 有 一 个 实 根 . 

沽 镶 证 明 :方程 z =Inz(a < 二 0) 在 (0, 十 ce) 内 有 且 仅 有 一 个 根 . 

82 设 /人 z) 一 Chcos 工 一 Cicossz 十 …… 十 (一 1) 一 CCycos"z 证明 :对 任意 自然 数 方程 


F(z) 到 在 区 间 (0,-》 内 有 且 仅 有 一 个 根 ， 
姑 62 设 FGz ) 在 [0,1] 上 连续 .单调 减少 目 FGz) > 0 证明: 存在 cE (0,1) ,使 得 
| ye )dz =(1 一 c) Fec). 
沽 巡 求 在 工 =1 时 有 极 大 值 6, 在 二 =3 时 有 极 小 值 2 的 三 次 多 项 式 . 
; 国 ? 求 函数 /(z) -| (2 一 De dl 的 最 小 值 和 最 大 值 。 
26982 设 /(z ) 为 [一 2,2] 上 连续 的 偶 函 数 , 且 Jz) 之 0,FGCz) = |z 一 上 | Fi)d, 求 下 (z) 
在 [一 2,2] 上 的 最 小 值 点 . 
;和 2 求 丽 数 1Cz) -| -2 二 dy 在 四 ,上 的 最 大 值 和 最 小 估 . 


渴 凡 /zy)=z 十 y 一 3zy 的 极 小 值 ， 


这 和 让 
准 22 设 7 王 F(z) 王 
光 设 ?一 / 1 


(1) 讨论 AGz) 在 zz 一 0 处 的 连续 性 ;(2)7Czy) 在 何 处 取得 极 值 ? 
区 0 

, 欧 ? 设 /(z)= 求 A(z ) 的 极 值 ， 

2232 设 /zz) F 人 区 求 7Cz ) 的 极 值 

瘟 久 设 g(z) 在 区 ,中 上 连续 , 且 Fz) 在 区 ,0 上 满足 六 (z) 二 gz)AFz) 一 Fz) 一 0, 又 
Fa)= 王 0) 一 0 证明:,Fz) 在 [&,O] 上 恒 为 零 . 

,2 求 函 数 y 一 (z 一 De 的 单调 区 间 与 极 值 , 并 求 该 曲线 的 渐 近 线 ， 

2 设 ，=y(Cz) 由 zy 十 y=1(0y > 0) 确定 , 求 函 数 一 >(z) 的 极 值 . 

池 求 /dz) -| 1 一 1d 在 [0. 熙 上 的 最 大 值 . 最 小 什 . 


并 
1 小 也 


源 ? 当 z > 0 时 ,证 明 :in(1 二 二 )> 


1 


TI 3 外 
< 丙 二 ( 台 二 林 ( 为 自然 数 ). 


; 币 当 z > 0 时 ,证 明 :| 0 一)sinred 二 
一 


; 负 证 明 : 当 0<z <<1 时 ,e ”> ji 
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了: 考研 数学 接力 题 典 1800 忆 数学 二 日 


渐 近 线 . 
+ 全 一 元 函数 积分 学 ) 
姑 贸 记 P | ln| 工 十 Vz :十 1 ldz,Qe 二 ceosz-e)dzR 村 VITEdz , 则 ( ). 
(A)P< 王 Q< 二 R 《人 过 及 过 在 
的 15 瑟 < 人 < 四) 天 过 下 过 和 @ 
2 史 (1) 下 列 广义 积分 收敛 的 是 ( 
3 te 填 郊 oa 种 二 
CA edz cB)| 本 dz co 上 本 (D)| 。 dr 
(2) 下 列 广义 积分 发 散 的 是 ( 8 
d> 5 二 
(A) (B)| 
四 
| 5 qd CD)| = 融 dz 
和 起色 设 FGz) 的 一 个 原 函 数 为 hz , 则 | -PCz)dz 一 
本 
;居多 已 知 下 (Cz ) 为 函数 Fz) 的 一 个 原 函 数 , 且 Fz ) 三 , 则 Fz) 一 
六 -7 se 
汗 史 设 六 (sinz)=cos 2z +tanz, 则 /zxz) 一 0 
dd 六 
| 二 一 证 志 有 
防 多 二 ， 
三 人 


; 国 汉 设 /Cz) 一 > +| yeeodria 关 1, 则 | rzydz= . 


;的 2 设 封闭 曲线 工 的 极 坐标 方程 为 r=cos 3g (一 王 扩 0 福王 ) , 则 所 围 成 的 平面 图 形 的 面 
积 为 

区域 D:(z 十 > 关 入 盖 一 多 所 围 成 的 面积 ; 

人 

ss 


退 贸 设 F(z) = 人 二 天 (的 三 记 求 .六 
< 委 z 扫 e， 

: 乱 ? 设 /nz)= ”又 JG)=e 求 Fz)， 
5 


; 秽 ? 设 * > 0, 可 向 函数 一 /(z ) 与 反 丽 数 z 一 &(y) 满足 | ”500)d 一 二 人 z 一 9), 求 (zz)， 
旭 52 设 郴 数 fGz ) 在 上, 十 cc) 上 可 导 , /0)=0, 且 其 反 函 数 为 g(z). 若 | 机 有 (td 一 22ery 
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求 f(Cz)， 


1， 和 二 7 有 


2 设 /(z) 在 (一 co, 十 co) 内 可 微 , 且 /0) =0, 又 六 (lnz)= 


的 表达 式 . 
: 求 | 于 


x， 有 22， 


zlnzV1l 十 In 


14 
并 


; 熏 7 求 不 定 积分 | 一 二 dz， 
交 8 史 求 不 定 条 二 1 
,大 ? 求 不 定 积分 | -下 一， 

J 工 ln 


并 02 求 不 定 积 人 er dz 


;四 吧 求 不 定 积分 | sin 
;2 求 不 定 积分 | 


: 鲍 ? 求 不 定 积分 | ( 


;到 ? 求 不 定 积分 | ,二 -一 


zcosszdzr， 


d 工 


sin .2z 十 2sin zx” 


了 ) 和 网 


:252 求 不 定 积 

司 ? 求 不 定 积分 | ] 芋 PQ 二 dv， 
区 

; 殉 ? 求 不 定 积分 | 一 空 
本 


; 玉 ? 求 不 定 积分 | cos 
@7 求 lim 工交 页 让 
要 ti=1 


Gacodxs 


二 一 
1 


; 国 ? 设 韦 续 函数 /(z ) 满足 orz 一 0d =1 一 cos z, 求 7Gz)d、 


;7 设 /() =- 
; 鲍 已 知 Gz) = 
;名 ? 计算 定 积分 | 
;有 计算 定 积分 | 


S 


这 这 一 区 及 元 


1 小 
四 二 z 直 re ) d 工 求 | ye yd 


相 


2 1 
-z| 了 Ed + 引 | (zz)dz 求 zxz)， 


并 


人 
中 05 区 


Sa 


上 十 和 


间 27 计算 定 积分 | Varcsin 0 


: 国 2 计算 定 积分 | 《 


工 一 4) Va : 一 zZ dz. 
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1， 
求 关 zz) 


127} 
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之 :考研 数学 接力 题 典 1800 二 数学 = 人 
如 到 计算 定 积分 这 十 cos z?)sin zdz， 
8? 计算 定 积 | (zs cos 三 十 王 )v4 一 工 dz， 


并 十 Sin 尼 


至 (1 十 cos 工 ) 外 


:7 计算 定 积 分 大 Wecos 工 一 cos zz dz. 


:2 计算 定 积分 | 


cos 工 d7z 


; 贿 ? 设 连续 非 负 函 数 /(z ) 满足 ACz)A( 一 z) 1 求 | Te 


退色 计算 定 积分 | zerlrldz. 


:计算 定 积分 | 二 
;和 计算 定 积分 | 1 坚 
;和 计算 定 积分 二 
;计算 定 积分 | 二 到 dr， 
| (2z2? 十 让 
;2 计算 定 积分 | andr 

人 dz 
: 克 2 计算 定 积分 | 一 
: 届 计 算 定 积 介 | -dz 
: 玖 8 计算 定 积分 | sm 了 dr 

: 砚 计 算 定 积分 | = [Sn eq 二 | ds 


:32 计算 定 积分 人 V1 一 sin 2z dz， 


测 ? 计 算 和 分 | ”一 -天 一， 
和 HH， 
qd 


12552 计算 定 积分 | 9 1 工 十 (cot 工 )3 


586 计算 定 积分 | x ln(Csin <)dz. 


7 | 和 dz 
拓 计算 各 分， 二 于 
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25827 计算 积分 | 元 辣 


: 吕 ? 计算 积分 | 卫 主 dz。 


;例证 明 ,| "4l 一 立 )dz 于 | za 一 adz ,并 用 此 式 计算 | Zr 人 (1 一 并 )2d7z， 


天 8 站 交 se0v 


寺 ? 放 fo) = 人 亲人 求 | 六 一元) 了， 


1 一 到 ， 雹 近 0， ， 
姻 狗 设 /zz) = 这 ,有 六 人 一， 
一 妆 


1 
姑 玉 设 六 人 z) =arcsin(z 一 1 六 且 FO) 一 0, 求 了 | 0 


攻 本 是 连续 函数 ,证 明 ， RS Sin 工 
汀 蚁 设 Au) 是 连续 函数 证 明 :| /Csinz )dz 了 | Jsin 工 )dz ,并 求 | 本 本 本 本 


;全 ? 设 jz ) 在 区 间 ,] 上 可 积 , 当 0 和 zx<y 委 1 时 ,| jz) 一 Fo)| 委 | arctan 工 一 arctan y|， 


1 
又 871) 一 0, 证 明 :| | Gdz| 太 三 mn 2. 


;6 证 明 ,| rawrdz | ordz > 革 ,其 中 > 0 为 常数 . 
3 、 0 | 
;7 证明 | edz 一 1+ 志 . 
,6 玉 设 FCz),g(z) 为 区, 专 上 连续 的 增 函 数 (0 二 a 过 2) ,证 明 ， 


他 让 放 
| ez)dz| gz)dz 魏 @-o)| 六 (元 ED) 


;加 2 设 F(z) 在 器 上 可 导 , 且 | 7"z)|<< MT 证明,| rez)dz 一 工 补 7( 仁 ) |< 艺 ， 


2 设 函 数 /z ) 在 ,2x] 上 连续 可 微 , 广 (z) 0, 证 明 : 对 任意 正 整数 , 有 


2r 
| 大 (zz)sinzz d 并 


委 三 [CF(2x) 一 0)] ， 


调包 设 /(z) 在 (一 co, + co) 上 是 导数 连续 的 有 界 函 数 ,| /z) 一 六 人 z)| 受 1 证 明 ， 
| Frz)| 科 1 


; 现 设 /(z) 在 区 ,打上 二 阶 可 导 ,及 (z) 一 0, 证 明 :| A(z)dz > 


; 鸭 ? 已 知 /(z) 在 ,2 上 二 阶 连 续 可 微 ,/G1) = 0, 证 明 :| 上 | ee 到 , 潍 市 
M= max|/(z)|. 

:2 鸭 ? 计 算 曲线 ,=| Srd(0 三 z 扩 m) 的 弧 攻 ， 

蚌 ? 设 D=((z,y)10 过 zz 过 1,0 过 y 近 1) ,直线 1:z 十 y 一 上 (过 0),S() 为 正方 形 区 域 
D 位 于 ! 左下 方 的 而 积 , 求 | SC)decz 三 0) 
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了 :考研 数学 接力 题 典 18005 数 学 二 @ 

;2262 求 曲线 >=2e”(z 三 0) 与 轴 所 围 成 的 图 形 的 面积 

多 久 设 jz) 是 (一 c, 十 ce) 上 连续 的 非 负 枉 数 , 且 三 xz 中 ye 一 上 dt =sintz , 求 Az) 在 区 
间 [0,x] 上 的 平均 值 . 

沁 88 设 抛物 线 y= az 十 如 十 c(a 所 0) 满足 :G) 过 点 (0,0) 及 (1,2);(2) 抛物 线 > 一 az 十 红 十 c 与 
抛物 线 y zz 十 2z 所 围 图 形 的 面积 最 小 , 求 w,o,c 的 值 . 

; 开 设 /= 0- t |)dt(z 二 一 1), 求 曲线 y=FGz) 与 轴 所 围 成 的 平面 区 域 的 面积 , 

2807 求 曲线 y=ze” (zz 三 0) 绕 z 轴 旋转 一 周 所 得 延展 到 无 穷 远 的 旋转 体 的 体积 

旭 了 1 设 由 > 轴 、y =z(z 二 0) 及 y=a(0<a 二 1) 所 围 成 的 平面 图 形 及 由 y=avy=z 及 
工 二 1 所 围 成 的 平面 图 形 都 绕 z 轴 旋 转 , 所 得 旋转 体 的 体积 相等 , 求 n. 

2822 设 曲线 > 一 a wz (a 过 0) 与 曲线 y = 了 Z 在 点 (zu,yo) 处 有 公共 的 切线 , 求 : 


(1) 常数 及 切 点 坐标 ; 
(2) 两 曲线 与 z 轴 所 围 成 的 平面 图 形 绕 z 轴 旋 转 所 得 旋转 体 的 体积 


+ 四 多 元 函数 微分 学 ) 


油 久 函数 /Cz yy) 在 (zu,yo) 处 偏 导 数 存在 , 则 在 该 点 处 函数 FCz ,y)( 寺 
(A) 有 极限 (B) 连续 
(CC) 可 微 (D) 以 上 结论 均 不 成 立 

2 多 设 FGz yz) 一 ez ,其 中 < 一 =(zy) 是 由 zx 十 y 十 z 十 zyz 一 0 确定 的 隐 范 数 , 则 
广 - (0,1 ,一 1) 一 


， 区 志和 , 则 2 二 

2 已 知 = ( ) , 则 元 aa 

先 p 设 2sin(z+2y 一 3z)=z 二 2 一 3z, 则 于 十 2 

2 全 妈 y 3 三 2 包 ， 3 ay 3 

惫 吕 设 jz,y) 可 微 ,Fr(1,2) 一 2 (1,2) 一 3, 记 012) 一 4p(z) 一 zyFGzy2z))， 则 
9“(1) 一 

二 和- 277. (0,0) 十 记 ,(0,0) 一 


十 2 
7 由 二 一 <e 确定 = 一 =<(zy), 则 dz | oo 一 


1 
ae， 《元 9》 天 0 Ca sy) 在 点 (0,0) 处 的 连 
0， 《zyy) 一 (0,0)， 
续 性 ,可 偏 导 性 和 可 微 性 . 
名 如 设 二 元 函数 /Gz ,y) 的 二 阶 偏 导 数 连续 , 且 满 足 六 Czy) 王 记 Czy),rzy2z) 一 
玫 aoOs 求 产 Ca 


加 02 设 = 一 arctan 二 , 求 dx. 


; 国 2 设 /zy)= 
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四 :多 元 孜 数 微分 学 福 六 


滞 2 设 =>=(z:+y)e 5 ) , 求 z 与 也 


元 末 : 


:2 设 之 ziaretan 之 yzarctan 和 了 , 求 dz ao， 他 及 二 

千 8 设 *=rtesinyz: 十 y), 其 中 让 ee 

装 ? 已 知 ve yy) 一 (全 ) 二 zeg( 半 ) ,其 中 万 g 具有 二 阶 连 续 导 数 , 求 za 十 3 
D2z 


;入 设 ==/ (之 )+g(e sin y), 其 中 太 二 阶 连 续 可 导 ,& 二 阶 连 续 可 储 导 , 求 二 于 


旭 62 设 >= 帮 urzy) 洲 =ze ,其 中 具有 二 阶 偏 导数 ， , 求 起 


加 2 设 = =(2z 一 y,ysin), 其 中 (we， u) 具有 连续 的 二 阶 偏 导数 , 求 了 人 


: 纹 ? 设 /Cu su) 具有 二 阶 连 续 倘 导 数 ， 且 满 足 2 业 + 1 又 sz 二/ 


微 信 本 ji 


求 ?二 十 2 
ns 加 2) , 求 工 对 十 工 双 (顶尖 考研 祝 您 上 岸 
基 97 一 y 太 (7 2 | _ 


zar yay 


先 ? 设 = 一 =(z,y) 由 方程 下 ( 兰 , 三 ) 一 0 确定 (F 为 可 向 琢 数 ), 求 x 天 十 y 到， 


一 lncos Z ， az ， az 


羡 ? 设 -= sein) 其 | 其 中 了 连续 可 依 导 , 求 35 与 玉 

鲍 ? 设 >= /zy) 是 由 方程 = 一 y 一 z 十 ze 一 0 所 确定 的 二 元 函数 , 求 dz. 

:9 设 p(uyo,w) 有 一 阶 连 续 的 偏 导 数 ,= 一 =(zy) 是 由 gp(bz 一 cycz 一 azvay 一 和 ) 一 0 
确定 的 函数 , 求 ”5 十 45。 

和 交 吕 设 *==(z,y) 是 由 /yy 一 zyz)=0 确 定 的 ,其 中 三 对 各 个 变量 有 连续 的 二 阶 偏 导 数 ， 


sin y 
让 


一 区 


xz 92 

求 5 及 5 
1 9x 
全 设 函 数 = 一 =(z,y) 由 方程 袜 十 交 十 一 zy) 确定 ,其 中 可 微 , 求 工 至 +y 天 及 


的 最 简 表 达 式 . 
,人 9 设 函 数 > 一 =(zy) 由 方程 过 = jy 十 zy 十 工 ) 所 确定 ,其 中 /zy) 具有 二 阶 连续 偏 
导数 , 求 dz. 


昌 


瘾 2 若 jray 一 十 y, 且 满足 =(z ,0) 一 zz(0,y) 一 多 , 求 z(z，y)， 


机 
2 设 == /zy) 二 阶 连续 可 仙 导 ,本 一 2, 且 /1Gz 0) 一 1 人 Crz 0 一, 求 AGz 3)， 
8 及 


; 国 ? 设 /(z ,y) 二 阶 连续 可 偏 导 ,5(z yy) 一 /ez 十 多 ), 且 
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二: 考研 数学 接力 题 典 1800. 数学 二 和 @ 
zy 一 1 一 zz 一 y 十 o(VCz 一 1 十 妈 )， 
证 明 :g(Cz,y) 在 (0,0) 处 取 极 值 , 并 判断 是 极 大 值 还 是 极 小 值 , 求 出 极 值 . 
则 吧 试 求 = 王 F(z,y) 一 7 十 兄 一 3zy 在 矩形 闭 域 D=((z,y)10 和 zz 委 2, 一 1 和 y 迄 2) 上 
的 最 大 值 . 最 小 值 . 
渴 了 求 函 数 1(z,y)=4z 一 47 一 三 一 六 在 区 域 D:z: 十 光 受 18 上 的 最 大 值 和 最 小 值 . 
旭 22 求 函数 一世 十 2 六 一 妆 关 在 D=( 人 zz 十 光 秋 4 过 0) 上 的 最 小 值 与 最 大 值 . 


2 十 y 一 <，__ 


二 下 下 的 最 小 值 和 最 大 值 ， 


六 @@ 重 积分 ) 


到 os 0 
;2 时 次 积分 | dg| Jrcos0rsin0)rdr- 可 以 写成 ( 时 


旭 到 求 上 = 关 十 史 十 半 在 约束 条 件 


降 Vy 1 V 1 

CA)| dy| (yd GB)| dy| CCzZyy)dz 
1 1 是 ee 

(| dz| Jrzyy)dy (D)| dz| JCzyy)dy 


22 lim | 2 cos(27 十 y)dzdy 一 ,其 中 Diz2: 十 罗 委 7 
or T7 二 


和 拟 罗 设 /Csy) 为 钊 续 画 数目 /cy)= +z |‖ resodzdy 则 Je)= . 


二 


.的 7 设 区 域 Ra 则 [一 

, 移 只 设 区 域 D 为 z: 十 六 去 R , 则 | (到 + 拓 )dzdy= . 
也 

;2 交换 积分 次 序 | dz| 71Gz ,ydy = 


攻 2 到 325 V 8 
2 交换 积分 次 序 , 则 | dz | 了 (zyy)dy +| dz| (zy)dy 一 


网 上 人 
;的 2 交换 积分 次 序 | dy| (dz +| dy| re ydz 一 
1 
国 2| do| ?cos(1 一 工 ) dz 一 ， 


交加 过 闫 过 
; 国 2 设 一 
旭 % 设 /(z) 一 10, 其 他 ， 


则 | rew)rcz +ydazdy = 
; 面 求 | | er dy 
;人 将 积分 | rz ,y)dzdy 化 成 极 坐标 形式 ,其 中 了 为 xz 十 史 一 一 8z 所 围 成 的 区 域 . 


万 


2 已 知 FCz) 可 导 , 且 满足 /Gz) | dz 二 oo iv 于 7 


二 
也 为 一 ce 过 xz <+co, 一 ce< 志 < 十 co， 
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(全 甫 王国 六 :微分 方程 了 


2? 求 极限 lim | 


了 一 从 


刘 和 2 设 函数 /Cz ) 在 区 间 [0 和 =“, 求 | 4z| 7ceo7rcoopdy， 


; 生 ?计算 | =ydzdy ,其 中 D= (yly>0 2 二 天 志 1z2 十 虹 雪 22) 
了 


20 过 yy 和 2 
2 设 /C， ) 一 全 地 
旭 627 zy 其 他 . 


其 中 疡 = {((z,y)|z2: 十 多 2z). 
如 22 设 了 : || 科 Lals1 开 | 一 >lad 


求 | re ,y)dzdy， 


; 季 ? 计 算 | /= dzdy, 其 中 也 = {(( 人 zy)| 一 1 委 和 z 和 过 1,0 委 yy 委 2)， 
也 


旭 8? 计算 | |z2: 十 罗 一 4|dzdy, 其 中 Diz2 十 多 委 9. 


D 


;02 计算 || (4 一 z 一 %)dzdy, 其 中 了 为 由 圆 z 十 交 一 2y 所 围 成 的 平面 闭 区 域 . 


人 


; 国 ? 设 了 是 由 z 之 0,y 工 与 z2+O 一 六 委 呈 ,二 一 o 虹 过 o(0<a 雪 0) 所 围 成 
的 平面 区 域 , 求 | zydzady， 
卫 
; 设 D= (zz 二 呈 xz) 求 | .dzdy. 
也 
2232 计算 |(z 十 y?)dzdy ,其 中 D:z 十 委 工 十 
也 
| 加 lzl+ly| 么 1 ， 
并 SS 
内 多 设 fax) 一 nl | 求 | Gy)dzdy， 
7 SIZITiIyIs2， 
[三 
其 中 D= (Go)1|z| 十 ly| 二 3 
由 adzd 
; 国 ? 设 /(z) 连续 , 且 /0)=0, 太 (0) 关 0, 求 im 2 ,其 中 站 as 十 晤 二 二 


| wyrc 二 昌 )y 


+ 人 微分 方程) 


国 久 微分 方程 光 一 yy 一 们 十 1 的 一 个 特 解 应 具有 形式 ( 式 中 ap 为 常数 ) 入 
(A)aer 十 (B)azer 十 0 
CC)aer 十 pz (D)azer 十 Or 
;名 入 在 下 列 微分 方程 中 以 > 一 Cie 十 Cacos 27 十 Cssin 27z(C CC: 为 任意 常数 ) 为 通 解 的 
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翁 : 考 研 数学 接力 题 典 18003 数 学 二 人 


是 ( 这 
(A) 交 十 光一 4y 一 4y 一 0 (B) 交 十 光 十 4y 十 4y 一 0 
(C) 罗 一 光一 4y 十 4y 一 0 (D)y” 一 光 十 4y 一 4y 一 0 


Dx 二 
; 贸 史 设 本 数 p(x) 可 导 且 p(0) =1, 二 元 函数 > 一 pz 十 y)e93 满足 元 十 元 一 一 0, 则 p(z) 


_ (27 十 1) 基 
关 " 十 1 


姜 凡 设 jz) 在 (一 ,十 co) 上 有 定义 , 且 对 任意 实数 ec, ,都 有 等 式 Fa 十 50) 一 eFC0) 十 
egay 成 立 ; 又 产 ( 态 =15 求 Fz)， 


风 6 多 设 当 xx > 0 时 fo) 一 阶 连 续 可 导 , 且 /1) = 0, 又 二 元 函数 = 一 Fe 一 e) 满足 + 于 
1, 求 /oo)， 
: 鲍 ? 求 微分 方程 xy 至 = z? 十 凡 满足 条 件 y| .一 2 的 特 解 ， 


24 吕 设 函 数 一 >y(z) 满足 Ay 一 Az 十 o(Az), 且 y(0) 王 0, 求 机 数 > 一 y(Cz). 


? dz 
;大 和 2 求 微分 方程 至 =y(Gn y 一 Inz) 的 通 解 . 
; 贱 7 求 微分 方程 十 二 一 二 
好 多 求 微分 方程 xy 十 (1 一 z)y=ex (z 之 0) 满足 limy(z) 一 1 的 特 解 . 

渤 共 求 微分 方程 y 十 ycos 工 = (lnz)ez 的 通 解 . 一 

区 2 求 微分 方程 坚 一 2y =zln z 满足 初始 条 件 y(1) 一 0 的 特 解 . 

六 32 求 微分 方程 (1 一 z2) 光 一 zy =0 满足 初始 条 件 >(0) =0,y' (0) 一 1 的 特 解 . 

;多 ? 已 知 微分 方程 二 ?一 7(z) ,其中 /Cz) 一 | “一 | ' 求 该 敌 分 方程 满足 y(0O) 一 0 


的 解 . 
凋 82 解 方程 (3z 十 2) 光 一 6zy ,已 知 其 解 与 振 一 1(z 一 0) ee 


旭 62 求 微分 方程 yy 十 (y 7) = 一 0 满足 初始 条 件 (0) 一 1,y' (0) 一 二 了 的 特 解 , 


的 通 解 . 


2 设 函 数 = y(z ) 满足 微分 方程 光一 3y' 十 2y 一 2e: ER 处 的 切线 与 曲 
线 y 一 z 一 工 十 1 在 该 点 的 切线 重合 , 求 函 数 ， 一 v(Cz ). 
:82 求 微分 方程 多 一 > 一 4cos 工 十 er 的 通 解 . 


放 9 设 连续 函数 Fz ) 满足 | LAGz) 十 zzi)] dt 与 zx 无 关 , 求 /xz)， 


:天 7 设 /zz) 二 阶 可 导 , 且 | /co)d 二 | re 一 人 和 = 二, 求 放 z) 


间 5 日 2 昌 2 ， 卫 
于 2 设 v= FInv 研 FT y ) 满足 5 H 二 一 (xz 十 7) , 求 AGz) 的 表达 式 . 


ay 
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人 第 二 部 分 . 线性 代数 


人 (局 选择 题 ) 作 


尘 归 已 知 22 阶 行列 式 卫 的 某 一 列 元 素 及 其 余子 式 都 等 于 & , 则 等 于 ( 六 
(CA)0 (B)as (C) 一 as (CD)za? 
怨 如 行列 式 |4 | 非 零 的 充 要 条 件 是 ( ). 
(A)4 中 所 有 元 素 非 零 
(B)4 中 至 少 有 ?7 个 元 素 非 堆 
(C)4 的 任意 两 行 元 素 之 间 不 成 比例 
(D) 以 |4 | 为 系数 行列 式 的 线性 方程 组 有 唯一 解 
; 国 妈 假设 4 是 ， 阶 方 阵 ,其 秩 (4) =- 一 m 那么 在 4 的) 个 行 向 量 中 ( 。 )， 
(A) 必 有 > 个 行 向 量 线性 无 关 
(B) 任意 ~ 个 行 向 量 线性 无 关 
(C) 任意 ~ 个 行 向 量 都 构成 极 大 线性 无 关 向 量 组 
(D) 任何 一 个 行 向 量 列 向 量 均 可 由 其 他 ~ 个 列 向 量 线性 表示 
装 罗 设 4 为 ， 阶 方 阵 ,B 是 4 经 过 若干 次 初等 变换 后 所 得 到 的 矩阵 , 则 有 ( 法 


(A)|4|=181| (B)|4| 和 18| 
(C) 若 |4|=0, 则 一 定 有 | 了 |=0 (D) 若 |4|>0, 则 一 定 有 | 互 |>0 


辣 入 设 向 量 组 (I ) :ai,c:,…,ax, 可 由 向 量 组 ( 开 ) :8 ,1 ,有 ,线性 表示 , 则 (  )， 
(A) 若 gx, 线性 无 关 , 则 > 委 s 
(B) 若 ciyas,…,a， 线性 相关 , 则 - 委 s 
(C) 若 有 ,1 ,有 ,线性 无 关 , 则 > 委 ， 
(D) 若 1 ,8:,… ,有 , 线性 相关 , 则 -~ 委 s 
; 乱 兴 设 4 是 闵 六 和 抢 阵 ,B 是 交 X7 矩阵 , 忆 是 阶 单位 矩阵 , 若 4B 一 已 , 则 人 7 


(A)B 的 行 向 量 组 线性 无 关 (B)B 的 列 向 量 组 线性 无 关 
《C)4 一 三 了 (D)|4B| 王 |4|1B| 

; 留 非 齐 次 线性 方程 组 4AX = 中 未 知 量 个 数 为 ， 方程 个 数 为 闷 , 系 数 矩 阵 4 的 秩 为 >， 
则 ( 


(A)r 一 2 时 ,方程 组 4X 一 有 解 

(B)7 一 对 时 ,方程 组 4AX 一 有 唯一 解 
(C)mmz 一 史 时 ,方程 组 4AX 一 上 有 唯一 解 
(D)r 去 却 时 ,方程 组 4AX 一 有 无 穷 多 解 
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地 -考研 数学 接力 题 典 1800. 数学 二 自 
2 人 史 设 4 为 由 尖 广 矩阵 且 (4) 三 2 过 妈 ), 则 下 列 结论 中 正确 的 是 ( 多 

(A) 若 4B =A4C, 则 4 =C (B) 若 BA 一 C4, 则 也 王 C 

(CC) 4 的 任意 交 个 列 向 量 线性 无 关 (CD)4 的 任意 半 个 行 向 量 线性 相关 
4 922 设 xyosas 是 4X 一 0 的 基础 解 系 , 则 该 方程 组 的 基础 解 系 还 可 表示 成 ( 沁 


(A)ai ay,as 的 一 个 等 价 向 量 组 (CB)aiyxyyxs 的 一 个 等 秩 向 量 组 
《C)cryay 十 Cao0l 十 gz 十 Cs (D)03 一 Gong 一 sys 一 Cn 


如 02 向 量 组 w,ws*,…,&, 线性 无 关 的 充 要 条 件 是 ( 六 
(A)ai ay, ,ax, 均 不 为 零 向 量 
(B)aiyas 0, 中 任意 两 个 向 量 的 分 量 不 成 比例 
(Coxiyas， 和 ya, 中 任意 一 个 向 量 均 不 能 由 其 余 * 一 1 个 向 量 线性 表示 
(D)aiyoxs ,wa, 中 有 一 部 分 向 量 线性 无 关 
2J 吧 % 设 矩 阵 Awsr(4A) 王 站 二, 瑟 为 妆 阶 单位 矩阵 ,下 述 结论 中 正确 的 是 ( 册 
(CA)4 通过 初等 行 变换 必 可 化 为 下 ,,O] 的 形式 
(B)4 的 任意 六 阶 子 式 不 等 于 零 
(CC)4 的 任意 六 个 列 向 量 必 线 性 无 关 
(D) 非 章 次 线性 方程 组 4AX = 一 定 有 无 穷 多 解 


3 运 十 2 4 
22 设 4=|5 4 aa 十 5|, 若 齐 次 方程 组 4X 一 0 的 任 一 非 零 解 均 可 用 w 线性 表示 ， 
1 一 1 2 
则 a 一 ( 号 
(A)3 (B)5 (C)3 或 一 5 (D)5 或 一 3 


1 一 儿 
32 设 ci = 日 0 -| 0 ] wasuezaa 4X 一 0 的 解 向 量 , 只 要 系数 矩阵 4 为 ( 


1 
风 交 < --1 2 1 
0 一 1 0 一 1 2 1 
(A)|3 1 @|， 2 CGO 人 】 CD){ 
儿 求 0 10 
-7 4 一 4 
42 设 4=| 一 18 10 -中 机 ) 不 是 4 的 特征 向 量 ， 
2 一 1 3 
(A) (一 1,1 ,一 1)7 (5 他 
和 二 (D) (2,4, 一 1)7 
如 52 下列 矩阵 中 ,不 能 相似 对 角 化 的 是 ( 六 
1 一 1 3 工 疝 0 
(A)| 一 1 2 | 1 
小 0 6 号 人 
站 了 - 曾 痢 
oo 0 ol 0 0 
0 0 0 7 8 9 
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( 丁 表 一 -二 -填空 题 -个 


条 52 设 4,B 均 为 阶 实 对 称 矩 阵 , 若 4 与 吾 合 同 , 则 ( ). 


(A)4 与 了 有 相同 的 特征 值 (B)4 与 也 有 相同 的 秩 
(C)4 与 也 有 相同 的 特征 向 量 (D)A 与 如 有 相同 的 行列 式 
下 让 这 4 0 0 0] 
国 叶 | 了 0 浆 和 下井 | 
.7 设 人 4 一 ,大 二 , 则 4 与 
刘 22 设 4 二 卫 8 则 4 与 召 ( ) 
国 0 0 0 
(CA) 合同 且 相 似 (CB) 合同 但 不 相似 
(C) 不 合同 但 相似 CD) 不 合同 且 不 相似 
ET 
0 1 1 
_ 0 
汪 久 设 ” 阶 矩阵 4 = , | , 则 |4|= 
| 
0 一 和 已 
征 % Q 0 一 上 |= 有 
一 心 大 0 


; 国 汉 设 4,B 均 为 阶 方 阵 ,|4|=2,|1B8|= 一 3, 则 |4B 一 人 3 | 一 
笛 罗 设 三 阶 方 阵 4 = B， 4: 4] ,其 中 4 一 1,2,3) 为 三 维 列 向 量 , 且 4 的 行列 式 | 4 |= 


一 2, 则 行列 式 | 一 4A, 一 24:,24, 十 34:， 一 34; 十 24，| 5 
乱 只 设 4 是 三 阶 方 阵 , 且 14 一 已 |=14 + 2 也 | 王 |24 十 3 已 | 王 0, 则 |24 一 3| 王 
; 舌 汉 设 4 为 四 阶 可 逆 方 阵 ,将 4 第 3 列 乘 3 倍 再 与 第 1 列 交 换 位 置 ,得 到 和 矩阵 也 , 则 了 A 


二 “机 芝 
0 2 中 ram- 
一 1 0 3 
; 国 好 向 量 组 w = 00,4,2 一 如 ,as 一 [23 一 As 一 &,2,3] 线性 相关 , 则 实数 


兆 久 设 4 为 4X3 和 矩阵 , 且 r(4) 一 2, 而 了 3 一 


汪 二 光 
各 史 设 三 阶 和 矩阵 4=|2 1 2 | .=smmae -euror emae 与 w 线性 相关 , 则 “ 一 
是 


Q 0 0 
旭 02 设 向 量 组 xi -| ,0 一 四 03 一 | 线性 无 关 , 则 ,0,c 必 满 足 关 系 式 
区 0 0 
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刀 ; 考 研 数学 接力 题 典 1800 数学 二 @@ 


[aa 一 Qil， 
2 国史 若 线 性 方程 组 ” “有 解 , 则 常数 wi ay,as,a, 应 满足 条 件 
Ts 十 4 一 Ca， 
立 1 十 志 一 CA 
1 和 沁 
-13 2 加 
好 22 若 矩阵 4 一 六 闪 ，| 咕 是 三 阶 非 零 矩 阵 ,满足 4B 王 O, 则 :一 
1 9 4 十 7 
;2 设 三 阶 和 矩阵 4 的 特征 值 为 2.3,) , 若 行列 式 |24|= 一 48, 则 》 一 
0 一 有 一 
| 沁 2 =- 的 非 零 特征 值 是 
一 2 一 2 2 
要 运 乱 这 
谨 了 已 知 4=|1 3 | 三 个 辣 性 天 的 符 人 和, 则 。 一 
间 GV 7 永 “0 
| 局 
;名 省 (， 与 人 相似, 则 < 和 归 本 
机 
,加 7 已 知 矩 阵 4=|1 3 5 只有 而 个 组 无关 的 特征 向 刘 , 则 4 的 三 个 特征 人 
0 0 2 
从 一 
人 富 ) 解答 题 秦 
和 汪 计 
-1 2 0 14 
惫 罗 设 4== 和 二 , 求 :(1)24 十 Au 一 Auai(2)Au 十 44u 十 An 十 24，. 
1 2 1 2 
; 鲍 吧 设 4 为 三 阶 方 阵 ,4 为 4 的 伴随 矩阵 ,14 | 一 二, 求 144 一 3 疡 :|。 


; 较 史 4 是 三 阶 和 矩阵 ,三 维 列 向 量 组 记 ,P， ,有 线性 无 关 ,满足 4B, 一 P 二 1 ,AP 一 有 二 有， 
46: 一 1 十 5:, 求 |4|. 


QU 4 4 QH aa QQ az Qn 90 0 1 
gs 、 Q2 Qz QQ23 42 Q24 Q23 Q2 Qiz 人 工人 4 
:和 国 只 设 4=| 区 | :了 =| ” | 
| Qa3l Qi Qs Q3 aa Qa Qiaz Qil 0 0 1 0 
QQ Qi da Qi Qi aa ai Qi 1 0 0 0 
1 0 0 0 
OO1 0 
卫 : 一 ,其 中 4 可逆, 求 了 . 
5 人 中 逆 , 求 
0 0 0 1 


(ss 有 任何 网 盘 群 类 资料 需求 都 可 添加 学 长 微 信 Learn52013 ” 祝 您 考研 上 岸 


更 多 考研 考证 类 日 更 网 盘 群 化 记 类 资料 请 关注 微 信 公众 号 【 乘 龙 考研 ] 或 考生 2 全 全 直 earn5 克 本 


解答 题 ss 个 
工交 立 
壮 史 设 4,B 为 三 阶 和 矩阵 ,满足 4 有 十 马 =A? 十 也 ,五 为 三 阶 单位 矩阵 ,又 知 4=| 0 2 中 
-1 0 1 
求 矩 阵 了 3. 
1 0 0 1 0 0 
帮 各 已 知 B=|0 0 0 |,P=|2 一 1 0|,4P=PB, 求 4 与 45. 
0 0 一 1 2 
有 0 0 
意 凡 设 和 矩阵 4 王 | 0 T “一生 你 | 再 1 | 关 A 一 BBrac = 表 C 
0 一 2/3 1 一 1 


二 pHXR0 1) jx-( 


, 圈 22 设 向 量 组 (IT ) :ai os,cs;(CI):ai,as'oi 的 秩 分 别 为 秩 ( 工 ) 一 2, 秩 CI)=3. 证 明 :向 量 
组 wxayxs 十 c4 的 秩 等 于 3. 
| Zi 十 zz 十 2zs 十 3z4 一 1， 


Zi 十 3zy* 十 6zs 十 zs 一 3 

一 一 

1 一 5zE 一 10z 十 127274 一 有， 

唯一 解 ”》 有 无 穷 区 在 方程 组 有 无 穷 多 组 解 时 , 试 求 出 一 般 解 . 


Q 一 2 5 | 
La | | | =-| 1 j.- 风 CR 
5 4 c 必 范 


音 09 已 知 线性 方程 组 5 问 A, 和 As; 各 取 何 值 时 ,方程 组 无 解 ?》 有 


10 
试问 : 当 w,o,c 满足 什么 条 件 时 
01)8 可 由 Cl 0X2 03 线性 表 出 , 且 表 示 法 唯一 
(2)5 可 由 xi ,aci 线性 表 出 ,但 表示 法 不 唯一 ,并 求 出 一 般 表 达 式 . 
(3) 有 不 能 由 xi ,cs,axs 线性 表 出 ; 
| zi 十 2zs 十 zs: 一 Z4 一 0， 
, 代 ? 设 线性 方程 组 (I)4 2z, 十 3zs 二 zs 一 az 一 0,(I | 
3 二 十 527 十 27 一 425 一 05 
(1) 求 线性 方程 组 ( 工 ) 的 通 解 ; 
(2)z2,2 取 何 值 时 ,方程 组 (I 工 ) 与 ( 工 ) 有 公共 非 零 解 
(3)m ,za 取 何 值 时 ,方程 组 ( 工 ) 与 ([) 同 解 . 


xi 十 zz 十 殉 24 一 07 
元 1 十 2 十 2723 王 0， 


281 寺 38 一 妆 ; 一 0， 轨 

.人 7 j 人知 另 一 个 线性 方 

;全 设 四 元 齐 次 线性 方程 组 (I) 为 | ，，，。 ，。， “0 且 已 知 另 一 个 四 元 齐 次 线性 
程 组 (I) 的 一 个 基础 解 系 为 g, =-(2, 一 la 十 2,1)7,ay 一 (一 1,2,4,4 十 8) 
(1) 求 方程 组 (I 工 ) 的 一 个 基础 解 系 ; 
(2) 当 a 为 何 值 时 ,方程 组 ( 工 ) 与 方程 组 (T) 有 非 零 公共 解 ? 

L 人 

0 2 oil 水 。 和 4 的 其 他 特征 值 及 线性 无 关 的 特征 向 量 

1] 0 a 


;2 已 知 0 是 4 一 
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二 :考研 数学 接力 题 典 1800 数学 二 
ji52 设 4 是 三 阶 和 矩阵 ,其 特征 值 是 1,2,3, 若 4 与 妃 相 似 , 求 |B 十 五 |. 
六 6 吧 已 知 二 次 型 /= 2z1 十 3zi 十 3z3i 十 2azszrs(a >0) 通过 正 交 变 换 化 成 标准 形 
丰 = yi 十 2y3 十 5y3i. 求 参数 wx 及 所 用 的 正 交 变 换 矩 阵 . 
1 一 2 2 
一 旬 让 4 jawmemea: 的 特征 值 是 4, 一 14, 一 14. 求 
2 4 一 2 
正 交 和 抢 阵 Q ,使 2O74C 为 对 角 和 矩阵 . 
六 82， 阶 和 矩阵 4 满足 4: 一 24 一 3 一 0O, 证 明 :4 能 相似 对 角 化 . 


: 思 2 设 。 是 整数 , 若 矩 阵 4 一 


1 王 革 工 
旭 82 设 4== 4 | ,已 知 &A 有 三 个 线性 无 关 的 特征 向 量 且 》 =2 为 矩阵 4 的 二 重 特征 
站 
值 , 求 可 逆 矩 阵 己 ,使 得 P AP 为 对 角 和 矩阵 . 
区 三 1 2 当 1 务 记 2 0 0 
2202 已 知 4 一 2 0|,B=|4 5 6|,C=|0 3 5|,D 。。 | 
0 0 六 0 5 0 1 0 


(1): 取 何 值 时 ,4 为 正定 矩阵 ”为 什么 ? 
(2)t 取 何 值 时 ,4 与 妃 等 价 ? 为 什么 ? 
(3)z 取 何 值 时 ,4 与 C 相似 ?为 什么 ? 
(4)z 取 何 值 时 ,4 与 D 合同 ? 为 什么 ? 
上 浸 队 考虑 二 次 型 上 = zi 十 4z 十 4z3 十 2zizs 一 2zizs 十 4zazi 问 1 取 何 值 时 ,为 正定 二 次 型 ? 
- 谤 事 设 4 为 三 阶 实 对 称 矩 阵 , 且 满足 条 件 4: 十 24 一 0. 已 知 r(A) 一 2. 
(1) 求 汉 - 的 全 部 特征 值 ; 
(2) 当 & 为 何 值 遇 ; 范 阵 4 十 人 AE 为 正定 矩阵 ,其 中 顾 为 三 阶 单位 矩阵 . 
3 求 二 次 型 F(ziyzsyza) 一 (zi 十 工 )2 十 (zs 一 工 :)2 十 (zs 十 z 半 的 秩 和 正 、 负 惯性 指数 . 
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e 题 型 丰富 , 重要 考点 反复 练 
。 备 考 备 阶段 ， 难度 层 层 升级 
se 不 同 水 平 考生 角 可 适用 

ea6000 分 钟 配 套 视 频 助 上 岸 


e 30 天 集中 突破 强化 复习 瓶颈 
se 高 数 、 线 化、 概率 三 科 全 履 盖 
。 选 题 经 典 ,， 提升 解 题 运算 能 力 
e 解 析 详细 , 思路 更 清晰 


全国 万 人 模 考 配套 用 书 

e 直 击 让 点 , 检验 阶段 复习 效果 
e 契 合 真题 , 远离 偏 题 、 怪 题 

。 查 漏 补缺 , 突破 解 题 思路 


e 考 前 临门 二 脚 提 分 宝典 
e 焕 新 改版 ,冲刺 复习 查 漏 补缺 
e 紧 扣 大 纲 , 试题 涵盖 热门 考点 
e 模 拟 真 题 ， 提前 感受 考场 氛 转 
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考研 数学 辅导 老师 ， 

连续 多 年 从 事 考研 数学 教学 工作 ， 

能 融会 贯通 地 讲授 高 等 数学 、 线 性 代数 和 概率 论 与 数理 统计 三 门 课程 ， 
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争 《 考 研 数学 接力 题 典 1800》 (数学 一 、 二 、 三 ) 
《考研 数学 复习 大 全 》 (数学 一 、 三 、 三) 

令 《 考 研 数 学 历年 真题 全 解析 基础 篇 》 (数学 一 、 
《考研 数学 历年 真题 全 解析 提高 篇 》 (数学 一 、 
人 《考研 数学 高 分 突破 180 题 》 

令 《 考 研 数 学 强化 测试 5 套 卷 》 (数学 一 、 二 、 
仿 《 考 研 数 学 考 前 冲刺 8 套 卷 》 (数学 一 、 二 、 
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